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L E C T O R I 

S. 

[UM omnej faphntef audire ve/int , ^ nifjtl tam 
temerarium tamtfue indignum fapientis gravi- 
tate atque conjlantia Jjt , quamautfalfumfen- 
tire , aut quod non fatis exploratum jit , fine uffa 
dulfitatione defendere : nefcio quo fato fiat , quod 
non operam dent ejusmodifludiorum viam ingre- 
di , qua mens adfvefcat verum a falfs ^ dubiis diflingvere. 
^andoquidem enim a teneris adfvefceremultumefi yegregiefibi 
confulerent , fi ad ^JHathefin excolendam ab ineunte <ttate ani- 
mum appellerent. CMathematicas autem dif iplinas hanc prtt 
aliis halere pr^rogativam , vix duMitari potefi y modo confidere- 
tur , (^uidquid in iis concluditur & determinatur , id omne ex 
pr^miffis necejfitate ejuadam fequi , vel verum , velduhium^ 
vel falfum , prout prdmiffd variis modis fefe habuerint : (L/fd- 
edut , & fi non aliis ufibus inferviret Mathefis , tamen vel hoc 
nomine , ad fui ccgnitionem trahere deberet etiam eos , tjuibus 
nuUum aliud ex ea fperaretur emolumentum. S^od cum a- 
bunde obfervatum& ufis comprobatum fit a Veteribm , quosple- 
rique nofira /etate ita f/Jpiciunt ^ venerantur , ut majtts quod- 
dam animo complexi , pli4S multo etiamvidiffevic^antur tqukm 
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quantim noftrorum ingemorum acies intueri potefi ; inter alid 
rnirarifrhit , omnes fere , exemplum iHorum hac in re defe- 
ruiffe. ^*ippf compertum eji , antiahos ^hiUfophos non per- 
mifijp , aLytmut\nTh( fcholus fujs ingredi , ut adSapientixfludium 
admitterentur , quique ante non haherent xaCdi tmc <piyevo4>Us. 
^iodfanepropoftum, non ratione prudentiw , quam eventu fe- 
licius fuit : cum hanc fuiffe caufam , qudd ad illam pertigerint 
fcientiam , quam pofleritas tantopere miratur : & quo 'virtute 
fua nonnuUa eniti fe voffe defperant , conjiciam. Frufira enim 
(peHatur fruBus difciplmarum , ab to, qui earum altitudinem 
non metitur nec in cacumen evadere potefl , qui nonfolerter 
rimatur viam , ^ aditus , qui eo ferunt , negligit. dMAthe- 
fis autem , cum ex notionihus JimpliciJJjmis , cognituque facil- 
limis , ad difficiliora , atque remotijjima auxque cognofcendM 
perducat juniores , qui prxconceptis opinioniius vacui non impe- 
diuntur varietate rerum , qud animis proveEliorum inhxrent ; 
non dubito , quin fi ea a teneris imhuatur mens , ad aliarum 
quoque rerum , maxime compojitarum atque ohfiuriorum , co- 
gnitionem fit penetratura. Et quoni.tm <JV(atheJis variis parti- 
6us conflat , qud omnes circa quantitatem verfantur ; res a no- 
ftri feculi Luminibus eb redaBa eft , ut generaiiter ilU omnes 
tra&ari , & quantitas hxc in univerfaii abftraEio per littras 
^lphabeti concipi pojfiu Ita enim , fa^a ad omnes quantita- 
tis fpecies appiicatione , intelleiius ratiocin.tndo ad varias res in- 
veniendas diftinBe progredi potejl. ^oftquam autem dMetho- 
dus ilia diu iatuit , teBa verborum involucris , cum quibut 
prim luBandum erat quhm fruHus ullus fperari poterat ; opper-^ 
tune nobis Nobiliffimus D. Des Cartes , infuperabilis ingenii 
Vir {qui, reciusa afe , haBenus incognita , ad veram fapien- 
tiam via , poft tot feculorum fadiffimam fervitutem , omnibus 
imitando exempio , ita naturx myfteria pandit y ut verx fapien- 
tix ftudium , humanarumque fcientiarum encyclopoedia cb* p^- 



feaio^ 



Ad Lectorem. 

feSiio , immatura ejus ac deplorMi morte , majorem nunquam 
jaauram facere potuerit) eam ad hancfacilitatemperduxit, ut^ 
^uod difficultatis reliauumjl , non alia ratione quam ftudio J 
diligentia evinci pofflt. Taceo hlc perfeaionem , ad quam res 
cJMathemattcas hujus dMethodi fdjidio redegit : cum ipfarum 
teftimonia non tantum invitos laudumque fuarum detraaores in 
iUispalmam ei dare cogant , fed etiam quoufque , humanum in- 
genium m fudem progredi quidve prjftare valeat determinent. 
Vtrum emmvero cum omnium magnarum rerum ficut arborum 
Altitudo nos deleBet , radices ftirpefque non item : ftc multi 
ad fimma pervenire optarent , nift in elementis hxrere opus ha- 
6erent. ^tqui , quemadmodum illa altitudo fine radicihus , 
fttrpibtfque efe non poteft ; ita iilifruftra fe in id faftigium reci- 
pt fperant , qutbus cordi non eft fundamenta fideliter Jace- 
re. Et cum antehac non edita fint uSa principia , qua: ad adita 
jujus zJVfethodi ducerent ; quid mirum / fimulti in ipfi limine 
h<^fit.ivertnt , plurefque , quos , re inexperta , defteratio in fu- 
gam averttt. Et enim nec hujus CMethodi <L4uaor , nec 
DotVifiimi ejus ^Q^mmentatores a femetipfis impetrare potue- 
runt , ut bonas horas , quas fubtttiortbus inventu dicaveranty 
tn edendis , quA vtam ad hanc CHethodum fternerent , impen- 
derent. Cum itaqt^e nihil hac in re , omntbus votis , tam ^ 
me ipfo oltm , qttam a multis hodie expetita , praftitum efe re- 
pererim : diu multumque inter fpem ef metttm h^rens , dolsii, 
tamdiu inter tot CMathematicorum monumenta ea defiderari, 
qu<c adfcientiarum incrementa emunaioris naris homines necef 
farid requirijam pridem cenfuerunt. Ego fane opportunitate 
mtra , ante aiiquot annos voti campos foBtu , pofiquam ad 
h»fce oras Academiam Illufirem , quaLeidaeft, accejfi, VirCe- 
leberrimus atque Doaifiimus Francifcus a Schooten , CVLtthe- 
fios ibidem Profefor pubUcus , me <LArtem dAnalyticam , hanc- 
que e3d€thodum , tam eximia fide docuit , ut ad perfeaionem 
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nihilmi^ipr.tter ingeniurn (^propriam indujirtam dcfuiffe creMde- 
rim. ^uocirca fepoJttA privati commodi defiimatione ut plures 
feitcttatis hujtis participes facerem', & ([ua proprtis ufihtis dtfli- 
naveram , publtci juris redderem , de clementis hifce , qutbtu 
inter aiia imhtitus eram , evulgandis , cogitare c<rpi. Et licet 
'vererer ne amicitid jura , eju£ inter nos cum fdo femper ferva^ 
ri optabam , /jocratione violarem ; tamen facilem mihiveniam 
fperabam , fi non nifi officiofa fraude falicrem , qtMgiorix ejus, 
quife bono pubitco tmi devovit , cedcre , nec alias magis ani- 
mum meum ingratum tejlari poffet. Qyfc ne primas quidcm 
fpes forttma deftituit : quippe ah ipfo , qui nuHum erga me 6e- 
nrvolentix pigntts atque indicium omittit, nsn modo ventam hu- 
jus zeli impetravi , fed ^ eam humanitatem , ut omnta perle- 
gere & examinare haudgravatus fuerit , luccmque ingenii ^ 
confilii fidi porrigere. Operis brevttatem quodattinet , non efl , 
quam difplicere cuipiam putem : fiquidcm copiam exemplortdm ^ 
quibus ad difcendum nihii aptius , nuUtis (^ut opinor^ hic defi- 
derabit ; i» quibus afferendis eji4smodi deleEitts efi o6fervatt/s , 
nt , quoadfieri potuit , in medium adducerentur ca ^ qii^velin 
ipfo <L4uclore , vel in ejus Commentatortbus reperiuntur : quA 
ideo fparfim ita funt difpofita , ut , meo judicio , non aiio loco 
tneliits intelligi, fimulque pradi&is iocis iut^Jirandis infervire po- 
tuerint, inquemfinem , in margine paginarum citationem addi' 
tam effe appareoit. (L4ded ut , qutcunque tantttm (lArtthme- 
ticx Species , ct^m in integris , tum in fraciis perdidicerit , le- 
vique numerorum irrationaiium notitidinfruilus, in allatis exem- 
plis accurate examinandis fefe exercuerit ,fe non inutititer tempus, 
ubi ad Qeometriam Z) " Des- Qartes accefferit,confttmpfijfe expertu* 
fus Jit. ^Jjif^ imd videbit januam rejer.ttam omni ei , quodah 
^lgcbra lijT <lAnalyJi ^^ometrica exfpeclari potefi : ideoque fe 
t^/lathefcos Untverfaits conjiituttonem antmo comprehendifje ^ 
neque enim exifimo , hifce inteiietiis , operxpretium fore, ^igebr*. 

vul- 
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»vulgnrtj cogmtionem amplms exoptare,rtcet lenjiorem ejus Kotitiam, 
i>el ipje D. Dex-CarteJyantehaCy adfu4, ^omctrU ^jktthodum in- 
teUigendamyrequiJivmt. Vale. 
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CATALOGUS 

eonuii , 

QuiE hoc Opcrc contincntur. 

rRANClSCI i SCHOOTEN PrincipiaMachcfcosUhverfalis, 
Cexi Introdudie adCARTESiANiC GEOMETRii* Mctho- 
dum. Confcripta ab Erasmo Bartholino. 

FLORIMONDI DE BEAUNE duo Tractatfis pofthumi. 
Altcr dc Natura Sc Conilicucione , alccr dc Limicibus y£quacionum. 

JOHANNIS DE WITT dc Elcmcncis Curvarum Lineainm Ubri 
duo. 

FRANCISCI a SCHOOTEN Tra<Sbcus dc conciimandisDc- 
monftraciombus Gcomccricis ex Calculo Algebraico. 

Notx & Animadvernoncs ciunulaurix in univerfum opus. 
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P R I N CI P I A 

MATHESEOS 

UNIVERSALIS, 
s E a 
INTRODUCTIO 

A D 

GEOMETRIi^ METHODUM 

RENATI DES CARTES. 

Z)£ LOGISTICA OUANriTATUMSIMPLICJUM. 

l&SteaJ^^^-rrss^bft^i 1 10 omniScicntta, fld difHciliofum Fcrum cogtii- 
f^^J^^^^^/U cioncm,utilc fit a rimplicinTimis & cognitu Facillimis 

ordiri •■, haud inconfultum fuerit, ad generalem at- 
que facilem comprchenfionem Mathematicarum 
Scientiarum,qu£eomncs circa quantitacem vcrfan- 
tur, adeaprimiimattendere,quxnon aliquam ejus 
fpecicm excludere, fed eas, quocunquefe habcant 
modo, fubcertis notiscuique obviis repraefencare 
pofllnt. Undccunrin univerfa illarumScientiarumconftitutione, liccc n<itJ!jferuf 
diverfa objefta refpiciant, ncn nifi rclationes five proportiones quae- 
dam,quae in iis reperiuntur ,confiderentari confentaneum eft racio- 
nes arque proporciones illas feorfim fpctflare, eascjue liceris Alpha. da. 
beti, utpote notis ftmplicillimis nobisque cognitillimis , infignire. 
Nequc enim ratio ulla eft, quo minus pcr 4,^,c, &c. concipiantur 
magnitudines <r, &c. quam pondera aucnumcri iifdcm chara- 
Aeribus dengnati, Attamen quia tum phantafia; tum fenfibus ip- 
fis, nihil fimplicius ncc diftinftius exhiSeri polTe occurrit, quam 
teftse lineae, qujequc rclationcs & ptoportiones, quae inccr omnes 
alias res inveniuntur, exprimeie valcnc: praeftac per pradiftas li- 
^ A terai 
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teras rolummodo lineas re^asconcipere. Hincn duxFuerintquan- 
titatcs dcfignacae per 4 & incelligencur per ipfas duae differentes 
lineae reflas, diverrasfciiicecIongicudini&Mta uc per 4 incelligacur lon- 
gicudo feu quanticas unius, & per Hongitudo feuquancicas alce- 
rius. Non fecus atque per 4 & 4, aut per b Sc b duae intelliguntuc 
lineae acquales ; nifi indicaveris ruppoluerifve 4 effe aequalem ip(t 
it vel 4 & ^ ciurdem eile valoris, id quod fic denotatur 4 » h,[ Et 
fic de aliis. 

Cum autem nonrarb occurrat,uc linea aliquafit aliquoties fuo 
menda, oporcet tantum numerum convenicntem ipfi licerae prasH- 
gere : llt ad deHgnandum, lineam 4 eiTe bis fumendam , fcribo z 4. 
Sic & ad defignandum duplum, triplum, quadruplum &c. ipfius 
fcribo zlf 3^, 4^, &c« Nec aliter Hc fi ad defignandum remiHem, 
teriiam aut aliam quamcunque parcem lines 4, fcribatur -|- 4, -j- 4, 

&c id quod ctiam hoc pafto fieri folct 7 > j j &c,'fic & duastcr- 
tiis , tres quartas , &c. ipfius If , ita dcfignavcris -f- * , ^J- * ; vcl fic , ^ 

^ , atque ita de alii*. 

JamcuminuniverfaMathefi operatloncsomnesad quinquc diver- 
fas (vuIgbSpecies diftas) reduci poninc,quae func Addicio ,Subfra- 
Aio,MulcipIicatio ,Divifio, & Radicum extra^tio j confequens e(l 
uc oncndatuc , qu4 latione diCtx opcrationcs pec liceras Ilnt in« 
ftituendae» 

De jldditione quantitatum Jimplicinm, 

TGicur ad addendum lineam 4 ad lineam^, (cribo pro fumma Z4: 
* fic & ad addendum ib ad 5 fcribo f b. Lineaeenim eifdera lice- 
ris fi denotantur,oportec tantum numeros praefixos addere , & fum- 
inameidem litcrae praefigere. Si vcrodiverfae fucrint , additio fiet in- 
terpofito fieno quod detvtat plus. Ut fi ad lineam 4 fic adden- 
dalinea^', icribo^+^, hoccft,4pIus ^^, quo indicatur ^ clTe additam 
ipfi 4, vcl adhuc cffe addendam. Ubi patec di^um fignum fcmpcc 
elTe refercndum ad fcquentem literam, feuquae priori addi debcr. 

Necaiiterfit, fi plures in unam fummam funt coUigcndae. Ut ad 
addendumx*,^,&3^,fcribo6^, Sic&adaddcndum4,^,& f, fcri- 
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Summia + O. 4+2b, }c+4rf. ^-f-^+^ 
Ubi notandum, inaddicionc liceraram d &i cogitandum eC- 
fe literam d fibi ptaefixam habcrcunitatem: id quo^etiamin fcquen- 
ti exemplo & fimilibus eft obfcrvandum : ut & , cum plures addun- 
rm diverfae licerse , pcrindc effc quo ordine fcribancur , ui 4+^, 
.vel*-t-4, 

DeStibtraflione quantitatum ftmplicium. 

JAm vcrb ad fubcrahendum lineam 14 \ linea f 4, fcribcndum ef! 
ia: fiquidem lineae, quae iifdcmiiccris func defignatae , fubducun- 
tur, fubtrahendo tantiim a fc invicem numeros praefixos. Sic & fi i ^ au« 
fcranturi;^, ,rcliquum crit i ^fcu.^, Similiter fublatorf de 4</, re- 
linquitur j : At 4 de 4 manet o feu nihil. 

Qu6d fi ver6 lincaediverfis literis notatae fuerint , fubduftio fict 
interpofito figno— , quod dsnotat minus. Ut fi ab^ fubtrahcnda 
fir fcribo u — ^ , hoccft, 4 minus by quo indicatur b efle fublatam 
cx 4, vel adhuc clTc fubducendam. Ubi patct diftum fignum fcm- 
pcr efTc refcrendum ad fequentem literam , hoc eft, qua ex priori 
cft fubrrahcnda. 

Eodcm modo, fublatis ^rfcx jf, rcliqaum crlt Jf 4</, 

Exempla JkbtranionU ftmplicinm^ 
Ex 54. ^b, 4^. a, Ex 4, jf. 4. 2.e, 
fubtr, 24. tb, d, a, fubtr. b, ^d, ^b. d, 
fcliq. J4. b, j</. o. reliq.4— — 4^. 4 — db.ic^^^ 
Undenotandum, in ejufmodi quantitatum fubtrailionc , opor— 
tcre quantiuiem iilam,quae cx alia fubtrahi dcbet, cfTe minorem: 
* A 4 hoc 



% P R r M C I P X A ^ 

hoced^ad fubcrahendum b ex 4 , Tut in fupenori exemplo ) optis 
cflisiUt IRt fniiUM^iakn QjibdfLauttiilnonproponatur aut con- 
lUc > utn quandtM fir major auc minor > & tamen Inbdnifcio fieri d«» 
bear dilfjrentia aaram denouii pocmit hoc oiodo : s=i, ho« 
•ft» * vel 

Multiplicalione quantitafum fimplicium. 

f)Ofi6 ad multiplicandufn lineam 4 per lineam b , fcribo m b vel 
^4. Sic 8e ad mnUiplicandum « per « hoc eft, 4 in (e, lcnbo 4J 
'l«u 4^ : & AU (en 4' ad ptaedi^cim produftum adhac femel mol> 
.tiplicandoffl per a Ade6 uc literc immediace fefc: confequentes , mol- 
tiplicarionem earum per invicem fa(f\im,vcl adhuc faciendam elTe, 
indiccnr, Ncn (scus, 1: rnultiplicare vc!im 4, / ^ i per inviccm , fciibo 
vcl b^c , vel ibay^Q. 6c 4^^£cu Ab~ vci ^ 4) ad muiuplican- 

dum4,^,& ^ Hlcenim 1 uc in additiono» non lefecc , i||]oordiai 
lcrihaniur, 

Qiemadmodum verbex du£lu a1icu}Uf nnmeri in fe , id quod pfo* 

ducitur vocarur (Viadrarum cjufdim numeri , & fi produ^om il- 
lud >idhuc lemel per eundcm numcium multiplicetur , produflas 
numc!us appePatur ipfius Cubus,acquc ica dcinceps j ica quoque (i 
4multipliccturper4, produAum44feU4^appelIariconruevit4qua«> 

* dracum , feu d duarum dtnihenfionom j 8t fi 44 mrfus mulciplicecac 
'per 4, prodacecur 444-(co i^, quod ideo appellari poteric 4 cubus, 

feu 4triumdimenfionum : atqne ira 4"* ,4% 4^, &c. dici potcrunt 
4 quadrato- quadratum, 4 furd ^ fol i d um^ '4 qoadcaco>cubus , &:c. fcu , 4 
habens 4,5,aut6.6cc. dimenfiones. 

Sicuci aucemnumerusalupis , fi in fe ducatur , dicicurradix qua- 
-drau ifttos produ£H (eo quadraci r & fi adhoc femet per hoc pro- 
du^m moltiplicerar , cum radix Cubka hojos pofkrioris produ- 
ftiappellacur,&Cj; fic Zc 4 dicirur radix Qjadraca ex 44 feu j^, & 
radix Cuhrca ex 4^ , 8c radix Qjadrato-Quadrata ex ^^*, & r?dix 
Surfo iJa ex a''y^ radix Q^iadracoCubica ex 4^, acque ica por« 
16« Idem de reliquis efi intelligendum* 

ExqoiiNliconftatdiligencereirenocandnm, qu&dmagnum ficdi- 
.lcrimen incer aliquam quancicacem , cui numcrus aliquis prcfixui 
eft,6cintereandem quantiraccm , uhi idem numerus a cergo eft ad« 

• fcriptus. Uc inter \a &l .r , ^ a &c 4 ' , 4 /i & 4 , fiqutdcm 
pcr i,4,}4,^id^Qt iknplicitec incelligicajc qoancicas 4 bi5> uc , qua- 
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ter, ^r, fumra, hocell, a fibi ipfi totics addica : at vcrb pcr jr^-.^^, 
6cc Qjadrarum , Cubus, Qtiadrato-Qiiadrarum , 6cc, i^fiusa^ 
hoc td , ipU c^uantiias a cocics pofira & muhiphcata* 

£xcmj>/a mMltipiicatioftis fimplicium^ 

Mu^tipl. 4a a aa ah ab ab aa 4r% 

per b. d a c b fd ub a^, 

produ<flum db. aa, aK abc. abb abcd, a'b, a\ ^ 

Ubinotandumin^ produ^^o multiplicationis quanrirarum a» 
^ab y nirmerum rernariamquanriratem praeccdenremx rcfpiccte, iton 
«urem (equen cm/>: quod , cum brevirans cauft ftribarur pro aaab^ 
inomnibus (tiiiilibuscanbusquoque e(i inreihgendum. tadein rario- 
ne, ad muhipHcandum 4^, hoc cll} ,iaa pcr 4 ^ feu 4^44 , prcducetuc 
4*^, hoceft, aaaaaa. 

Qj6d fi quanrirares occurrant muhiplicandae, qulbus numeri,fi- 
ve integri five fra£ti , praefigunrur , opnrttbir diftos numeros^ ia fe 
invicem ducere, urin vulgariJV irhmetica , &eorum produflum prae» 
figerc produ^lo , cyuod exiurgic ex muhip'icatidnequantit.itum di^fla- 
rum. Ut ad muhiplicandum 2 4 pcr 3 b \ muhiplicacis 2 per j , provc- 
nic <J,quodfipra;figaturipfi4^, produfloquantitaruni4 per i»vi- 
cem ,eritquaifitumprodudluni64^. Similiicr muhiplic^iis p<^r(^ 
produ^umerit z^f. nam unitas , quaz hic ipfi c praefigi fubintclhgi- 
tur, du^ainz, producit 2. 

Nccalitcrfit, fi ad multiplicandum j 4*, hoctft, ter 4 ^ per 
llocefl, bis cd, fcribatur^ .iZ-f </. Sic & ,multip'icatis — pc^ T 
hocefl, femilTeipfius 44 per tertiam paiccm ipfius ^/'jproduAunfi ficc 
^4^, hoccft, ^ddab^ 

ExempU mHltiplicationi^ 

Muhipl ?4 xb ^a ^ah -^aa a"^ € a% 
per c ~i itd -^ab 3^* j^V 

produ^V, 6ab, ibc. ^ad. 6al>cT, -^a^b. ^ab\ 44^ 

Ubi tandcm fcicndum , qu6^ licet ex mu'tiplicat'oric prodjcan- 
tur quantitates p'urium dimenfionum feu lite»arum ic^runi tarrt-n 
addKionem acque rubuatlioiiem non ahter fieti acqui: p.acvccfcn. 
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tium«Uttdaddenduni tdb ad i^^^faibituc ^alfM ad«dd«ndam 
6dbid itcjaibitut64b+tt(, Nonftcof , ad fubttdMiidaaittfl 
d9$Mlt &nhmB[ sks 6c «d fitaalwidiiBi ds 4 j^, ftdkim 
^«^— ftii. Ecficdftftiiiib 

Dc Divi/tone quMtitatum Jfmflicium. 

QUoDiAin V9rb divifio idalvic id, quod malcipliMdo componlt : 
.fiicil^ appatet ^ad dlvidcndam qu a i nitt Mflij^ iia^tf por4 , opiui 
Cftntum cflTe exqoiiititaie dividenda db tollan qpantitatem 4, qiw 

divifor e(l,& pro quotienre fcriberereliqiiamquanticacem b* Eodem 
modo, (i dividacur aa per4, orietur a ; 8c aaa fcua'^ per 4, oriecuc 
44. Non fecus divisi 4^cper4»fiet^(:atper ^,Hec & perc,fiec4&. 

Qubd ver6 qitanticatta dhndcndM occurranc , quibus numeci 
lint pM^s opcf«et»fiiaidiviiionaqiiantiiatiim> ot |am otoran^ 
aft, rimilitec (tidflC. nomeroi dividere» ittln Arithmccica va%aii|dc 
(|iiodoEitui iaveiiio ^oocicnciqaancitatafli pndifeia. 



JSxm/ld diwfmt fm 

Cum aucem occurrunt quanticatcf dividendae » cx qaibus literae 
divlfiirif pcBccdcnti OMido toUI ncqucantsfiibfiriUcar Oivifqc ipfi 
Dfvidciidoiaeeqc£ttlineott»ad modamfiMdioala AiitliiMcicee val> 

geria» Ut ad dividcndam «^per £,roriiio ^> qno indlcacar nh eflTc 

4lfifiMnpcr(, veladlittccfledfvidcndam. Sic&ad dividendum 4pec 

*,faibitur fimiliter divisa 4k pcr <i f,quotienfi erit ficde 

lliis. Qgae quideoi quantitates fic divifx appellantac Fra^Hones. 

Eft ver6 htc obkcr notandum , divifu 4 per 4 , a ^ per 2 ^ , nmili- 
Mfvc» quoticntem cflc i :fiquidcm qottvll qaandtaa fc ipfiun remel 
CQHtlact» idMi^ac pcc fiapfiKo divifii , nnlcatcm pfoftn; 
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MATHESidS Un I V E R S A L I S. 7 

Z>£ lOGISTlCA QUAKTITATUM CO MP O S IT A HU . 

TpXplicatlSimplicium quantitatum operationc, quoniam illa- 
lum additione& fubtrad^ione oriuntur quantitaces, per Hgnum 
-4-compofitae , autperfignura — disjunftae, (quae communitergenc- 
rali nominc Compofitae dicuntur ) j confcqucns eft , ut harum quoquc 
operacionem deincepsoftendamus, 

^cj^dditione quantitattm compofitarum, 

jGItur ad addendum quantitates Ccmpofitas, iifdcm Hteris nota- • ^ 

' tas , oportetconfiderarc rigna-|-& — , quibus afficiuntur , & no- 
tare, fi eadem fucrint, addirionem ficri ut m fimplicibus, 6c earuni ♦>"' 
fummae praefigiidemfignum. Ucadaddendum44-3^ada-|-2^':ad- U \ 

ditis4ad4, &5/>ad2^, fummacritz 5 Eodeni modo z 4 — b 
jdditumadj4 — facitfummam 54 — 4^. ^ 

Quod fi vero figna diverfa fuerint , fubtralicndae crunt quantitates ^ ^ , 

eifdem licerisdenotatar, ficutin fiibtraAione fimplicium, & ei quod 
rdinquitur pro^hgendum eft fignum, quo major quantitas afHcitur. ^ff ^ 

Utfi addendum fit j/'-!- f 4ad ib — 2 a : addici*; j ^ ad 2 & fub- 
tra^is2 4ex f 4, fummaerit {/* -f- j<(. Simiiicer fi 4 4- </ addatur ad 4 
— 4</, fiet fumma t4 — j</, Ubipatctfi z^-i-4addatur ad j — 4, 
fummamfores^: quantitatescnim-f<4&— 4, cum propter diverla 
iignafintfubtrahendae, fc mutubtollunt. - . 

Jamad addendum quanticatcs diverfis literis denotaras, oportet • -.^' 

tantum eas fuis fignis conneflerc. Ut ad addendum 4 -f- /* ad c — </, 
rcribo4+^4-£— '^: fiquidemquantitasc, &omnisalia cuinuUum 
piaeponicur fignum , intcliigitur fibi praefixum habece fignum -fii 

♦ 

Bxempld ddditionis compofitdrum. «V 

Add./-j:^t 1 1 

fumma i^-f-j^. 54—4^. *b -i-bb, -fdi—zalx, 244+|4— 

Add./^^"^^ 4+ rf. 2^4. 44 — 24* 34^ — -yaab aa — ^a-j-^^ 
* <^ tb— ia 4 — 4^. 3^—4, 44-f- ab 24^-f--j-44^ 44-f- a — 6 ^ 

^ggr. S^+J4, 24 — }d,\bt laa — ab. ^a^-^ laab, taa-4u. 

Add, 



ab-\-\bb a^—^abc aa^ia — 
\Ab-it-\bb ^a^—labc 44-f- 4—^; 



timibUtadailcbaSuni inl ad i^^.fcribicar f^fsft idaddMdoni 
<4(ad 2 ^ c , rcribicur 64ib+%bc, Non fecas , ad fubaihindom 
de 14^, fcribicur sb: & ad fubtiahamhuB kkt da , fiiftta 
^4^— a^c» Eciicdaaliifc 

Dt Divifiom qiMntitAtumfimplicmm. 

QUoniamTarb di¥i6o refolvlc id, quod mdldplifiacio compoiiits 
facile apparec,ad dividendam quancitacem«^ i«a^Jp«r«tOpiki 

Mncum ede exquancicate dividenda ab collere quanticacem 4, qoc 
divifor eft , & pro quoticntc fcriberc rcliquam quancitatem b. Eodem 
modo , fi dividatur 4 4 pcr 4 , orietur 4 j & 444 (cu 4 ^ pcr 4 , oriecuc 
4«. Non facna diviil«kper4,fiet^<:atper^,fiec 4c: 6cperc,fiec4A. 

Qubd fi ver^ qoanricacea dividendia occunant , qaiboa ■"■■■m* 
finc pncfixi oporccc , divifione quaocicacum , ac jam oftenrum 
cft, fimilitec di^ot numeros dividere , ut in Arithmetica Tuigarii^ 
(fuodoiicui: invento ^uonanci(|uandcacum prcfifBiib 

"S"/} :'}-iK}'.:'t}-::}-'. 

Cbm iDtem oecninmt <|aamicai«i diWdoidai , ex quibus Iiter« 
diviforis pr«c«demi modo colli nequeuncsniUcribitlir Oivifqr ipfi 
Dividendo interjea^ lineolft,ad modumfiaaioiiis Arichmadcs viil- 
farii. Uc ad dividaaduo» a^pcr c^fcribo <|ao mdiQMiir 4h «ITc 
«fifampcri^vdadbaccfledividaodam. 8ic&addivid«Bdum 4pct 
»,icr2>icttr |* OmUitar divisl t^U^it, quodens crit , & Cc d« 
«Bia. Qii£ quidem quamitaces fic divifae appeUancur Fraftioncs. 

Eftv«i^hlcohic«rnotandam,divifii4p«r«, a*pcr 2^ fimili- 
burve,qaoticntem enc 1 .fiquidcm quasvis qoandtasCe ioAmfifflil 
cpwincc, id«i4a« pci ftiplMn divifii » nniiaiim pmfaiv 
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T>1 lOGISTTCA Q^ANTITATUH COM?OSJT ARUM* ' 

TT XplicatlSfmplicium quantitatttm o p witiqn c » qaoniam €x iN»: 

■^rum additioneSc fubtraflionc oriantur quanrirares, per fignum 
4-corapofitaB , autperfignura — disjunftae, (quse communitergcnc- 
rAiinomineCompontsdicuntur)^ conrequeaseAi uc haium «^uo^M 
opcxaciQnem deinceps odcndimus. 

^ • 

^ejidJiiionequantitaiim comfoptarum. 

Tdtiir ad addendnni qnafiiicacet Compoficaa» Siilem liBeiis^ noc^ 
tas , oportetconfideun rigna + & — y quibns afficiuntur, Sc no- 
ure, fi eadem fuerinr, additionem fieri ut in fimplicibus, & earum 
fummae praefigi idem Hgnum. Ut ad addendum 4-4- J ^ad 4-)- 2 ^ : ad- 
dicis4ad4,&)^ada^, fummacritz 4-4- 5 Eod^m modo 1 4 — k 
additumadj4 — 5^, facicfummam 54 — 4^. 

Qubd fi vfi6 HgQa divcrA fiicrint » fiibttaliandc «ranc qoanciciMf 
tifdem liiaiiideiiocat«, ficut in fiibtnaiona fimpliciBmy Se d qnod 
rdinquitur prxfigcndum cft (ignum, qiio maioff quanttcas afHcirur. 
Utfi jddendum fir j/^-f- ^aiA ib — 2 a : additi<; j ^ ad 2 & fub- 
tiadisi^ex ^ .x, fummaerit 5^" -f- Similicer [\a-{- d addatur ad 4 
^4^, fiec fumma 14-— ^i, Ubipacetfi z^ + ^addatur ad | ^ — 4. 
Iammamfoi65^: qaanricac8ienim+4&— 4, cum piopcac divcw 
fignafttcfnbaaliondttylenMiiBbcollnnt. . . 

Jamad addendum qttancicacea diverfis Hceris denoutas, oportet 
tantumeasfuisfignisconnetftcre. Ucad addcndum 4 -f- b id. c — </, 
fcribo4-h^4-t— '^: fiquidem quantitast, &omnisalia cui nuUum 
piaeponicui figpum » inteliigicui libi piae&xum iui>ei6 fignum +» 

AAA /'*'+"^^ — * -j-4M--f-^A a^^fdhc 44-4-24 — 
lununa la-^-^h 54—4^. 4^ +^^« •j-d^^idbc, Z44-|-|4— ^ 

Add ^^^^'"^^* '''^ '^* ^^+'*» ^*** 94^— ^44^ 44— 54-f-tf# 

^Zi — i4 4 4<i, 3^—4, 44-f- db a4^ + -j"'"^ 44-f- «< 

ttgb S^H-l^ a*— i4 (it 144—41^. (43-4- -^.244-44, 

• Add, 
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% PRINCIPIA 

C quibuc msnifeftum (it , ( cum ad iddendum ^h+^sidzh 
' — 14, fcribi portit 3^ + 5 44- z i — 24, hoc cft, 5/» j 4 : fiqui- 
dem 4- J b ^ -^r ih faciunc 5 ^ , & -f- 54 — »4 faciunt 4- J ) 
quaniitates eifdem literis dcnotatas , quando diverfa habent figna, 
lubtrahendos elTe , & fummae afcribendam efl« figpmi majoril 
^Mttatiii 

POrtb ad fdbmiiindiiai qaanmates compoficas , quae eifdem fi* 
leiii fant dcnotntx , fcicndum cft : fi (Igna cadem fuerint, &C 
quantitas i qua fubtra£\io fieri debct , major fu quaniitate fubdu- 
cendi ; tum fubtra^ionem fieri ut in fimplicibus , & ei quod 
Unquitur praefigcndum effe idem fignum. Ut fi fubiittatur*-!-» * 
«c«<-4-5*: (fubtiaai«< exa 4, «e )«nian«4+)*. 
Non fcoii a labaahatitt 3 «i ^ | ^ cz 5 4 — 4** , feliquum eric 
»4—*. 

Siver^ f}gryn eadem fuerint, &qaantiras a qua fubtmruo fieridc- 
betquantitatefubduccnda minorfiti oportet , lubtraaa muiore ex 
majore,refiduo fignum contrarium prjeponere. Ulfifobtialiendnm 
fit44- 3 ^ ab }4 4- 2 *: fubtttait 4«x & 2*«X3 * , itiidoam 
Iritiis — *. «mUiier, flWii»4— a n — * , «iliiqoltiic 

QuodfTqaantitatcs iifdem litcris dsfignatae, atqiic ad fabtrahcn- 
dum ptopotiCK, divcrfa fif^na habsant^ erunt ipfae addendae, ut iu 
fimplicibus, &C fummaepra;h^endum fignumquantitatis, i qua fub- 
duaio fieri dcl>eK.ratfi v^iimu8ibbcianerB«^*az4+*ifaI>c»^ 
ftif 4^S4, additisqHef ad b , refidttum«ric4+ ^^* Eod«Rimodo,t 4 
•Jj-f i^fubdurtum^ 5 4 — id^ relinquet4 — 'jd. 

Cxcerumad fubtrahendum quantitates diverfis literis denotatas, 
oportet qMr^.ntirarcs; fubrluccndas , variatis fignis conne^ere cum iis, 
iquibusfubduclio hcti dcbcu Uc n iubtrahi debeat f — iab44-^; 
fritdifiennciafeiiiflidjaumiHh^ variitisnempe fignis quan- 
rinRiiBffici^ 
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'MatheseosUkiversalis. # / 

ExmpUfubtrd^ionisccmpofttarMm, 

Subtr. a+ib ^ab-\-\bb ^Ai^a bi-^-M-b^ 444-24. 

Rcliq. 44-j*. 24— *. -^irrf/^-i**. -f43-~i^S;; 444-4-<f; 

Ex J44-2* u—b 144— 4i ^a^^sab-^^M ^a4'—2a-{-6' 
Subtn 44-j^ 4— j* 44-*-i4^ ^43-^4.44*— 4** 344-7. • 

Rcrid.14— *, 4-J-2*. 444-4*, J45— j-44*4-|4^*. 444-4— „ 1 

EX 244-* J4— 2</ 8.f*— 44 J43 J-44*4-f 4**^*3 j44-244-^, ' ^ " ^ 

Subtr. 4—* 24-1-5^ 244-J4* -2434-^44* 44^_4_|. 

Diff. 4-f-2*. 4— 7^ ;Il4*-544. J43— 44*4-f4**-*3. 244-J44-9. '1 

EX 4-)-* i44-44 -54*^ 434-44*-4**-*3» 

Subrr. g— </ 44 4-4—^ 4^-4*g 44*-^4^4-('-4**. 

Rel.rcfici.fcudiff.44-*-t4-</. 44-^44-^. 44*<:-43, ^a^-b^ — c\ 
E quibus perfpicuum fit (cum ad fubtrahcndum 44-j* ex $d 
4-1* fcribi poflit ;4 4-2* — 4 — , hoccft, 14—*, fubtraftis 
nempe 4 cx J4 & z* cx j*) : quantitatcs cifdem literis denott- 
taf , quandoeadem habentfigna , fcd quantitates fubduccnds alils 
funt majores, fubtrahcndas «fle^ reli^lo praeponcndum effc 
gnum contrarium. 

Similiter , quoniam ad fubtrahcndum^— ^ ex 144-* fcribcre 
poffum 2 4 4-*--4 4-*, hoccft, 44-2*, ( fubtrahcndo vide icct 
4 a 24, ficaddendo *ad*) patet, quaratione, quantitatea eifdem *T5f^ 
litcris defignatae^ chm divcrfa habuerint figna , fint addcndae, & ' ^ * 
fummae praefigendum fitfignumejus, a qui fubtraftio fieri debct. • 
Quod auccm fubtrahcndo a — * cx 244-* , fcribendum fit 244-* '* 
— 44-*, variatisncmpc fignis quantitatum fubducendarum, indc *. . 

manifcftum fit j qubd ad fubcrahendum 4 cx 24-h* diffcrcntia - * ai 

denotetur per2 4 4-* — 4, utpote fubduccndo quaiKiratem 4, prae- 
ponendo ei fignum — , ut in fubtradione fimplicium eft diftum: - . 
at quoniam fubducendo quantitatem 4 ex 244-*, plus jufto tol- * 
litur, fiquidcm non a abfolute tollendum proponitur, fed dimi- 
nutum quantitate b; hinc fit, ut ta-{-b — 4 minor fit quam jufta 
difftrentia, quantitate*: adeoque ad veram diffcrentiam obtinen- * 
dam , oportet addcre quantitatem * , & fcribcre i4-f-* — 44-*, 
hoc eft, 4-f-i*, Et fic de aliis. 

B D, 



!• PHXNCIPXA 

De Mfiltiplicatione quantitatum conjpo^ 

/itarum. 

pOihzcc, ad mulciplicandum quanticaces compoficas , opera-- 
tio inflitui potefl ad modum Arichmeticae vulgaris : oportec 
enim earum partes multiplicara in (e invicem , uc in (implicibus 
efl oll.nfum , atque produ<fla fimuladdere. Quod autem ad Hgna 
•4- 3i — attinec iifdem prsfigcnda , fciendum eft : eadem fignt 
(hoc efl -h per , vel — per — ) facerc rignum+ , diverfa vcr6 
( hocefl-f-pcr — , vcl — per + ) faccre — » Ut ad multiplican« 
dum 4-\~l> per c : multiplicatis 4~ a per +fj & pcr 
fiunt+^f» quibus addiris , fic produdlum 4-*»^+^^» 

feu ac-{-l/c, Sic fi mulciplicandum fic 4 — b per c > producetut 
4C — 4a 

Necalitcr fit, fi ad mulciplicandum proponacur per f-4-</: 
multiplicatis enim a^^-b pcr ut ante, & rorfus a -{-b pet </ (fi- 
quidem4-f-^ non cancum pcr c, fcd eciam per mulciplicari de- 
bec): fiec ac^^-bc-^-ad -{-id, Non fccus >d muitiplicandum 
4 — b pcr c—d (cribitur ac — ad — bc-^bd : multiplicatis ncm- 
pc primum a — b pcr + f, fic -^-ac — bci deindc 4—^ per — d^ 
fic — ad-\-b4, quippe -4-4 per — </ , prrducic — ad'. at — b 
pcr — d producic bd , juxta rcgulam* Et fic dc aliis. Nec referc 
utrum it dextra an v>er6 ^ (inillra initium fiar , ficuc requentibus 
exemplis manifeftum hcc. 

" Exempla mHlttplicationis compofttarunt, 

Muir. 4 + ^ 4 — h A-\-b a^-b a-\-b 

pcr c 3 c-\-d c — d d-\-b 



prod, 4t-f-^, ac — ch, MC-\-bc ac^^ +ab-j-bb 

J\-ad-\-bd -^ad-^-bd aa+ ab 

produ£l. ac-\-bc-\-ad-\-bd. ac^c-Ad-\-bd, aa-\-^ab-\-bb, 

Mulripl. 4 — b d-\-b 44 — t.ab-\-lb aa — ab-\-bb 

pcr a — b a — h a — b s+h 

"^ab-i-bb aa-\-a^- ^4ab-\--abh^b^ -^aab^bb-\-li 

44 — db —ab-bh a^ — taib-\-abb a^ aab-\-abb. 



prod.44— ^4^-H^. 44^^^. a^^Uab-\-^abb^\ a^+hK 

Mulc, 
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,pcr idd — ee -j-ab — ^44 

^d^^-i-nd^e-f^dee —4^ — ^aH l-sHk 

-^lddee—^de^-^^ +f 44^H~f ^^^H- f^^^ 

Mulcipl. 44^+^44 — z4-4~i 
. per 44 — 5<t-f-tf 

4-z44^-j- 1 8rf4 — 124-4-« 

lOA'^ I 54^4-1044 ^4 

j-f-^^^-f- ^rf-^^ 24?-f- I44 

•produ£l. 44^ — \']d^'^7ai-{-i')M — U<t-^6 

Caetcrum advcrtendum hJccft, nonrarbutileelTe, mulciplica- 
tionemjhoc modo non inftituerc , fed tantummodo eam innuere 
intcrferendo vocuiam tn vei M. Ut a d mu ltipiicandum 44?-f-i44 
— 2 4-4- I .per 44 — U + ^i fcribo 44 3-fry4 4 — »4+1 ia 
44 — 5 4-1-^ , vel 443 -\-^AA — z4-^i M44 — Y4-j_<5. 

Qahd autem -|- per — , vel — per + faciat — , fic patet. 
Efto4 — b multipiicandum pcr c, & fic4 — b 30 t : hinc fi utrobi- 
que addatur^ , fict 4 si b-{-t. Tam quoniam aquaies quantitate» 
per eandcm quantitatem multipficatae producunt squaiesj ideo fi 
utrinque multiplicctur pcrc , crit4C od bc-\-ecy hoc eft , auferen- 
doucrinque ^c, eric 4f — bcziec, Quocircacum (latuatur^ — b 
3> & utrique parce dufbi ix\ c , producacur 4.c — bc Zi ecy pcf- 
fpicuum fic, — i^duftumin -f-f, producere — bc, 

Nec alitcr oftendctur — pcr — multiplicatum producere -f-. 
Eccnim fi 4 — b multiplicandum fic pcr c — d : ponendo , ur an- 
tc, 4 — b 00 cric produftum ex 4—^ in c — d squaie prcdu^lo 
txeinc — d vc\ c — dine: ideft,fr — de. Sed c^, utfupra, ae- 
quacur ac — Lc : unde ac — bc — de aequabitur produfto ex 4 — b 
in( — d Porro cam a — 4 aequalis fic pofita ipfi <r, & utraque par- 
te dufia in </, produiflum ad — bd xquetur prodgflo de : hinc fi 
ex4< — bc fubtrahatur ad — bd loco rfr, ci aequalcj crir juxta re- 
gulam fabtraclionis 4f — bc — ad-{-bd produftum quafitum. 
Equibus liquec — ^ multiplicatum pcr— producere-f ^i^ 



B 2 



De 



Dt^iwfiont quaniitdtumrcompofitarum^ 

pRxterea, ad dividcnduin quanticates compoficas , operatio^ 
non abfiniiiis eric ei , qui in Arichmecica vulgari duo incegci- 
numeriper (c invicem dividuncur. Quod aucem figna + fic-*- 
concecnk , ioeodiim eft> fi diviiUtur + per + > * per - 
finipcc ociri -H> >tfi -f-pec — vel^ pec -4- dividtcur , lem- 
pecociri-^ Offliiino uc in mulcipticacione. Operacionera autem 
iive \ dextra (ive \ finidra incipias perinde erit» Uc ad dividen. 
dum 4(-f-^<^ per c divids-f-ifi; pei-f-(, &-f-icpcr-f-f , hunc 
m in fimplicibus eft odenfum & + ^ > unde quociens quaefi' 
tuscric4+^. SimiHccr fidiviclacur 4£ — (^per ^> oriecur 4 — bi 
divifii emih -<f-4c per » & ^tk per -f-c , fic — 

Non diflimili ratione dividitur 4c-|-4i/4-^< + fdf pec^( + ^»' ■ 
&rfit4-h^« Cojui operitio tiU$ cft» 

Divid. ac-^ad+bc-\-ld j^ga-^g^^htv-^K 

O O O o 

QSiorieni •+-«-4-*. * 

Dtvifo 4c pcr f , r utinfimplScibiis) fit4, firibendum fiib linen 
.inquociente. Iiinc mutiplicito divifore per quocientem in* , 
ventum^, produdum ex divideodo auferatur , (criben* 

do partes ejufdem denominarionis fub invicem, 8c rdiquumnxb 
linea infra du^i. Unde cum fubdudlo accxaCyScadcxad ma- 
neac nihil , fcribicur fub iinea du^a o. Dcindc divi(b pec 
^Ct fic-f-^> afcribendum pciori quorientii nnde muiciplicito 
diviforc c-f-'' per hunc quorientem ^ > fir produ^m •-f*^«+M« 
idquod fiicribacur, ucante, fub dividcndo, & fiac fubdoftioserit 
pco leliqQO fub linet fcribendum o» £t periaa ecit divifio» 

. E«dem modo ad dividoidum ac — ad—k-\-bd -f- 

0000 * 

Ech<|iiorieni -f.4— -fc ' + 

Divido primiun 4r per r, & f^r 4 , fcribendum fub linea in qiMi* 
.riencc^ Jam muiriplicito divifiife (.«^pec-^^ > fic pioduaum 
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atJ^sd, iiabdaceiidiim cx dividnido , & relinquitur e. Deinde 
divido— &oiitiir — fub linca lcribcndam in quo» 

ticnce. QiionUm autem oiatdplicaco divi(bre c — d pcc»-^, 6c, 
produ<flum — hc-^-bd^ & eo ex reliquo dtvidendi ablato , rem^ 
net nihiU pacec divifionemcflc-adiaem^pccdn^tam » & quocicii* 
tcm eiTe 4 — b, 

Sic.edamad.dividenduiTr 4 4 — iAb-{^klh ddU 

p€I4 ^;j.44 ab , 4| 

o — Ab —4^1- 

^ab^bb 4-4 l, 



£cquotiens- 4e«~^*. 

Dhrido piimiim 4^per 8c oricur 4 fcribcndum fub linet Iw 

qootiente. Unde multiplicaco divifore a — ^ per 4 , & abUto 
produdo44 — ab cx dividendo, (jpribendum cric reliquum — 4^ 
fiib linea dufla infra — zab, Deinde divido — 4iper -\~ay &fic 
m^b i rcribcndum A)b linea in quocience.. Tum dudo divifore 
4— ficproda£him — 4^+^^, quod fidilicniii ife& 

200 dividcpdiccUnquit o». £t crit opetatib iinica » . «c quociciic qnflfr*' 
toa 4— <!».- 

. Elkdem ratione d dividendum fitdd — per4-f-^«- 

Divid. 4 4 — bbl — db' «4j4 

Divir,4-}-^)44— ^l— 4* 4 

O O O — 4^1— 

Quodens; 4- • - 

Inciplendcrrurrus 3t primo tcrmino, dividb aa per 4, &habcbitur' 
4, kribendum fub linea in quociencc. Unde multipiicato divifore 
d-^b per quociencem tnvencum^, pcoducecur aa-^ab^ quod 
fiiblatiim car dividendo relinquer— : 6c qnoniam iiic ttiminiii 
pneter fiipeifticem <^Had' dividendnm booicoeflit» ideo poft li^ 
nem ei adfcribitur. Deinde divido — ab (ncmpc id qnod mod6 
ad dividendum acccflit) per +4, & habcrur — b in quotientc 
fublinca rcribcndum. Quo fadlo , fi mukipiicetur divifor a-^-b 
per hunc quocientem exfurgct — ab — bb zd fubtrahendum 
cxeo, qaod lelinouitux in dividendo: quod cuai poft fubtza&iO" 
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nem relinquat o ) liquec «broluum eiTc operationem , &; quotlen- 
tem forc 4 — 1>, 

Necalicer fe rcs habet fi dividatur 43 -f- per4-|-^> & incipia- 
turabulcimo termino. 



.Dividend. ^^ + i^ 

,Divifor4+0 ^-'«'H-^J 



— 4*^/4-44* l, 

o o 4-* 



bb 

—4b 



Quotiens ~{-AA-^Ab-\-bb, +44^1+44 

+ * I 

Etenim divifo pcr+^> fit -^bby fcribcndum in quotiente. 
tum dudlo diviforc 4-4-^» in -^-bb^ producitur : Id 
quod fi fubtrahacur ex' dividendo , relinquecur — dbb. Deinde 
divifo — 4A^per-f-^, oricur — 4^ , fcribendum in quocicntc , 
quo mulciplicato per diviforem a-^-b exfurgit — 44^ — abb^ ad 
fubtrahendum ex reliquo divrdcndi , critque rcfiduum -f- 44^. 
Denique divifo -f-44^ per -{-b , prodibit -f- 44 fcribcndum in 
quociente. unde fi multiplicecur divifor a-\-b per -f-44, & pro- 
duAum-f-4)-f-44^ auferacur ex refiduo dividcndi, eric reliquum 
o. Idquodoftendic, divifo 43 4-iJ pcr4-4-.^> Oiiri 44 — ab-\-bbf 
quod erac faciendum. 

Stquuntur adhuc nonnuUd exempla ad uberlorem estercttatts- j 
nem divtfionU compofitarum* 

•Dividend. 4? — j44*-f- j4^^ — bi —^»14.^^ 

Divifor 4—^.) + ^ — ^ — * I 

^iabb o -^iabb} — lah 

•^lAob-^-iabb — ^ j 

— aab o —'dab\-^ad 
4a — dab — b 



Quoticns +44 — tab-^bb. 
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Dividend. ^d^-{-vid'*e—^dei — — id<^t^ — ^fl 

WiyiC* idd—ee) ^J^^itdU — ^.de^^e"^ — ^dde: —^ddee\+^dd,. 

o. o o o o — f f I 

' — ^ei I + ^e. . 
— ee\ 



' Quoticns '^^de'^}dd-\-et 



Dividcnd. u.AH-\-^dAb^—a^ - 



Quotiens 



4"» 1 + 24?. 

4-4*1 

-I-44I 

^aibb'^\*bi 



'44' 



Divid 
Div 



id. d^^-b^^+zdadj-^-iaabj+aadd^aabbX -bdi \-\~bbdd\-h d\^aahd vag 
J-^-b^d^^-b^+iaady-^-zaabj+aadd-^aabb^ -bdi l-i-bbddl-bidl- aabd lin.i. 

000 o 000 oc o^ -^ 
Quotiens — bdd-\-bbd — b'y -\-iaaj -\- aad — .lab^ 
d^xdi, ^bdi\—bdd, ^hbdd\-\-bbd. — ii3. 



-\-iaady \-\-2a4y, -\-aadd,-^aad, — aabd\aaB^. 
, + d \ + d\ + ) ' • 

Dividend. 8^4.„4;^-64 -<^4|+4. P«.77. 



Quoticns +17** + 87; +4."» »—16 



1 



Divi. 



iS PRINCItlA 

Dividend, 4-;6-h44;^-ic9'*-4'»;;-K'»7;-4^-l4<«-44f'^ 

Div, yj-M-u) MJ^-iif-iA^JJ-^i^^J^-A^- A^C C '4M^ 

o -{-UAj^^^uy^-^A^yj o o— 4^*« o 
•i-ioAj^-ccj^-i-*^ —d^cc 

o o o o 

Quoticns +j^+^Mjj — ccjj-\-A^-\-Adfi, 

+7;l 4- yj\ 4- 
4^^;;|4- ^*. 4- d4(cjj\-^d4C(. 
4- ;;l 4- ;;l 



-{-U4(CJJ 

4- <.»";; 
-h 44«;7 



Dividend. •^iq-lfy-hfuuq-fuuq-^f^M^^ij-h Y «^7 



4-i/««<r 



0 



Quotlens 
4-T^ 14-^. 



.4-^ — 4/««^. 



Qubd fi quantitates dividcnd« occurrant , qua praecedenti 
modo dividi nequeunt, fubfcnbcnduf crit divifor ipfi dividendo, 
ihterjcaa lineoli , ficut in fraaionibus vulgaribus. Ut ad divi- 
dcndum 4d—4e p«r </4-« > fcribo pro quoticntc quoin- 

dicatur 4rf— 4r divifum efle per d-{-t: vcl adhuc cflc dividen- 
dum, Sic & fi Lt-hl^d-^-cc dividatur pcr ^+^> fic quotiensfeu 

fraftio ^^^p5^> hoceft,*4- jlp^.Quippc fspc conducit, 

utin Arithmctica vulgari, divifionem , quantiim fieri poteft , in- 
flituere , & quod fuperefl indar fra^ionis quotienti adfcribere« 
£t tantam de divifione. 

De ^xtr^ctione R^Dicn^ 

QUoniam autem dc Radicis Extra^ione , quae pro divifionii 
fpecie habcri poteft , agcndum rcfiat , fciendum eft,ejus o- 
perationem non efie divurfam abilla, qu^ in Aiiihmetica vulgari 
radix ex dato aliqao numeio clicitur, 

♦ Etenim 
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^Ecenim UC4 muUipiicatum per4 facir 4d , feu ^ quadrjtum, cujus 
radix fcu !atusdiciiur4 ; fic 6cradicc quadratiextra^^ cx^u prove- 
nictiurfusrf, ^imiliccrcum^tt, hocefl, 4 quadrarum muhiplicacum 
per 4 pi0ducac4 ^ fcu cubum ex a\ ita eci^sm cxcra^l ladicc cubici 
ex 4 S ficr4. Er fic de caeteris r.idicibus. 

Ncc aliter fic fi cx quantiratibus compnncis radix fic extrahenda* 
Sicuc enim cx quan-itaobus fimjjlicibus ridicis cxtr.idio non fecus 
/ehabec Jtqueexcra^lio radicis ex aliqao numero, quae canium uniut 
fuchar^dcrb: ita r^jdtx, quamitas extftcns compofira, nonaiicerex- 
trahecur, ac ficx allquo numcro radix, (]U£ pluribus conflec chara- 
^enbus,elic(:rccur. 

Ucadextrahendamradicemquadratamcx AA-\-%tih-\-hh\ ex- 
traho prirr^um radicc m cx u 4 , 5c fic 4 , qus in fe mnltiplicata & ab 
44 ablaca reiinquico. Oeindemultiplicaio 4 pcr 2, divido -^^4^ 

^ Quadratum ait-\- zab-^hh 
aa-^-iab-J^hb 

_o o o 

Radix 4-|-^» 
Divifoc 24 

pcri4,& fit -f-^ : ^uod adfcribo priori radlci Inrcntae <. Hlnc 
fi ducatur 2 4 in fic-f-24^ , quod fublatum exi4^ rclinquit o. 
Similiter fi multiplicetur in fe , fiet -{~bb\ qui itidem cx + bh 
abIaTi,remancbic o. Ecoperatio eric ad finem peiduQj, ciic^ae ra- 
dix quaefita 4-f-^. Ec fic de aliis, 

Exempla extracJtoms radicum cx compofiit, 

Quadratum a^^-^iaabb-^b^ 

Radix 4 4 — b b 
Divifoc 244 



Quadratum 6^xx — i^ox-f-ioo 
Radix 8x — 10 
Divifor 1 6 x 



ig Princxpia 

QllAdnCllfll 44-J-7-<f-4-'« — 3.0^ — zl>i-\-!'^ 
O O O O O O 



KfUix »i-f-t 
Q^iadratum 44' 

d 4 

per 2 4 
Ktinuu dlvifor 24 44 



a4+><» leciinduf dtvi(bn. 
14^^ — ^ (|Uor«. iecundos». 

-4-Z4 



+ z 4 c quocus pnmus. 



4^ 



344"^^ 



Gllte 4^+^44^4-^41^+^ 

Radix 

Divifbf7 



4-144 I. 



it^x'^ — 54X^+1^ ^^25.— iyo*+'*y IUd# i «^. 

^ *54-IJ5Jt* — 180X+125XX o: o jx* • 
+ 13 yjpt — ijtox^ + m xx. 

o ^ ^*». 

Radix. jxx— 2x+y. ' pe r ? 

ftimusdivif. Z7X* * — ^4*^ 27.v^. r,d!v». 

St^ndusdiviroxi^x^^^i^x^+Ujcx + z^x^^j-ix quocpiiinuff*. 

« 
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+»^"^1+^ qtoiusfccimd. +f +5 



4- f p«f > 



Cxccrum fi quantkates, ex quibus radix exrralil debet, tafet 
foerint, ur radix prxdiclo modo invcniri non poilic , deiignabiCttY 
ipfa prxhgendo quanticacibus propofitis fignum Uc ad extra- 
hendum udicem quadracam «x dq , fcribo yj 4q'y quo indicatuc 
ndiccni quadratam ex efla extradam » vel adhuc eflfe extnH 

hendam. Sk 6c ^44 de(igaabit CMikein ^mdracam ex 

Similiter ad excrahendum radicen cubicam ex 44f , 



^C44f. Uc6c^C4^ — + t «d exciahMdam ladkeni 

cubicam ex 4^ — y -i-^l/tf, Quae quidero radicet Tocanrur quanti- 
raccs Surdaef^u Irraiion;Ks> a imcxium numeracWB ruidonun 
irracionalium, dc q'j»ba ; Aiithmciici agunc. 

Ubinocandum, ligaurriV, vocari Signum Radicalc, acque in 

Senece ufurpari ad denocandam quarocunque radiccm , five Qua- 
raum, live Cubtcam , five Quadrato*qnadrauUn, fleci fed ad it 
lam diiUngaenclatii , communicer icribi V vcl eciam nmplid* 
ter s', ad dcno:.ini}3m raditeni Quadraram .• & s'c, ad denocan- 
dam radicem Cubicim : & QJl, fcu s'v'j ad dcnocandam radi- 
cem Quaduco quad»ata:p , ^.c quje raJ;ccs eciam fic dchjnaa- 
tuc ; V© > ; ^ Q } ^t^iuc ab aliis , hoc quoc^ue pailo ; 



Digitized by Google 



lO P&IKCXPXA 



2)e L O G t S T I C A TJtACTlOKUU, 

QUandoquidem ex divIHone quantiratum nirplicium & conv 
pontaruni onenfum tll oiiri Fra^ioncs « ficut in Anihmeti* 
ca vulgari , quirum operacio cafdem icges requirur ?.tque iiun^e* 
mrum fj.iAorum vuigariumj fatis erit , li fuppoiicis horum it^u- 
lis, illaium operaiicnem cxemplis exponan-us. 

Hinc, cum per fradlioncm quam-ibct dcfignciur fcmpcr divi- 
fioncm aliquam eHT;; facicndam , utpote illarum quantitatum , quae 
nun~<eracoris vicem gerunt , per quantiratts, qu£ prodicom iu- 
torc habentur r fbcile coi Hat , (i numcrarcr denominatori fue« 
nc a-quaiii, %unc pcr fradioncm illam dtfiAnaii unitatcm. Uc 

n* ^bb~ » Hmilcs. Uiid» patet, qu2nam rationeunitas dc- 

notari pollit in formam fraaionis , cujus dencminaior fit is, qui 
rcquiritur. 

Quod fi verb ab^ ad — hh^ icc. in formam fra^^ionis defignare 
velimus , opoftct tantiim , alTumpto 4^ 6^ 44 — Ll/jdcc. lanquam 
numeratore fra^lionis , rubfcribcic pro dcnominatore unitatem, 
hocpaao: & &c. 

Porrb fi quantitas aliqua , ut 4 , defignanda fit in formam 
fraftionis, cujus denominator ea fit, quae prasfcribitur , ut ^Z, auc 
4+^, &c; oportct, multiplicato a pcr</, autper 4-f-^) fcribcrc 

Nonaliterfit, fi^-f-^fit redigcnaum ad fownam uniut fra- 

Aionis. Etcnim, moltiplicato 4 pcr denominatorem </, addatuc 
produfto 4 d numerator 44, & fummae ad-ha a fubfcribatur dc- 
nominatorrf, hahebituiquc — ^lf . Sic & , ^ — 4 in formam 

«nius fraaionis rcduflum , facit ~ " ^, Haud fecus fi 4 + ^ 
^"t— reducaturad fraaionem , fict 

CaEteium notandum hlc, cum ad dividcndum4 4pcr 1,1;, fcriba^ 
«»^H P^** quoticnte; ideo ad hunc quoticntem five fraaionem 
^ multiplicandum pcr diviforsm feu dcnominatorem h h , pro 
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produ^o fcribendum ciXc numcritorem ad, Non Tecus fi 
muitiplicctur pcr 4— ^ , produaum «it*^. Unde patet ad mul- 
tipUcandum pct lahy quoniam mulripltcaco pec 2^9 pro* 

du^um ti\ 4i fup-reft t^ntu^ii ut hoc produaum adhnc multipii- 

cetur per a , ut h.ibeatur qua;ncum produdlum4rf. Similiter ad 
niultiplicaiicum -[ pcr 24/»: cum muItipHcato 4-per z, hat ij hino 
muliiplicandum taiituiii rdiac i pcr rfi, &iic btodu^um cusd- 
nim laiCtUdK £t fic de aliic» 

De RedHclione fiacHonum ad fm^LUioreu 

JAm ad redttcandiim fradionain ad fifflpficioRni i disl com- 
muni literft c » qwe tam in munetatofo qdkm in denominatoio 
leperitDr, fiec Sic & ad alibnviandiim f*f : elifis Iiterit4,*i 
nomeratoris atqoe dQnominacoiit ^ hoc ell| divifo cam 4^3 
Ahi per 4*5 fiec^. 

£odem modo ad abbfeviandnm ^^JJ//^ : ^oeniam diviiSp 

#4fpcrtrf, orinif id quod mulriplicaturo pcrc<^ — pio» 
ducit -^add-r iunc "^^JT// ^ nunocet tetmino» tcdor 
aum, 6cit 

Pari rarione ad reducendiim f - *'^"***^^**-^^^^ ; quit ( ut 

iiipii ) divifb 44» per r/, oiicaff ^ » id quod multiplicltnm p«r 
•i^ddt |>iodudt ##4^^ & cmfttt *-fl(divilb per ed^ 

oiitnt , quod per « / — / mnltiplicatnm piodndc — 

4- ; hinc abbicviatum , focic , 

8i« u ^-^^°^"""+ 4<<y ccma^ abbttviatnm » &dc ^ t»^?. 

Won few '^'^'^*'^^*^'^"^'^ reducitut ad ^^.^, 
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tt:=ii. Nam Mst-^dsd dlvifam per td-^dd, fedt ^ j 8e 

— .4fi+4<i<i dtvifumperfi/— "rfrf, facie— a 

Similiccr fi fucrit ^74:7!,"7~p^ ' ^^•^'j^^' — pcrrf4-f- 
ji_ali~\-bvy & rclinquitur poU divilioncm zab kl/' (nul- 
Vi h)c tjuocieiuis 4 — *^habiii racione ). Dcinde divido 44 + 

idfj + bb perreliquam 4-i4i*+2.^' , & fic quoticns 7^4- 73 • 
Hinc cum fit divifio, & nihi! rcmancat , div!-' :ndus crit 

Eunicrator 4^ — dbl' 5c dcnominator z a b i/ii -^cs ijttt 

Invenieiur^ue ^-^ ,pro numcratore, 

&-^^4-^i prodenominatore, 

hoceft , multiplicando ubique per xhk^ hahebitar ^^j^ • 

Ncc aKtei lic ed ebbKCviendttm ^^^| . Divin» enim 4 ^ -^k^ 
per44^^i, felinqiiiair 4^1—^3 • «{iia^uf— 5^ per^ii — ^i, 

fic quoticns 

dividatur ^J— &: 44— pcr 4**— ^i, 
fict 1> ptonumeratotfo 

^ ^+'}> pro denominAtoDB. 
Ideoque fi ubi^ue nmidplicetiir pef W > fiet ftaaio ledoftt 

SimUi opetetione leducitur ed ^-*^^'t-- - ; Ut 

ad'^. Et ficdeeliifl. 

Ollcnsi igitur rationc , qui fra£lioncs «d nmplidoiei ledttci 
poITunt, rapeteft nt explicemu; , quo pa£to ditis duabns aut plu- 
ribus quantitatsbos , five nmplicibus , iivc compofuis, inveniatur 
minima quamiws , quae pcr ipfas fuic teliquo dividi porcfl , id 
quodin fequentibus ufum habert patc! it, tll autem opcrniin 
miUsci, quX lccuf»dum piop. 3^. lib/. Licmentorum Euclidis, daus 
(juv^bus numtris, mmimus inveniiui: uumerus , qui pci ipCof fino 
roiiquodividituik 

Ut, 
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Utiad.iivenkndumininiinam qu^Mfintcm, quae riji ;dl pnt,.«. 
per du3i datas Md( &c (4; conft7tuci» adcSicdinfoisnim fiaAtonis,. 

hoc paAoi -1^} redico fuftioneai hanc td ejus ptiniinram, (ca 
fimpliciowm ^j^. ^ihot juxu/t pofitis , ht>c.modo: x '^*^^ 

ii miiltiplicicio intlicuatorper cracem > proccei^iimr e^detn quan*- 
tine ex V« c Tnr d, atque ex <i in ss : fiet «oim miobiqiie astdi, 
minioit qttippe quancicas » qoae iine idiquo diridi poteft pec S4$: 

SCcd. 

SicJ.';idinven;indtm minimam quantitatem , quxdivldipo* 
teft per djas d«ras sac — aad & f </— rt'^/; fcduco (ut antc ). fca» 

aionem ~^^Md ejua piimicivam j : Tum omlciplicaca' 
— <*^pcr </, aut (d^ii per 4-< , fiet quantltst quaefiu sstit 
^aadd ^ minimaiaUcet» qiim divlftbilii cft — .4^ flC 

8imilk«r fi dfepcnr ^^^.^^&iii^^^: qtMmiam 'i^^^, ledtt^ 

■ • « ''"1" * ■ 

cuur ad 7- , U a^^-^b'^ multiplicatura get 4 f4-r 

cit 4' — 4^^*^ ; cric — •^^-♦quant rasqu.-EfIta. 

E4dem rauoiic ii djtas fucuatA ' — i^Ar& xx-f-icx-f-2^i 
• orit quaBfiia quantiiai «^* -f- y.*> — a j xx. — £t lic de 

Meteris» 

Qu6d n vei6 com^>ertam (ic aut conflet , duas illas dataa quanh' 

titatcs ad fiiTjplicioref reduci non pofTe, fed ptimitivas eiTcy Opoc^ 
tet unam per alteram muhjplicare , ad invenicndam quantitatera^ 
qu&iium. Ut ad inveniendam minimam quancicatem , quse di* 

vidi poceftper 44 — 4^ac4 4-^; quoniam ad fimplicio^ 

lea cerminOe reduci nequic , mulripllco 44 — 4^ per 44-^, fcutn: 
Ikundikm prccedencia fccibendiam focet ^ll^j -X ^q^^^ )S* 
fcfit quaefica qoantitaa 4^— «ii; 

CBCer&m dacis tribus aut pluribna qnancicatitiBS, liiveiitetiit* 
minima quantitas qus per ipiss ablque reliqno dividi potfcft , hoc 

modo : U: ad inveniendam minrm.im quantitatem , quae dividi' 
poicrt per 4^ — d-i-^ial>-^l>h f & aa — l>l> : ^qusro prii 

101101 1 uc «uice nunimam quanucacem > qu« dividi pcteft petr 



24 PR.INCIPIA 
4 5 — abb $c aa •^- I4b -\-bb f 6l h: 4 ' -f - rf — Aabb-^ ahK 
que Cttifi & divMlatur puas-^bbj manifcftufn eft«4^4^^«^. 
Mdib^nh^ cfle qiiaiittacem quaefium. ' Sic & fi dat» ^ttcrinc 
I*» & ; invcp.ti prirT Ujn niinimi 

quantitate 4 ^ — 4^ * > quae dividi poc - 1 r^cr duas j » — / ' .v. 4- 
(utante), qiioniam ipfa dividi ncquir pcr icniam 4*^-: ' : hinc 
ad 4^ — 4M&4**+4^^ fimilircc aliani o,ur«ro , ut a -^^/^/--f- 
4^ii — ^^/^^^+^^i^ — ab^. quaccum hi; etl.im aivifibiiis iTt per^ 
liqium pcteC4f 4 «*+4 < * ^ —^J <t * 4^44* ^ — 4* f 3tf 
^tiantiatcm qiuifitam» EtficdecKtciis. ' " 

^€KcduS$(mcfra6iionHm ad eandcm dc- 
nominaiioHcm. 

QUibus explicatrjfacile efl cftcndere, f]u&rationcrra^^tonesd?vfr- 
,iae denominationis reducaniutad rr.-}aioncs ejufdem dtnomina« 

tioiiis. U( adfcdaceodumfiradiooes ^7^^ *d eaodem denoml- 

iiatMMlcai:qoctO primilm minimam quancitatem , qus dividi po- 
teft pcr denominarores 44f & (ut jam cfl oflcnfum ) , Sc flt /t.n i/: 
quae cric denominator communis. Jam ad inveniendum numera- 
tores, dividacur denomiuacor inventus aaid ^cr 4ac &(</,unum- 
quemque fcilicet ex denominatoribus dacis, & quocientes i & ii4 
imiltiplicentur per oooieiatoies kHiL*^ datarom fraaionnm , uc 
liabeantur nnmecatons qosifid l^id & fiontqne ^ldooes qoss- 

^ ««C4 ^acU 

Similitcr ad reducendum — & *"^}. ad candem denomi- 

nationem: inventodenominatore communi4«r</-W//, minim& nem- 
pe quantitate, quas dividi poceit pcr 44£— 44i/ ^ divido 
tiacd-aadd per sdt^-^aad & &quotientesd & 44mol> 

tiplico per oomeriMrcs i^6e «^H~^f fioo^oe fraftioncs qosditfls 



maai — <Mu<^ — 4*u4* 

Eodem modo fi & reducantut ad can- 
4em denominationcm » piovcnicilC - — —i*^ a^ 

S+J *3 *i «» »*} * • 

Noa 
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Non lecuf^^,^;;:;^^, ^T^fTTi' ^ '^^^^ 

fub eodem denominatore, facient 



£% — h-^afi b h 



4% 47^-f-4g^^ 4j U Mx hs-\-A4!>r, to-r^% 

' 47 — 4(f 6 J5 6 i J J ^4 _f.4 .J — 4 > ^ ' * 

47^-1-2 45^^^ 245^) -4-244 i4.-2..3At-f-44A-t — 4^r , ^a*/, 

> 47— 4<Si-|-4jAA — i4-4-4aij_.^^4 — r ^**^ 



Z)r Jdditiom SubtraSfione fraciionum. 



A Dditio & Subtraflio fraaionum codcm modo perficiuntur, 
•^^atque additio & fubtra^lio numerorum frAaorum vulgariura, 
Etenim fi fraftioncs cjufdem fucrint denominationis , oportet 
tantiim earum numeratores addere aut fubtrahcre , 8^ fumm« vel 
relicjuo fubfcriberc denominatorcm communem. Ut ad ad- 

dendum ^ad^ fummacrit ^-^4^. ^xq^^^^ additum ad 
facit feui4. Non fecus fi addantur y 

Qu6d fi fradiones diverfas denominationis fucrinr, reducendae 
trunt priiis ad eandcm dcnominationem : quo fafto , operanduni^ 

orit ut jam diaum eft. Utad addcndum — — ad — ^V- - . 

fiet fummi '-£?^^^:if^^^^±£H. 

Non fccus Q addantur , '-^-^ , ilT:^ , & o+^H^ . 

*4— 4 4-1-4^5 ^ 4-h* » 

.^hiumma - M^-^^ Hj?^^^^-? ^; jg^^4,^^ 

Jam ad fubtrakcndum " de^, fcribo pro diffcrcntia 
Eodem modo fubduaU ^"-i i-^, rcliquumcrit '^^!'^' fct ^ 

Similiter,-^^ dc rf+rlp;^ relinquit 

Nccalitcrht, fifubcrahcndumfir — dc Ew^r^ 



J^:t:i4> «linquctur ^^^, Sic ^7 ^olUa. 

B&dem rttidne ad fii&ducendiiBi ^^^^ de>i» ledadS qojiK 
ticace^ dcnominatorem^-^^, dempto^uc de 
fietMliqiiimi '^. N«ii ficoe fi liilittilutur^ + ^^'^ 4- 

icliaquetm 4 jiyj. . '* • 

Muliiplicathne fi^tShnmm* 

r '• ' ' • - ■ ' * ' 

jl^DmtiltipIicandom''^ per j » multiplic^ mwmcafem sB^ 

per nuniuatorem de^ ut & dtnoilfiiioiofem peff deUomip- 
. Jiatorem / ( ad modom ktS^mm Yolguium) , fit^^e ptodu^tiMi» 

S\c mulciplicatum pcr producit — ^t^t^V 

Ad faciliorem autem operationem non raro conveiiic abbte» 
liisR quantitates per cnicem. Ut ad mukipIicandHm 

^bbdS^cd — </</rcducuntur ad fimplicioies au-^bb Si. d ^ ut & 
— 4bb Qc 44+idb-i-bb ad^Ab ^ a+b -y hinc looo nolti- 
jficMidi d^t-^ad^hi-h^d fn <i>-r4*i muld^eo' Ms—bb^ 
pec 4«—«^$ 6c loco oiiij|tiplittodi MS-^nMh+bb per trf— rfi 

ffioItiplSc»4+^ per ifierit^oe pcodnaom ^^—j^f^^ • 

Porro ad multiplicandum 44 — per i fubftituto <. 

pro denominatore ipiius 44 — qooniam numerator 44^^ - 
& denominator 4-f-* reduci poffunc ad 4— * & i, liioc midcipli»; 
catis nomenmirilMif iticcr fir, nt & deooiiuflatocilMii^ fietptodiK- 

awn "^'^**^*"* "'^* feft^--i44^+4a • - 
JEIdem ratione cum multiplicatur 4-f--^ |}er4-7ib^'-j-~^»li0C 

^uonkni 44«^<«l4-^^ 




Mathessos Uviv t\s a\'x^. ^ 

rSCi^h reduci poirunc ad 4 — 1 j hinc multiplicatis aA — 
;V^*pcr 4— ^&rfpsrj, provenit tlrLl^^i±IJ^Lz±i ^ 

Similiter fi ad multiplicandum proponatur * * "j*^^ * per —7—^^! 

redu£lis *x — ^x&xadx — 5 & i, iremcjuc xx^t^ 8c x -f- ^ 
ad X — ^&«» mulriplico tanium X— f pcr x — f > 6c fit produ- 
Cumxx — lox + i^. 

Praetcrca ad multiplicandum 4-J — per 4 — quoniam 4 

pcr4 — 4 facit44 — 4*, & ^nj-pcr 4 — Afacir^* j hinc prodcu^^ 
^lumquaefirum erit 44 — alf-\-bb, Oj* «juo^^u» laiivn^^ multi- 
plicabitur pcf'*^ — & producctur 43 — i^^H-"^^» 

cum cnim aa—bb fiatcX4+4 in a — *, & ^^^^ — mulriplict- 

tumpcr 4 -f-^» producat 44 — ab^ fuperefl tantum multiplican« 
dum44 — 4^per4 — *,uthabearur4 * — xaab-^-abb. 

Deniquefi multiplicandum fit per r — rf,fiet, divifit 

per^— rf, produdlum 

SD^ DiviJIonc fradionum, A 

Ddlvidendum ~-per — ; omiflTo communidenominatore r» 
"divido 4 ' per bb^ fietque quotiens a b, Pari rationc fi 
•J__fif dividatur pcr - ^^-4 j ^""""^ 77+ i-rj+Tr 



Qubd fi dcnominatores' fuerint divcrfi, redufllo ad candcra 
dcnominationem fiet , fi multipiicatio inllituatur per cruceni , ut 

in vuigaribus. Ut ad dividcndum - per : quo^ 

niam multiplicato prioris numeratorc 4' — per pofterioris de* 
nominatorem c , & hujus numcratorc aa — ab-hbb per illius 
dciiominaioiem 4 + ^, fiunt aU—'b^c6ca^-{rb^i liinc quotiens 



AdvMMidani antem hiceft, ad facilitatem operationls, ffi* 
Aionum nomeratorcs , ficut «liam denominacores non rar^ ad 

fimpUckMma temiiios Mdud pofle. Utad dividendum ^I!^^^^ 

per l*T^*i : cam nttnientiMies a^^i^ an+dk nduci po^Iint 

ad a^—4dif+4i>l>^lf^ 8C4, & denominacotti £d^%d6 + kk 
& d — k ad>»— ^ fie 1 9 ideo loco nttlciplicandi — per d — 
nmItiprico43— jrf^-H-»**— per i>& fiwJ— <rf^-f-<^*— *^ 
6e Ibeo multiplicandi ad + alf per 44 — 2 4l^-\-(>b muluplico 
d per 4 — hi & fic44 — 4^, unde quotiens diviTionistk 

jc^^^dz^Sc xx-)-f"«<Mpoffifntadx' — ^xA-f-iy*— iif&^^ 
' "^uin ^ XX — 10 x-4-af & x— ( ad x — 1 «c 1 , oiide pci^u» 
a& ex muttipliocioiw pcc' aucam fiunt — -f*af «/-»f 
& XX — 5x. 

' PMr6 jid divjdendom ifi-^addk+dH pec : fiibftitoco t 

pro denomtnatore divldendi ifi—zaalf+dht > qooniam numc- 
racores a^ — i4ah-+-abb & 44 — ab reduci po(funt ad u — lf!U t", 
hinc mulciplicacts a — ^per4-{-^ & ipeci, tiecquotiens4 4-— ^i^b 

Sk &.ad dividendom 4« + Jqq^ per » ho€ eft> 

S±4ii^±il** per irhi: divido ^+^ddi+iabb per d+h 

fic dd-i-^db, undc quotiens quaefitus fit '^'^^ ' ^^^^ 

fidividatW4i— 4* pcr , orietor d+k JEt - p« 

xx+5*, orietur -—j, Ac d^-^ddk pcr oaaW» 
««4-4*. EtdciUqoB ^^ipperflf +5»*txiurget 

T)iRadiCum cxtra^ione cx fraHionibHf» 

^Um in Radicum extnOione «k fiifiionibua ndijc cs noMfti 
V^iacore 6c;i denominatore extrada aiubeac radiccm ^0«6* 

tcm c liiac fi exttciicnda fit tadix «qttadatc ex qoooiaffl r»> 

^ . " dl« 
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dixquadrauex 4 4^^eft4i>, Sciadixquadrataex cc cStc, fcnbopio 

ladicc qusfica — . 

« Eodem modo, fiextrahanirradlx quadrata ex > 
fiec -^^^* Pari ratione ad extrahendam radicem qpadratam ex 
i quoniam ^-f-'^- ^'^^'^"' in formam fr». 
ftionij facic + ^ & radix quadraca ex loo — i^ox 

+ ^4 XX e(l lo — 8x, &radix quadraca ezif edjj eric radiz quat- 
fita feui-'f 'i- 

Non fecus radix cubica ex ^ 

Qubj n quxfica radix prxdiflo modo ex numeracore atqut 
deuominacore excrahi nequic , pr<eponicur dacs fra£tioni fignutn 



raulicale Uc ad excrahendam radicem quadratamex — 

fcribo — ^4(jvelquia — d( in formam fraftionif 

facit "'"^ 11 — -f cx dcnominacore ^th excrahi poceft ra- 
d tx , quae eft x ^ : ideo quaedca radix fic quoquc] fcribi pocerit 

^ ^ . Similiterradixquadraca ex , erit ^,^;;^. 

Idem de reliquls ladicibus cftincelligendum. 

T)£ LOGISllCA OUANTITATllM SllRDAllUM, 

QUemadmodum fraAiones oriuncur ex divifione imperfe^ 
quancicacum quarum una peraiteram fine rdiquo dividi ne- 
quic : ica cx extra^tione radicis quanciracum radicem non habei»- 
tium «xfurgLinc quancitaces Surds, quarum operacionem fcquei»- 
tibusexempiisexponere vinim fuic, 

Reduclione qHantitatum jHrdarum. ^ 

CCiendum icaque, qubd, ficut ad operacionem fra£Vionum dr- 
^Tcrfx denoroinacionis oporcec prius iplas ad eundcoi denomi* 

D ^ nai*- 



• • • 



I 



|0 P R I K C T' ? • T A f 

natorcmredaccrc, ita & opiis fit/ quantitatcs furdas , fi dlverla fi- 
^na radicalia habuerint, reducerc ad idcm ngnum radicalc. Quod 
Ht, fi ad numcros , a quibus radiccs dcnominantur , minimus in- 
veniarur numcrus , qui pcr ipfos fme rcliquo dividi po(llt. Ut ad 
rcduccndum sj aq (cu ^ Q dq &c ^fc, daq fcu (T) aaq ad idcm 
fignum radiwle : quaero ad i & j (numeros a quibus <J C 

dcnominantur ) minimum numcrum , qui pcr ipfos fine rcliquo 
dividi poceft, qui cft 6, Jam cum 6 divifo per 2 oriatur & pcr 
j divifo oriarur 1 \ hinc aq fr ultiplicandum erit in fc cubicc , & 
daqquidiith', ficntquc fub codcm figno ^ QC,a^q^fe\i d^q\ 

& V QS' ^"^l^ ^^11' Sic Scsl a{f ^ yjsfaH-^ ab^ fub 

eodcni figno radieili crunt sj^jaabh & y/^a^l/rf^K 

Huc rcfcr cum quantiras aliqua rationalis prr multiplicatio- 
ncm in fe reducitur ad aliquod fignum ra-iicalc. Excmpli graril, 

id reduccndum' 4+^ ad idcm fignum radicis cum aa -i-bk: 

oportet multiplicare 4+^ in fe qnadrate , Sc fit \f aa-i~iah-^H, 
Non ftf cus fi mulriplicctur 4-l-^in fe .cubicc, fiet 

Vc 4' 4-j 44^+34^^443 fubcodcm figno cum Vc.4' — b^+abb» 
£c fic de aliis. 

Dcinde fcicndtim , quantirates furdas non rarb ad fimpliciores 
rcduci pofle , tollendo ex figno radicali quicqjiid eft lationalci 
nimirum, dividendo qnantirarcs fub eodem figno \j ccmprchcnfas 
per aliquod Quadracum , vel Cubum , &c. per. quod mu tiplica- 

tlonc fuerint produftae. Ut v^7f 44 rcduci poteft ad ^4v/ j: nam 
7^44 producitur ex multiplicationc 2^44 pcr 3, quaium radi- 
ccs funt ^4 & v^5 i ade6 ut , fi y^aa divida:ur pcr quadratum 
l^ady fub figno radicali tantum fcribcndum fit j , hoc modo : 

f 4y Id quod monftrat ^4, hoc cft , V 2^44, multjplicatum 
cflc per y/j. 

Eodem modo cum a^b~^ddbb divldi pofTic pcr quadratum 
4d i S>c or iatur db-i-bb 5 ut pio ^/dUPf^daTb fcribi queat 
4^ ab-^-bb, 

Simiiltcr quoniam 4^^— 44^^ + 244^^ +4 ^rf — 4^' + 
bbcc — z^-c-f-^'^ dividi poteft pcr quadratum 44 + »4f-f- 
M — 14^— 2 *<-H ^ , cujus radix cft a-^—by U quoticns cft alr-{-bb \ 

hinc 
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loCO ^4^ ^ da b6 -^L44lfC ~^4l/(C — a^^c-f^ 

(cribi poteft 4 + t — ^ V ab-^bb, 

Non fecus pro V^^^ + 



reduao enim ultimo termino ad eandcm denominationem cum 
piiori, potcft utriufquc nuraerator dividi pcr aamm , cujus radix 
eft 4w, oriturcjue 00-^41» p, Dcnominator autem cum fit lationa^ * 
lis>IiScrabirurafigno , cxtrahcndo radiccm QXpp^z^ 
r 1 rarione loco 

V C. X — - f- 27A^ — 1^x3 — logyx 4-. ^t4.x — 

fcribi poteft x — ^Vc x3-{-i2. Et fic de aliis, 

Vcriim enimver6 quoniam f^penumcro diffTcile eft invenire 
Qoadratum, Cubum, &c. psr quod divifio, ad hanc rcdu^lioncm 
neceiraria, inftitui po/Tit; non inutilc fucrit, fi hoc loco oftenda- 
mus , qui rationc dararum quarunilibct quantitatum divifores 
omncs invcniaiKur, perinde atque iii numeiis cft oftcnfum, Vide 

DiviJantur datae quantitatespcr quantFtatcm afiquam primiti- i{Mtic! 
vtm(hoc cft, qu» non nili per unitaten aut fe ipfam dividi po- 



tcft), 6c rurfus quotiens pcr hanc candem five aliam primitivam, '^" 
loque hat doncc pervcniatur ad quantitatem aliquam primisivam, rumJn- 
quae pcr (e ipfam cft dividenda. Ut ad invcnicndum divifores 9»"^'"*' 
omncs quantitatis a'l>-^u.il/b : divido aH^aabb per 4 , & fit 't""^'^^ 
4db-\-abbt id quod ruifus per a divifum dat ab-\-lb. Jam quia 
quoticns hic per 4 amplius dividi ncquit , divido 4^-|-^^ per 
8c provenit 4 -f- ^ , qux quanriras eft primitiva , ideoque pcr fe 
ipfam dividcuda. Qnibus pcraflis rcfctvcntoc divifoies 4, 4, b, , ' 
&L4-^b. ' * 



4^b-{-aabb 
4 



4 4^-{-4V^'4^-|-^^|4-f-^|f 

A bla-^-b 



Jam utex hifce divifbrlNus mveniantur divi/brcs omnes qu.inrita- 
tis 43^4-44^^', mulciplico prtmum 4 pcr 4, fic fic 44, Deindc 
^pcr I, 4, 6C4 4, fiuntcjuc ^^, 4 & 44*. Denique multiplico a-{-6ii 
per r, 4,44, b^ab, & Aab^ & fiunt a-^-b^ 4U-\rab^ 
4*-i-^^> tab-{'4bb,8c4H-]--.iabb, 



^igitizecUI^Gt 




44. 



I^. 44^. 



r 44 4- 4^. 43 4- 44*. 4^ 4- ^^». 4 -f - 4^. 4 -f- aM, 

Atquc ita diviforcs omncs crunc 1,4, 44, ^,4*, 44*, 4-f-i, 
gdJ^dbt 4^+44^, Ab-\~blfy aab-i-abbf U d^b-\-aabb^ 

SicSc ad invcnicndum omnes divifores quantitatis 4^ — iM^bt 
^iaab^^-^b^ : divido — la^^bb — zdab^^-^-b^ pcr quanti- 
catcm primitivam 44-J-^^ , & fit — ^adbb -\-b^ j id quod 
ruifus divifum pcr quantitatem primitivam 44-j-4^ — dac 

44 ab — bby qus quantitas etiam primitiva c(l , adcoc^ue pec 

fe ipfam dividenda. Eruntque divifores cefervandi 44 -f* ^^1 
Md-\-db—bby 8C dd — db—bb, 

^6^2^^l,(^iaab^-\-b^ U-*— 3 dabb-\-b^ Ua^db^bb 1 1 
44-4-^^ I dd-\-xb-—bb 144 — ab — bb \ 

Ex qUibus ut inveniantur divifores omnes quantitatis a^ — la^bh 
— i44^**-f-^^ • muitiplico primiim aa -\~ bb ^cr da-\-ab — bb, 
^ fij. 444-43^4-4^3 — b\ Ocindc I, 444-** > 444- '«^ — bb^ 

4 + 4-4'^4-46* ^4pcr44 db bby fiuntquC44 — 4^ bb^ 

44 43^ — 4^3 b^ , 44 344^^4-^4 

444*44- i*. 



6C 4<^— 144i* — 



444-M. 44 4- — bb. 

444- 4 ' b 4-4^3 



aa^db—bb, 44 — 4* b^db^—^f^l d^^ddbb^^.d^—ia^bb — 144^44-**. 

Ita ut diviforcs omnes fint i, 444-^»^, 44 , 44+4^* 

^4^5 — bAy da-^db—bbyd^^dH—abi — b^, a^ — idabb -^b^ ^ 
&4^ — »44^* — lddb^-\-b^, 

Eodcm modo ut invcniantur divifores omncs quantitatii 
4fi^xa^cc+ddt\ : divido 404-244 -f- 44 f4 pcr 4 , & fic 
4S4.24? ct4-4f4, quodrurfus per 4 divifum, dat 44 4- z44«-f- f4. 
Tamcum hic quotiens dividi amplius non polfit per 4 aut c fimi- 
limve quantitatcm , dtvido 444-444^ ( 4-^"* P" da-\-cc ^ vel, 
Quod hlc idcm cft , cx 44 4-i44((4-t4 cxtraho ladicem qua- 

dwuoi 



M 
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draum 4 4-|-ff, qui denuo pcr fcipfam divisi, provcnit i. 
dtcum diviforcs refcrvati fint 4,4,44+ff,& 4m-{-cci idco ut 
ex iis in venian tur diviforct omncs quantitatis ^^^ + i^-^ff-f-^^f-^t 
inultiplico primum 4 pcr 4, & fit 44 : dcindc i , 4, dd 44 pci 
sa-i-cc, fiuntcjuc 444-ff , 43+4ff, & 4-^4-44^^ : ac deni^ - 
quc 444- 45-}-4ff, & 4*-f-44ff per aa-^cc, «c fiunt^'»^-» 

a^^ff-f-f* , 4^-f-l43ff4-4f^, & 46-i-X4-^ff4-*'<'*5 «'«'^t- 

<iuc divifore* omncs i, 4,44, 44-f-ff', 4'-f-4ff, a^-^aacc^ 
^^-^-idact+t^ i a^-^ia^cc + ai^ y & ^'^-f- i4-*f c-f-4 4f% 

41 4|. aH-^S^-^-HM ^ 

jifll^^^ 4« 4a 



» 44. 

44 + f f. ^'-f-^tf.^-^-j-^^CC. 

4 4 -f- f C. 4-* -f- 144f C 4- 4^ -I- JU^ f f -f- 4f -f- a 4-» f C -f- 44f ^ 

Similiter ad inveniendomdiviforcs omnes quantitatis 43^—* 
44^4 -f- irf4k-f-4^cf—. 4^5 -f- ^*cf — 2,bic-\~b^i quia , fa- 
fta divifione per , oritur 4J' — 44*-}- 244f -f- 4f f — 4^^-f-|, 
bcf — zbbc-\- ^3 , & hujus quoticntis per 4 -f- ^ , oritur 44 — 
2ab-^zac — »^f-f-tf-f-i & radix quadrata ex 44 — lai 
4-»4f — ibc-\-cc-\-- bb el\ d-\- c — by hoc eft, 44 — 24^ -f- 
zac — i-kc -f- ff -f- divifum per 4 -f- c — dat 4 -f- f — bi 
divido demum 4-f-f — b per 4-|-f — b^ Sc fit 1, Undecum di- 
vifores rcfcrvati fint 4-f-^ 4-f-c — ^ , &44-f — muhipli- 
cob p« a-\-by fic fit ab-\-bb : tum i, ^,4-f-i, & 4*-f-^^per 
4-|-f — fiuntquc 4-f-f — ab-^bc — bb^ aa-^ac-\-bc 

— bb^ & 44 i^-f-^^f -f- tfirc — bi : ac denique 4-f-f — *,4^-f- 
hc — bb y aa -^- ac-^-bc — bb ^ ^ aab -\- abc bb t — per 
44-f — fiunttjuc 44 — 24^-1-2 4f'— a^c-fff-f-i^, 44^-f- 

X4Af -f- *f f — t*bb tbbc -\-bi, 4? -f- 2 44( 4- 4ftf 4 4* 

— 4^i-f- i-ff — iHf 4- & 4? ♦ 4- 44^P* -f- 244^C 4- 4^CC 

abi -\- bbcc — ibic-\- b^, Atque iti divifores omnes erunt i, 
Ity 4-f-*, ab-J^bb , a-\-c b, ab bc — bb t aa ac -\- bc 

— bby aab-\-abc -\- bbc bi^ aa — lab -\- zac — j^f -f- f c 
bb , 44* 4- a4*f 4- *f C — labb ibbc b^ 4 + 244, 

E 4-ir<j 



- • • f ^ .V . • • 

|4 .* ' ^ , P R I Jf C I P I A . • ^ 

■i-Aicc — db^-i-bLcc — 2,bU-^h, 

Nonfecusfi proponatur4^^(-*4^3f , invcnicntur ex divifo- 
nbus rcfcrvatis c,a — b, & 4 + ^ divifores fcqucntcs ; 1,4,^, 
( 4^, 4£,*t,,4^t, 4 — 44 — 4^,4^ — ^*, 44^ — dl>b,dc-i-bcl 

4dc — dbc, abc-^bbc, ddbc-^dbbc, d-^b, dd-\-db, db-hbb, 

^^-hbt, ddC -i- dbC y dbf-i-bbC y ddbc+dbbc, 

/ dd-^bb y d^^dbb, ddb'-bi , ^H-^db^, ddc-^bbc, 43<^ 

* dbbCfddbc — b^Cf& d^bc — 4^3<^ 

Ncque praeccreundum hoc loco videtur, quo pafto horum dl- 
^ viforum opc dus plurefvc quatititatcs data» alia rationc, quam 

tx fupcrioribus facile fuit colligcrc , ad fimpliciinmos termino» 
leduci qucant. Ut ad reduccndum 43— 4^^, 44^—^ , & 43-+- 
• . . 44^ — 4^^ — *3 ad tcrminos fimpliciflimos , eandem cum ipfis 

raiioncm habcntes j^^quaero prim6 (ut antc) omncs cujufqu» 

^ quantitatis datae divifores: eruntque ipfius 43— 4^Miviforesi, 

^ 4,4 — ^, 44—4^, d-i-b, sta+db, dd—bb , & 43 — 4**; ipfiut 

autcra 44^ — *3; divifores erunt 1, 4 — 4* — ii, 4+^, 
^b+bb, da-^bb, & 44^—^3 ; atvero ipGus 43 + 44^—4^^ 
.. " . divifores crunt i, 4— 4+* , dd-^bb , 44-f-z4^-|-A^, 

• & 43-+-44^ — 4i^ — b\ Jam cum inter ipfos tres fint, qui fibi 
invicem rcfpondcanc, uc 4—.^, d-\-b, 6c dd^bb, quorum opc 

, . datae quantitatcs ad fimpliciores reduci pd/Tunt ; hinc ad invc- 

■ ' * • niendum terminos fimplicillimos, divido 4? — 4/«^, 44^ ^?, & 

' c —dbb — bi per 44 — bb ( utpote diviforcm pluribuf 

t dimenfionibus conftantem), fiuntquc4, & 4-4-*» Ubi notan- 
dum , quanritates propofitas forc intei fc priraas , fi nulii ex divifo- ' 
. ^ ^ ribusfibi mucub rcfpondeanr» " i, 

" •• . ^ Q>is ratio invcnicndi divifores non incptc quoquc adhibcri 

f^oteft ad fraaionum abbreviationcm. Ut ad abbrcviandum 

L •' '+X4i+H '• S"'» "ni npmeHtor quam denomiiutot dividi 

poteft per i. poterit pro ^^-^j-, fcribi Et fi* . 

de caeceris. • , . 

, ' * ■ *"vent;s.iutcmomnibus diviforibus, videndum efl num aliqui 
' \ ' exipfiihntquadrati, vclcubi, &'c. quifireperiantur,adhibcripo- 
luuiic ad pradiaum xnodum libcrandi quantiraccs «t figno ra- 

- s 
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tfcth. Ut quia imcr divi fotes gua ntitatis 4,^4-44^* repcricur 
quadratum 44, potcric sldib-^MAH dividcndo pcr 44, rtduci ad 

^ Sic& CUm 4'*— 44^*+l44i^4.4*t^— 4*3 +**ff— 

»*'« + *-* pro diviforc habcac quoquc quadratum 44 + 24^ + 
— — >*r4-*^«Poterit pro 

fcribi 4 + t-W^^ + ^*. Similittr cum numcrus 7? intcr di^ 
vi(or« quoquc habeat quadratum numerum , rcduci potcric 
V7f ad V4Vj. Ita & , quia 1100 dividi potcft per numcros 
quadratoj 4», i^, , ,00, & 4*0 ; potcric pro vOI^^U 
fcribi J4WJOO, vcl ^''W??, vcl f 4*v^48, vel i04i,^iz, vtl 
denique 2o4tVj, ' 

Quod n intcr diviforcs prieter unitatem quadratum nullum 
aut cubus ikc. rcperiatur, non poterit data quantiras praccdenti 
modo reduci , nifi velis eam in formam fraaionis dcfiPnarc. Uc 
quu 10 pr«tcr unirat^m quadrarum nuUum intcr divifores ad- 
mtttit, poterit V1044 , dividendo ro pcr aliquod quadratum 
utlubct, ut4,xf,roo, &c. dcnotari hoc pafto ; Z4J-^ vcl 
54Vt>vel i04v^,?^, &c. V 

Sciendumdenique, qu6d , lic^t h« quantirates omnet per C 
confidcratar furtfa. cx.ftanr , camen intcr fc collat^ duorurTfint 
gcnerum: alia cnim dicuntur Commcnfurabiles feu Communi- 
cantes; ali« ver6 Incommenfurabilct feunon -Communicantes. 

Communicjntes funt , quae affinitatem habcntes cum quanti- 
Tatibusrationalibus, autctiam nnmcris, inter fe funt ut quancicM 
rationa.is ad quantitatcm rarionalem , feu ficut nun^crus ad nu- 
mtrum. 

Non-CommanJcanrctveri)funr, quarum unius ad alreram re- 
lationoncfturquanritatis rationaiisad quantitatem raiionalem, aut 
numeri ad nametum. 

Ratioautem dignofcendi communicantet a non-communican- 
nbus dl, fi , poftquam ad iimplicifr.mos tcrminos funt r^duClx, 
repcnantQr mcerfceflcut quantirat rationalis ad ^uanriratem ra- 
tionalcm , auc numerus ad numerum.. Uc 4 ,J £7^ f ^nt 
communicantcs , quia divifionc pcrN^j, /naximum earum coni- 
• E 2 mi' 



munem divirorem , leducamtir ad V 2 54 & V 9 > l>oc eft , H 

5#t & J4.- adcb ut pro V75 ^ V 27 fcribi poflit 
^ M ^ttc inter fe iiiiic ut 54 ad 34, vel ^ ad 

Eodem modo com munican tes erunt V a^^+^^I^ &c \ aaH-j-b'*-^ 
qui* tttt&iiiie diinUI per 4«4-^^> oiianciirV 44 &V^^>^ ' 

' Ideo^ueRduomtiuc ad 4 V ^n-f-bb 6c AA-^bb^ ^uae intec^^ 

iluituctfad^» - ' ■ !4 

_ _— — — * « » 

Simiiicer communicaoce» (onc V~~'°'~'^'i'^^^^ 

^^;;;^ 4^-^ : quippe iediltiiiitt»td ivi»-*-4«i^ «t 

• ^ v^o 0 +4 "J/a quAiaffi. uniu» ad aicaam ratioed» nc \ ^-^^ 

■ U\x p ad Aam, 

Hiud alirer communicantes erunt ^x^-j-i x'' -{-zixx-J[-7i-x-\-io% 
^ — ro a: ' -I- J7 xx- — iio x-j~ ^00 : rcduftaB enim ad x-j~f 
V XA. -i- iz ^ 5 — X V + ^Aj habenc intcr fe cam rationem, 
iJOK eft ijjfius 3 ad f — x» El fic dc aliis» 

S>tf Additione SukraSiom quantitatHm * 

. V ~ ' (Urdarmn. i 

AD «ddeadam vel ^tnficitJum qRMtdctfet fiudas, opoftetr^^ 
pzimiUi» .ocplofare urram fior comoiiiiiicantes nec ne : f? ^ 
enim communicantc» fuerint , adduntur tantiim vel fuborahuntur 
^uantiratcs vcl numci! , qui cxtra fignum radicale reperiuntur. Uc 
adaddendum v^7^ii V 2744, hoc cft , 5*»^? & i^^lt ' 
icribo, addicis 54 & |4, pro fumma 8 4 y )> & 2 4 V ^> ^a^ * 
loadeni diflcmicia. » utpoce fo Matifi 1 4 q k f ^ ' * 

Bbdfem modo' fi faetfat Y ifiHr44^^ &V bocoft» 
«/44+lllc tV#4 4-^ »; addendodc febtii h wiJo Jfic ^^ erft 
lunnM T^^i tia -^-ffh^ ac dife rroti» 4=:AV44<-h»»» ftmfli* 
ter fi proponatur V-fliH-^l^m & ^'^^«'-^.ijii:!^ ^hoccft. 



&^diflrerentia fJ^I^^^ \'oo-h4.mp, Ncc alicer fit, fi habcatur 


^/tid*^^±^ vcV-t^bb-^xx 6c sl^—xx : erit enim p,^. ,7,^ 



^umma — ^ V *.v, 8: ditfcrcntia^-J- V^^— xx,' Pari 
♦ fationc addirisV*'*4-6A;--4-i»JCA;-4-riA.'-f-«o8 5c 



18. 



^ •— 10 x^ -J- ijxx iio X + 300 , hoc efl , y -f- J 

V XX -f- u &c 5 — X Vx.v 4-ii/cric fumma 8v'xx-f-i*, eif^ 

demquc fubtraflis, cric dirferciiria ix ==t V*Jf-f-^. 

Quod Ci vcro non communicantes fuerinc, non porerunc addi 
vel fubtrahi ica uc unam radicem conftituanr, quocirca addends 
vei fubcrahendae funt medianribus fignis-f-&— » und e Binomi» 
& Multinomia exfurgu nr> Uc fi a ddendum fic \J Au-^-bbsidsJ M-bb'^ 
^icribo pro f umroa ^da-^bb-\-\J 44 — ^/r; & ad fubtrahendum 

V — bb de V 4 4 4-^^»fcribo pro rcliquo V + s'44 — bb^ 
Non (ecus fi addatur idyj a4~\~bby erit furnma 

> at fi f ubducacur \f aa-^bb de 4-f-*, crit 
reliquum a- \~b — V/i ^-f-^^. Cum cnim-H-^ fit quantitas ra*' 
tionahsj&V-i^-H*^ quai)titas furda, non qiagis communicantes' 
eflc polTunt, quam omnes quanticates furdse , quae diverfis Jijgni»^ 
radicalibus dcfignantur. Haud d ufimili ratione condudes fum- 
mam ex aa- ^bb^a yjaa + bb & aa — bb- ^bsJ^a -\-bb t^c 
taa-^a -^yiaa-^-bbt. & differcntiam efl^e i^i-4-4-}-^V'«*-H^» > 

*De Multiplicatione quantitatHm JurdarHm. ' 

Cl quantitates datae funt communicantes , oporcet, multiplici-^ 
^tis quancicdcibus vel numeris excra fignum radicale poficis> 
produftum multipliCarc pcr quancitatem vel numerum fub figno 
radicaii concentum, uc habcatur produ£lum quaEfirum, Uc ad " 

mulciplicandum V 7 5^4 pcr V 274'», hoc cfi, f pcr 54 j, 
multiplicoprimum f 4 per ^4, & fic 1^44: tum 1^44 pcr j, 

ericque ptoduftum quaefitum 4544. ^ 

Eodem modo ad multiplica ndum Vrf'*^ -^-^^^^ per V aabT+b^>.j 
koz eft, 4 V 444-^^ per b*J aa+bb: muItipUcato 4 pet 8c 

E } pro. 
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ptoiu&o dh pet da-^l/hy fict produdlum quaeficum 4^^*4^4^'« 
Neciiiter fi t n ad multiplicandum proponatur 

^^•♦- f^x^--H2» xx -f-7zx-f-"i o8 pcr ^ 

^x?— lo "H jTjV^ — iiox-f-^oo, hoccft, *-f-J 
per ^ — x\J XX li : Multiplicatis cnim *-f-^ pcr *, fir 
_f_ 2* — quod multiplicatum per xx-f-12 , produ^lum fa- 

Qu6d fi datte quaMticaces non fuerint communicantes ,' opoc« 
cec tancum mulciplicare quanticatcs fub (ignis radicalibus com* 
pichenfas , produ^o pra^figere commune fignum radicale. Si 
ver6 figna radicalia diverfa fucrinc , reducenda prius fuiit ad idem 
iignum , ^icut fupcrius efl oflenfum , & deinde opcrandum , uc )am 
di(^um cd. Uc, ad multiplicanduin J dh pct cd : multiplicatis 
^^per > prsfigacur produfto dbc d fignum V , & fic produ^um 

qujefitum sjdbcd, Sic 8c ad muhiplicandum y/dd-^hh per 
^T^T^ hh : mulciplicacis dd-\- ^h pet dd—' hh ^ fiet produflum 
^4^^b\ Similitcr fi multiplicari dcbeat dd-\-bb pcr rf-f-^, 
r«duco priis d-^-b ad idcm fignum radicale , & fit d4-^ijib-^hbi 
tum muIripHwtj£^44-f-i4^j-^^ per 44-f-i^, fit produ^^um 
_f- i4^b -\-iddbb -f- xdb^-J^b^ , vel etiam fcribendo hoc 
Pafto : d-\-b y/dd-\-bb, Ncc alitcr fit fi multipHcandum fit 
n-f-^^f per 4-f-v'^'» boc cft, ^-f-v'^*. in fe ; multiplico pri- 
ftium4-f-V^f pcr4, & fit 44-f-'«v'^^" tum4-f-v'*« per y/bcy fic- 
Aue ds^ bc-{-bc, quac produdla fi addantur, ficc produflum quas- 
licum dd-^bc-^idsjhc, Non fecui fimuliiplicandum propo- 
natur ^44 -f- -f- V44 — ptr ^dd -^b J — >Jd A—4b ; guia 
mulriplicando sjdd-^bb ptr ^ dd bh y tc ^^Jdd-^bh per 
^ sjdd^bb ( ominis fcilicec tancum fignii radicalibus) fiunt 
^g^bb 8c — 44 -4- > «r vetb muItipHcando >^dd -^-bh pcr 

—^44 — ^*, & ^Jdd-^bb per -f-V'<*< — produfta cvant- 
fcunt : hinc produ^um qua^ficum cric ihb, 

7)£ Diuifione quantitatum furdarumy^ 

C I datae quanticaces funt communicantesi oportec canciim divi- 
^dere quanticates , vd numeros ^ exaa fignum radicaic poficos. 



•r ' • ■ ' ^ 
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& quod oritur erit quoriens quaeficus. Uc ad dividendum ^/7^44 
per ^/ij^d^ hoc cft , f^Vj per ^d^ii divido pcr feu 
i per y, eriique quotiens qua;fitus -j- fcu ly. Sic & ad dividendum 
\^H-iUit* per V4<**-f-*^ hoc eft, dsjAd-^-l/b pcr*V*«-H6: 

diTilis 4per^ , fie quotiens^, Non fecusV^^^^ <V'*^ ^^^** 

fum per , dar Ec Hc de aliis. 

Qu6d fi communicantcs non fuerlnc, dividendx crunt quan- 
ricatei fub Hgnis radicalibus comprehenfae , & ei quod oricuc 
p ra&figendum eft co mmune fig num radicale. Uc ad dividendun 

^ l> db^ pcr V44 — bb: divifis a^b^ — nb^ ^tl — bb » fic 

unde quociens quaeficus eric V'*^* 

" Et quidem fi figna radicalia fuerinc diver/a , reduccnda prius 
erunc ad idem llgnum, &; deinde operacio inftitucnda erit , uc jam 
diAamcft. Uc ad dividendum 4'-f-4^6 per ^Jt^-^Aabb: mul- 
cipiicand o 4^- {-4/j in fe, fic 4*-f-z4'*^i4-44A'* j quare divisi 
V4*-+-24^^i-h4 4^* pc r sJ*^-\ ^Mby , cric quocicns ^ad-^bb, 
Sic & fi dividacur V4 '♦4-24'/'— 24*^ — b-* per a-^-b: multi» 
plico ptimum4-(-^ in fe>ucfiat fub eodem figno radicali 



^ dd- ^-Zdb-^^bb, quo farto , fi dividatur ^4^-4 -^^^' — — 
pcr V'<'»-h4'*^4- ^ ^ > fict quociens qu«ficus V44 — 

Non alia ratfone 44-f-5^ divifum per V-M-f-^facit ^Jd4-\-bb* 
quippe divifo quadraco per fuum latus, oricur lacus» Unde il 
43-f-4^* dividacur pcr >j4 4-^kby orierur d\]4M--{-bb, 

Porr6 fi dividcndum fic 43-f-4*A4-4^ V'»*^-^^ pcr 4^44+^ ♦ 
divido p rimum 4^-f-4^ ^ pe r 4\f4A-^bb , & fitut ante, \/4 4-\-bbl 
c um 4l>\!4d -\-bb per 4yJ 44-\-bb^9)C ffr b, undc quociens quaeficus eric . 
»ij44-\-bb-\-b, Non fccus fi dividacur V«»^4-i4'^— i'<*^-— — 4444^ * 
per4-f-^, orietur \J44 — bb — 4-\-b, Similirer fi dividendum pro* 
ponacur ^b-^-b^Jbc per 4-\-sJbc: quoniam 4& divis^ per 4, ea- % 
demcxoricur quancius quae provenic dividendo ^V^^ per V^^' * 

hinc quoticns quaeficus crit^'. Eodem modo 44^^k— ^l-f- 

•V^< divifum pcr4— -V^f, fiicic4i — * 
Poftea ad dividcndum dd^^bc per 4+ V*^ » divido 44 per 



liqaum dividendi •la.^hc^ic divifo jam -W^^. P<=^ 
rXquodmultiplicatumpcr^V^c, f^^^^ ' 
I^fcraiuri rcliquo dividcndi -^^, rd.nquetur o, & abfoluta 

^ r/-. ^divifum pcr l.i^^^cd. dat ^''«^ + v'.^: &.^4-^rv*. 
^ Sivifum pcr . dat j8^-^ -^^^^ 

4?^— 4/./rtd,virum pcr 44-+-4V*c, dat-^ — uc & 4^ — 
4k+4T^fv'*cdivifumpcr 4--s^, dat 44+^c+><v^^f«' • 
> pcniquea d dividendum V^^+^-^ per c—il: quia sU^+b^ 
'pttc—d fcu sju^-^^a^dd dividi nequit, fcribo pro quotient» 
Sf^±, vcW,7^^^^j . veWtiam^hoc pafto : J=^^}*^+by 
Eodcm modo fi dividatur 4s^44 4-^^per 4 +^ fiet guoticns 
V^T+ZT: Similitcr 44+^^divifum per ^ ^* — ''^ 

. tientcra '^^^ &44+y/4icrf per 4+s'^f, facit — ^+VTT ^ - 
Sic etiam ad dividcndum i8o + »4 + ^ *x + 2 x3 _ pcr 

8Vxx+li» fcribitur pro quoticntc 'svTT+rr > 

quia i8o.+«4.'c + ?x>;+ix3— x^* produ citur ex i^ + ax— xx 

, in XX+I2 , quadratumjncmp ipfius y*Ar+ia , fit ut fcrib j 

quoqu« poffit !^+-^-— p= , velbrev.u s ; 

• 'Vx*+»» » utpote dividcndo + ii per V**+i2, Nonj 
alitet fi i8o -+ *4 + jxx + — a;'* fit dividcndum pec , 

,t+jV**+^i> fcnbo pro quoticnte =~~-^7= =y^-: ^ 

V^x+ii • l80 +i4*+ } +2X? — ^ 

dividi poteft per x + j, & fit 6o — izx+^xx — x^ ; vel quoT'' 
niun 6o — iix + fxx — x^ producitur cx f — x in xx+ix, fic 

nt «tiam (cribi poJlic ^ ^.^'"'^^'Y cu ^ — xV**+i2» 
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I 

De£xtraiiione Radicis Quadrat^ ex "Binomiidf 

MOdus , quo ex quantitatibus binomiis radix quadrata cxtri« 
hitur, nondilfcrc ab c3 , qui in numeris adhibuirolet ad in- 
■ventMmeiB ndids qiudfac« cxBinolbiis , eftdue ulits 

SMMuak ^gMirak pmhmiad Binomii a fe invicem , f tiiiSx quAfMt *'r»altm 
ftBqni 4d partem m.ijortm Add.nur , & db e.tdem auftrjfur ; erunt radkr^ ^f.t /rj m-i 
quldrau ex fiwife fnmmt & dilJiTentu ^ fa ftgnum 4" 1'*' "~ *.^^m^n.n). 
4mi amnex^i^ bmit pattes rAduu quafu^ 

Ift td excrafacndttm ndioetn qnedrstem ez 44 2 ^t^ 
^abcreho ^ds^t^ quidratum minoris partis ex A^+iaabc+bbct 
^oadrato partis majoris, & relinquitur a"^ — taabc+kbcc^ cujus 
'Tidix quadrata aa-^bc addita ad majorem partem aa-\-bCj Sc 
«beadem ablatafacic fummam laa^ &c diflerentiam ibc, quarum 
(emiiTes funt aa Qcbc: unde radices quadracae funt a dL^bc^^ium 
<ficonne£lintar per ngnum + , ecic radixqmefitt M-^^kt, 

8ic radix ^uadrau cx mm+ ^-^+^^4/"* ^^t m+x^J^ P^. lia» 

&».th 

£odem modo fi exnihendi fic radix qaadrett ^snM^^I^A-^^^s 
Ibbduftp 44M^ qnedfito partisminoris,ex a^b-h-t^^bb-hab^ 
quadrato majoris partis , erit rcliqui a^b '-'iddbb -^ab^ radix . 
quadrara a — b^ab, quae fi addatur & aufcrator cx majori partc 
4 + ^v^4^,fiecfumma la^ ab^dc diiferentia ibsja-b^ undc (eiai^ 
fium radices quadratae condituant radicem quaeficam 
^4<^db+^^Vial feuVV^^^+VV**'» 

Nec elicar fit chm cx ttel i i iu i c ledix qoedftte cx 4^T}ic-{' - ^ 
%^dMi ccenim fobtrafto 44^4 ^ qnedrico minorie pertie » ex 

44k+2akd-j-bcdd t qoadrato majoris parti s, relin qoetur aak^^ 
i4b(d-{-bcdd , cujus radix qoadrata eft a_ — dsjbc : hacc«ffO 
C addatur & fubtrahatur ex majori partc T-\-d\'bc , crit fumma - 
la^bcy &: ditTcrcntia id^Jbc: Ex quarum dimidiis fi radices ' 

quadratae extrahantUTi fiet ndix qoiefite ^4^hf'^ ^d^bt vci 
}l>l44bt±Uii^^ " ' " 

E Qubd 
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QS^fi , fiibdaQis quadriris paRiaindari biHoiiittl^ifiriilvl^. 

cem , retiqui radix qoadrata & major pars binomii communican- 
tes non fuerint: (atios eric ipH binoraio fignum univerfale radi-. 
cis quadratae praefigere. Utad extr ahendam radicem quadratam . 

^*.^* tK-^Y^+^-^aa-^H fcribo ij^^4+,^^44rjr,k ^uaB radiGCi . 
vulg6appeUantu£ Umvtiialci*^ 

JLEDUCTIQNE JE^ATIONUM.-. 

/T^XIbidiiii idolMiidilin aliqood Ptoblimt > id tpfufn rap^> 
^"vpoiieiidaiii. «ft 'ur )ain -fiidaRi-.» «JtlQ noauoa . toiponttiftt 
funt quantitatibui tnm daria » tam cpuancii; & quidem pro datia < 
'k D. Des- Cartet ordinari^ ponunrat priores lirerae Alphabetl > 
4«^ , <,Scc» pro quasfitis aucem pofteriores / , x, &c: fitut per- 
currendo Problematis difficulcatem, eoordine, quo omnium na- 
wraliflim^ patet , qui racionj didae qiiantitates , nullo inter co- 
gpitaa & incognitaa iaao diurimine , 4 le invicom dependcni^ 
tandem inveoiacur via quamiatom aIiquam.diiobiie modis expri-.. 
mendi. id quod ^quatio vocatur. Undecumaequanonihil aliud 
Ht, quammutua comparacio duarura rerum squalium, qusvari^^ 
deoominancur : facile conilac , quanticatea hafce cognicas & in- 
cognitas, proot diverfimode fiint aflaftae atque difpoficae , diver- . 
6i effieeii pofle iCquacionam formnlai % qo« tamin pcc ftqump- 
iHBqspiIiiJidBd^qnenotiilbafti'''-"'' * 



t » ^ aut 
1 » — 4t4-^^>aut^ 

Dc Rtdudionc f er Additioncm;. 

TTT fi habeator aequatio inter -^-^f '& la , hoceft , fi fuerir- 
' — i 00 u : quoniam fi aequalibus aequalia vel idem addas, 
«a qo« finnt (itot xqualia hine (i ncrioqtie.addatar + ; , fiet 
Mt 9 nam — f addita faciunt o. ,■ ■ 

»o addeadoscrinmii^; fie^A^^ii»^ Aftt 
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Ti habeitur h — •z. 20 o , fiet, addendo utrobiaue z., h 7) Et (i h«- 
beacur zz-^sq ao o>cacx% so 44: iK&u^«~44f «^MCUC €^ 

Non fecus fi babeitar «4^4t{— »^4— 4'«» iddin- 
• do mrique parti -4-*<<'^H-'^^t«t fi€t«4> a> 4t*l*f^^lt< j fiz [ 

quibus con(Ut , quancitates figno-^iadfedis addi utriqisi 
.futt cximaimn «b^ttD^pintp •8c>iii «taun. pama mninN 
« «uiiur (iib figno rf^ 

JDt ReduBione fer SifbtrsSianm. 

T^Einde fi fueric ^ + i aj quiafi ab «qualibus squaliarel 
^^idem auferas , illa quae relinquuncor fufic cequalia» fit ut» fiib» 
'irahf ndo utriaque 4-^, habeacor x. » 

Eodem inbdo fi iiabe«tiirc«4^ft » if^, IbbCEAo ntiiiiqiB 

Similiter x^4-i£' zi Az.K.-\-bhz'\-<^ Tfdncttqg ad «'»44:;« 
•4-^^^— fubtrahendo utrinquc+»t'. 

Unde colligituc quancitates figno+adfe^las ab utraque parte 
(iibtrahi , eximendo ipfas ex una parte & transferendo in aluram 
partcm fub figno— : ttqnc adcb quicquid* vd additet vel Itib» 
^ttiQioiic tMittfectttCt^adfici ^o.coiitMii0^ 



Orr6 fi ad reducendum proponatut t : quoniam aequih 



torcm X.— — f prioris partis ,ipGi pawmiilciplicatarpcf 

binc oportet etiam alteiam parcem 4 multipltcare per t-— ^> uc 
habeatur aequatio inrer 8c sK.-^dU 






/44 pRiHcrpiA 
ton 4paidi piioris^> muliipUata «ft pus prior pcr 4 , 6t ik 

«^* 5 ftinc oporcec 8c alteram partem ^2C:^stM^n,ultipIicacc 
pei 4 , uc habcatux Unde cum cquacio pc«« 

pofitt fednQ» fit ad » .l^LSZZf^Sdi^ii, denno ntniqnc: 
paii mulcipKcecur pcr c » denominiiorem poAcfioris partii 

Ex quibus patet , aequationem , cujus utraque pas eftfiraaio l 
reduci ad aliam, qus fraaione caret, multiplicando per crucern, 
iHimcrecofem nempe prioris partis per denominacorem poi^e- 
noric, tc numeritofcm poftirioiic paciis per denominatorem prio« 
lic. Quod idem eft ac tt bins» partec sequationic ad candem dcno» 
minarionem reducantut » ipficque dcinde « omicccndo communcm 
denominatorem , per eundcm multiplicencur» 

Ubi notandum , ad majocCm abbccviacioiicm acqiic opcracio*- 

nis faciiitatem > non rar6 tum numcratorcs , tum denominatores> 
ante banc mulciplicationem ad Hmpliciores tcrminos reduci pol^ 

ic. Uc fi fucrit ^^^ - 00 - : reduais dcnonunatoribuc 

«c?«44&H-4adM&l»fiet-^^00 ^"^7^* ■ ^ pwinde, 
fi mttltijdicccnr pcr cfnecm, inTcnictor 144^+10, . 

Similicer (i habeatur —{^l^ X 11=^. redudlis numcrato- 

ribus 44i--*^«,&si? — 4^^ad;c&4^iMbebitur ,[1^00 \> 
i| per crucem mulciplicetur , fiec c« » mk. +4k^ Non iecttS fi 
habeacnr ^fjET^OO '^^** " * nnmcfccorec 4«««-il«« 
& 44 *4^ fcdnd poifittC ad & 4, nt &dett6mhiatoiet ^^-^1% 
& ^ ad * 8ci, fiet 00 7- i ideoque multiplicando pcr 
crucem , cxfurgec nz, x — 4^.4-4^ 
Hoc eciam refer , ciim intcgrum aequatur FnQiont. Ut fi ha* 

beatur aquatio intcr -"-^ ■ & Ab^bb : fubftitmi enim 

unicace pro dcnominacorc ipfius intcgri ab — bb^ QMm dK,i^bz.^ 
Stab^H reduci podlnt ad ^;,^ & ^ , eric aequacio tali$ 
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|MATft]|f«os UirivxafAris 

X f , nmiemaltiplicando pcr ciocem , inveiiiiciitt' 

' Ad hasc fi proponanir c aeqoari f : quoniam aequalium aequa^ 
lit quoque func qttadnti, cubi , &c ^ hinc (i atraque par» in lemnt' 
tiplicetur qnadrar^ , habebitur ^ x 2 5. Sic & fi f^erit ^/^ oo v' f:- 
dudi ntrique parre m (e quadrat^ , fiet ^ so 5. Pari rattone fi 
•quetor ^uah^lf', cric ao a4h — 1>. HauJ fecus fi fucric v c. 

30 yjc. «dbb — b , fiet , utramque pattcm in fe moitipUcaado «i- 
bk^, » 4 4^^—^. £t ficde aiiis. 

2)e Reduiiione per lI>ivifionem. 

pOHea fi detur t c a> 4 ^ : qaoniam , aequalibnt pec aeqiulia 
' idem divifif , ptoveniunt aequalia , fit nt , fi utraqn» parg divi- . 
^btiirpet«fOriatar«»4* Siefcfiiiabeacur 3>4^;4-;^^«,di<r 
videndo utrinquc pcr ^=:,fiet 33 4t-f-^^. Similitcr fit,fi propo* 
nacur^t » 1 2 : ctenim li utrobique dividatur per |, proveniet 
^ X 4.. Hodem modo fi fuerit 45, ao abf dividendo utramquepar* 
tem pef d,hct ^ oo b, Ncc alitcr fi habeatar ax^^bx » , oric- 

tur, divisa utraqac parte per 4— xoo ^_^^.Haud fecus fi pro- ^^*^' 

ponatur 4z,z.-\-bz.z oo ab:L-\-bbz — abb — b^ : qooniam utra- 
quc parsdividi poteft per 4-4-^, orietur 00 — hb, Sic fic 
fi fuerit 4 c:: — *^«»44«— + divideiido «rinip» 

pei 4 — tiec -^^, 00 4^4-^»^+ -—i-- 

Huc referendnm auoque eft,c&m lMn»aMiiatinoiipirtM,pixti 
modum p. 1 4. ofteninm , leduci poflunt ad nmplicioces terminot» 

Ut fiierit aequatio intcr 4K.'^'^4^JO^abbz.^ & — 4^U' f mWc c 
— a4^'c+4^''^ : dividendo utramque partcm per maximum «OID- 

mnnem divifoiem 4^^—46« -H^» orietttr ^ a> -^^-f^» 

•- « • 

Dtf Keducliont per ExtradionemRadicis. 

DEnique ad reducendum » s^: qnoniam cqualiam qua- 
dfimcnm ac cnbonim &c» atqiulia qnoqnc liinc latea fen 
iadicect& ut j fi cx nsiaqac pm cxnniiatar ladix qnadiiu > pto* 

E I Tcnii» 
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»P H X K C I T I A 

.vonUt 30 Sic& fi fucrit x ii^, erit, cxcraai utrinquc radi- 
cecubicl, ?L 30 5. Eadem rarione, fihabeatur aa-{-2.4l>-\-kb: 
excrawla utrobique rAdice quadraci, fiet -c o) ^-f-^* N«c aliter fic fi 
fuer it 30 Ai -f-^+ » crit enim Non lccqi fi 

. HisiiibKiiige AqilClif «xemplaiii|- in qno o mnes prg cedentei . 
«U>di reduftionis limiil occurrunc Proponatui ^ ^^"H^ — 

00 V - : ^ui^ eonim , qaae «qotlia GmK » aequalia quoque 
•liint qttt dftti, fi ct» muliiiplifiaado ntmiiqQo pine m inf feg aadiitt» 
a.^_y"^iil2*t X Add«af jimutikiqiwV^^^T^» * f»*- 
yt^K ^fiir -^^9 ttaasfcrendo fcilicec ipfas in aluian panem fub 

cootHEio figno, atbabeatttr V^^^-^^^ «X ant pvte» fiet^ne 

V ^"^^*^ * QS9 MtOf multipliceair forfus utraqoe 

. faisaeqttanbnit In feqaadsat^» itt evanefcat fi^om radicale $ hi- 

'MitM^ae ^a^— '-^4^^ 00 Uiiiiiatiinqoedematac 

ifC^.t ac ftiiquae paiies omnee addmdo .ac liibtialwiido ex ont 
paits iiudcenun tiaflsieiaiiiiirf qnod fit nmiatis tanc&m ^gpiis» edc 

£^~t^00^^ ^otth «t ideleantu ft afti o iBe i » fedacaotar 

" amiies termini ad cominoiiem denominatoiem 4Ut quo pcra- 
CtOf & otiinque per eundem muldplicctui » ipiiim nempe dcno* 
ninatoicm lomiccendo.9 obtinebimr 44^ «.^— 444^^ oofa^kk, 
Dividacur jam ubique per 4 , iioc tli , * ubique deleacur Htque 
^hz.^ — ^^*?."* 00 ^A^bh : quo fa£ko , dividat jr utraque pars pet 
4^ — 44 uc faabeacur quancicas x.^ ex una paite foia , eiiiviue 

A*^ go Ubi n utrobiquc extrahacur uiix quadrau , habe- 

.co^^t^V^s ^ fi denoo iitriDqae extsabanic tadijt 



iqaadrau ». iavcaietiii/C » V V^-^, 



.£ quibus patcty fcdu£lioneffl.pC£ additionem & fabtraQio- 

ncra 
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Matheseos U n I V e 11 s a 1 1 s. 47- 

iiem Inflicui ram ad diminuendam multitudinem Mrminorum, 
quam ad isquationemrice ordintndam ; reduflionem ver6 peC 
mulciplicacionem ad evicandas tum fra^iiones tum quantitates 
furdas & redu£lionem per divifionem > tam ad deprimendas di- 
menfiones , quam ad rcducendam sequacionem ad debitam For- 
mam & (impliciilimos tcrminos ; ac denique redu^lionem per 
extratftionem radicis > ad obcinendam squationem ex minimis 
cecminis conflantem s prxterquam qu6d omnes hae redu^ionei 
cciam ad quancicatem quaeficam ex daca aequacione inveniendam 
uriles elTe poHint* Acquc haecquidemad introdu^ioDCiQ Mecho«- 
diCeomecriae Renati Ocs-Carces diCt^ fufHcianc. 



Fr L N I S^. 



^ ' " — I I ^ 

Mendd Typogr, i/t hdc JntroduQione itd cwrriganturi . 

Pag. ir, I, 2. pro -p44leg.^44. p.ii. 1. proant. pro+^t J,— , 
p.i |.r.?o. 8g ;i. pro Umm t ImtMu p^j I. io,& ult. pro Vo» + 4«»/, 



FKAN- 
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7RAKCISCUS atSCHOOTEN 

AD LECTOB.EM. 

KE Capvfies haec Paglna vacua relinqucrcrar , vifum fuit hoc 
loco indicare fphalmata > aux in Excrcicationibus noftris Ma- 
thcmaticis, quasanno 1657. inlucem emifimus, fucrunt commilTj, 
AC pofbnoduiii a nobii recogniu s ut ea requenci modo LedoiB^ 
q^volus emendiitdignenit: 

P^p 6*l%kgt ffitmm,^ 7.I.8 lcge fiu^io, p. i^^j. I. prnuTt. legp 
fUdftvttim* p. l II leg^ «MM^ p. 128. 1. J. lege fit «.-24«, 
ibid. I. penulc» lcge in circumferenm, p. 195. 1. 18 lege deffriptio, p. 117« 
I.2Z lege ^«ci/ f/? r<i7«w. p. J27. i. 4 lege ojlenfi, ibid. 1. antcp, lege 
ipftarcd p. J2^. 1. 10. pro EG Icgc EC. p, |47* 1. 5.pro EC, E F 
lege (C, «F. p. ^61, l.i lege 4d E , its m AE ftt nqtuim AB,^ ^72. 1, 
antep. poft Quod^ U 1. 9 po^ liiSf' virgalas. p. 4Jt|, 
L if pro legc 61^. p. 4)s. 1. 7. lege i6}4. p. 4H' ult- & P* 
4^ftl«)0 , Ut &: p, 480.1. 14 legc 4hs re, p. 471. 1. tt. legc in hium 
XX» p. faf. lineae ^,7,8,9> «0 in locum linearum 2, j, ^«^ruiic 
ikbftisiiciulse, vkevcii&t p.{»7.I«2iiegeii<e4tfiM. 
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D B 

iEQUATIONUM 

3%atHrA>ConfiUutiomr LimititHi 

Opufcula Ouo. 

JFLOfi/MONDO DE.BEjiUNE; 

I» CttrU Blefimfi CpnfUidrh Re^hi ' 

. ..*f . . . • ab 

feRASMIO BAJITHOLINO, 

* MqticMue & Machemacum in Rem Attd«mit 
\ _ * HifiiNii& PmMon piiUictf» ' . ■ 

^ n >i . 





TKANCOFURTTi 
Apnd JOSAIIMEII FA.IDEAICDM KnOGB. 



• 'SUMMO MUSARUM 
MECOENATI 

IlLUST&ISSIMO ET EXCELLENTISSIMO 

DOMINO* 

]0 ACHIMO GERSDORPH 

TOPARCHA IN TUNDBYH0I;M>'&^ 

EQUITI AURATO, ' 
REGNl SUMMO AUL& MAGISTROt 

PRINCIPI StNATORn 

|L£GIi& MAJESTATI^ PKi&SU>lBOaiNGHOLM£NSI 

H O C 

' SPECIMEN ANALYTICES 

MOVO : ARGUMENTO 

CONSECRAT 

OBSEQUIUM. 
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Uod jam pridcm in votis c-' 
rat, ftudii &: pictatis mcx cx- 
pcrimentum Tibi probari , id 
rcccntiilima Mularum Al- 
gebra interpretabitur. Etfi e- 
nim , beneficia maxima , qui- 
bus mc totamque domum noftram oncrafti, 
quam grato animo exceperim ,mihiipfcfim 
tcftisj tamcn miferam cam vitamputavi, cui 
cffc gratam probare antea non licuit : id a- 
liquo obfequio , tum ipfi Tibi , tum cx- 
tcris omnibus indicatum , maximequc per- 
{picuum eflc dcfidcravi. Nequc acquum eft, 
virtutis depraedicationenj privatis tantiim 
parietibus claudi. Intcr ingratos ctiam an- 
numerantur ii , qui- beneficia accepta pau- 
cis commemorant 5 totus Orbis , adhibcn- 
dus cft , pictatis noftrae teftis & confcius. 
Quoniam vero monimcntum Tuarum vir- 
cutum nuUa unquam obfcurabit obHvio ; nul- 
lum crit tali Hcroi dignius genus obfcquir, 
quam quod nulla temporis circumfcriptionc 
tcrminatur. Quocirca hoc opufculum Algc- 
braicum opportuniflimum exiftimavi , quod 

G 2 mcx 




meae pcrpctuae obfcrvantiae teftcm (emplter- 
num conftitucrem 5 in quod haud obfcuri 
conjicio , nihil fenedhiti , nihil itKcdroribus 
liccrc. Muandam Algebrac vim multis VCT- 
bis exponcre iupcrvacuum eft , quippc (ccu* 
ra xiemonftracionis fux , femper & pacis 
&belli ferviit artibus j in qua hoc cxlmium 
€ft> quod abundamias dcfcdiiusquc pari mo- 
meato atftimet» neque iUi, qvttt plus habent« 
magis nccdfaria (tint > quam qiix minus ^ 
acque hoc fux fcicnti^ habcc monimcntum» 
-quod mortalcs faciunt Virtuds. Verum , ar- 
tium & (cientiarum incrementa 9 non in ipu 
farum modo ingenio , fcd ctiam in fupcrio- 
fum clementia fita funt ^ aeftimantur quoque 
]deraque mdrtalium prcHo , quod Ubido c^ 
lumniandi conftituit,- 6c quis negct, eximi- 
um dccus , faepius favoris> quam virtutis cilc 
beneficium Jundc patrono & defenibre iis o^ 
pus eft,fub cujus aufpiciis floreant. Algcbiae 
nihil ad augcndum faftigium fupercft , hoc 
camen upo .modo crelcere poteft. Te ergo 
praeftrtfm invocat, cujus ccpimus & afFcdus 
& judicii cxpcrimcntum > quancum max i mum 

Muik 



Mufae capcrc pocucrunt Indulgcntiae Tuaepro- 
pinquum cxemplum cft Aftronomia , quam in 
Tuo gkmio rufccpifti , cum nauiragium il- 
lud obfcrvationum Tychonicarum , quas in- 
vidiosa tranquillitatc provcdras improvifus 
turbo abftulcrat , Tua bcnignitate rcfarcircs. 
Tuo bcneficio patriam rcccpcrunt Tacco li- 
tcras Graecas, quas majoribus fuis ita rcddidi- 
fti , ut illac utrum plus Tibi , an Tu illis de- 
bcas , ambigi poftit. Et ut verbo abfolvam, 
Tux bcncvolentiae ufum ncc littcris nec 
hominibos unquam deacgafti. Quarc illud 
cxtremum oro , ut eidem Gcncrofitati , cui 
tribuifti hoc , ut litcras fufcipcrcs , attribuas> 
ut fufceptas tucaris ac fovcas : atquc hoc 
grati animi, non omnino quale velim,fcdqua- 
lcpoffum hoc tcmporc monimentum,*favo- 
rc excipcrc digncris. Cclcbratum eft fama & 
acclamationc qnantum Aftronomiam ampli- 
ficavcrit Dania , Tibi vcro rcnafocntis Aftro- 
nomiac gratia dcbctur. Et fi propofito an- 
nucris , non tam patrix quam Tibi debito- 
rem conftitucs etiam Algebram , hoc cft , Ma^ 
thefin Univerfalem. Ego florcntcm virtu- 

G 3 • tis 



m^w g\cm$sxis6ttio&Btk Tibique 

liclflimos anjias prccatus , in clicntclam 
Tuaxn receptum c^e iupra humanum ibk* 
ttnra rccrcabor» ' . % 



111« &Exc~D°^ 



XHilitiJimm 

Erasmius Bartholimus, 

Medicmae MitheinttOin Profe£> 
' ibrRcgMu. 
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* '^E R A S M I A R T H O L I N I v 

Ad Traaacum dc Namra & Confti- * 
nitione y€quationum 

EPISTOLA PR^LIMINARIS ' 
j4d ClarifimHm Virum 

CLAUDIUM HARDY/ 

Rcgis Galliae Confiliarium. ' 
Uamvis finijlra hujus JicuU judicid 
\parum apuame valeanty tamenadi- 
I vulgandis ejusmodi quemlihet jure ab- 
Jlerrerent.quA diverjas hominum cenfura^vitarc 
nequeunt, Verum ego alto fupercilio Jpretiscor 
lumniisy aquitatis amantior puhlica utilita 
tis^propofito defijlere ndluiptilfiq;, VirClarifimet 
exponere confiitui^ ea , qu£ ad prafationem uti- 
lia effe putavi^eo libentiitSy quo cognoverim ami- 
cipmumtibifuijfe,dum in vivis effet^ T>. T)c 
Beaunejn Curia Blefenfi Confiliarium Regium. 
Nam etfi vir hicfuerit pereleganti. ingenio , 
in tantum Uudandusy in quantHintelugivirtuf 
pote/1 ; tamen hoc in eo maximum fuit , quod 
Mathemata doclif?imu4-,ut tempore dqualis 
VirofummoT). Ves~Cartes yita j4naljtices (pe^ 
ciofd, peritia proximus. Quo momento impulfuff 
dum ^lefiis lingua GalltCd exercendd gratia de^ 

gerem^ 



gerem >anjkitiam tanti T^iri colui^di^igenter' 
queedjamtliaritateufu^fum, quaipfe me co- 
miter ampleclel?atur, Interea de rebuj Alathe- 
maticis omnis fcre fermo , ^ cfuoties altcrutri 
de AnalyticU fermocinari ^olupe , toties noflra 
conferrtcollociuianccejfeerat, Undenon ohfcu* 
re intcUexi^ quantis fuerat ingenii dptibus ac 
jiudiorum cminens, a quo^fi puhlica negotia 
permitterent ^perfe6lio Algehra maximeff?era- 
ripoffct. Q^uare njariis precihus hortatus fum^ 
ut,qud meditatus erat ^ puhlicis dcfinaret uji- 
bus, VerumilUmulta fihi ohftare, occupationci\ 
tam publicas qudm pri^vatas , ^aletudinem y 
opcras amicorum , ea denique principid , qu£* 
^intelleiium fiiarum meditationum necefja- 
ria erant , defidcrari innuehat, Tum ego , 
mearn operam ip/i poUiceri paratijfimam ccepi} 
/ignificare confcriptam effe d me Ifagogen 
(^artefianam^ quorum neutrum propofito mo- 
rdmafferrediutiiis pofjet, Quihusvalde recrea^ 
tus i de edendis operihus fuis ferio cogitahat. 
Sed» cum yirthriticii dolorihus plus Jolito le- 
3o detineretur, omnemd Alathematicis,ad cor- 
poris valetudinem , curam transferre cogeha- 
(Mr. Ego ^nterim ad perlu^randas reliquas 
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CallU pro*vincias a^vocattis , per altquod ttm^ 
fHsfitbjliti FUxi/t \ unde 9 cum uaria negotia 
reverti Lutetiam /njiderent^ placuit Caflrum 
Blefenfe tranfire yUtde fanitate amici ccrtiorfi^ 
rem. Qjiem inprjedio fuo ^ cumdoloribm Coli^ 
cis acriter confli6tantem , ciim deprehendijfimi 
affirmantem parum profiera valetudtne ex 
eo tempore fi ujum fuijfeh non mediocrtter do^ 
lui^egregits inventis fortunam tam effeadvtr^ 
fam : mea vero Jludia iterato obtuli , promit- 
tensy mebono publicoi ejufque gratia^quafivii 
fubiturum moleflias. Sed poftquam relaxatto^ 
nismorbi nuUa affulgeret fpeSi fufj?irans vale' 
dixioiterauejufceptum ingrejfus fLutetiam re- 
dti. Fix ibi confiieta jludia revocaveram , cum 
Ittera mihi redderentur ab hojpite meo , Viro 
humanifiimo ; D, jintonio Marchair ytn urbc 
Blefenfe tunc Itngua Gallic^ Profejfore , nunc 
vero Serenifiimi Prtncipis Gaflonisy Ducis ^t4- 
reltanenfium,AlathematicOyCjiutbus nuntiaba^ 
tur^^grum noftrum ^oculorum ufu privatum 
fuiffe^ temporibus folftttti Brumalis ^ ab acri- 
monia dcfiuxionis ^rthritic£ ; exoptajfe verb 
-meam prafintiam tanto dejiderio , ut de editio^ 
ne cogitationum fiuarum deffferaret , nifimea 
^ ^ H operd 



operd Htipopt\adeoqui rogajfe.nif gra^ve ni-^ 
mi^effet ^opcram quam pollicitfis eram accomA 
modarem, Exarferat ea tempeflate ^beUum ci- 
wle inter Regem GaUta Frincipes con/an^., 
guineosyjedefaue exercitftsPrincipum eratStanu 
p£ y quam ohfidione aggrediebatur Dux exer^ 
eitus Regii. Hac cum tranfeundum effet iis\ 
€^ui ad Comitatum^Blefenfem pergunt; ancipi^ 
ti cura dtfiradufy conflitueram tamen longif 
fimis 'viarum ambagibui yper Normanniam 
^ucatum Andegavenfem potius iter moliri^ 
quam fj?es amict dcferere, Quippe ea pars ter^ 
ritorii Parifunfis^ Rothomagum versus^ tan^ 
tum militibus vacavit^ Cum inexff)eBato y 
propter adventum exercituf Lotharingici ^fo- 
luta obfidione Stampa^ agcr Gafinenfsy militt 
Mtriufc^uepartii ltberaretur\ pr/edonibtis tamen 
infeflari vias fgnijicatum eff. Quare arrepta 
Qccafione , diffuadenttbus amicis , ttineri me 
eommifi\ parvi /tfltmans , uno periculo, 
mico prodeffi , prAclara inventa redimere, 
Neque primas fpes fortuna defitutt ; efuippe 
tmenfo periculojif^imo itinere ffalvus revifi a- 
micum , corpore fatis fanum , nifi lumen ocu- 
lorum rapuijpt agrituda, Sed dubium itine- 
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rk ex^entnm deferiot fhrtunA excepit \ cum in ^imerdia « #- 
flrorHm eperum , for/au tfuod dtUgenttMi , ejnam permitteret 
iutni tempm , Al^ehrauis /ubtiiitatthu4 tHCMmbercm , jifrate 
mediJi , fummis calonbus , /ub CMmcuUm , m gravipnhum 
mcrbum ex fehri fynochtt tnctderem. Ft jnm de mea /Aiute de^ 
/Perdnttbui Medica^ inopinaio dnimam e/fiavit Vir AmpLijU' 
mus D, De Beaune, Ndrn , cum amico aU^fuo , tfut Uito eiu4 
a/Sederdty de rebus Anaiyticts dtjferentem ^ /ubito deflttuit vox, 
deinde totum^corpus vttalu calor reii^utt , atque evafit perpe" 
tuam valetudtnem dte ly AugH/li . Anno i < f z. , nattu Ann^ 
i6oidte i7 Sept, Sic pracipttantibns fatis^fefeiitt jpes omni- 
um mortaittas. Ego cum mihi indtcari inconfultum ducerent 
Hofiri , dum morbus nondum decitnaret , ne agntudtnem agm 
gravarent , non ntfi poft muitum tempisi td refitvi. Tum ni^ 
hti curtiiatus, operam dedi , ut fidei mea committerentury tjutt 
reli^fa fuerant adver/arta , nullam curam mortuo detredans^ 
ijHam vivo de/ttnaz eram ^ pubitca uttittatis rattonem habitu^ 
rm. ReluCianttbtts vero h^redtbiss y cum aiius pecunid/oiitcitafZ 
Jet animos eortsm ; parum abfutt^ quin idem fcripta , ejuiau- 
' £loremy cafus traxtjfct. £rgo omni fiudio demonfhare occvpi, 
perituros omnes defuniii conatua ni/i mihi traderentur \ /jfar" 
fas chartas i (Ine ordine ^ fine numeroy fine expiicatione , notis 
chara^eribus exaratas fupputationes , non ab aiio intelligi 
pofje , ciuam tfut aii^uo tcmpore cum tpfo farntiiariter vixtffet^ 
^ibus perpenfis , tandem obtinui propofitum, fed majori iabo- 
re , (fuam fiicceffu, ^ippe ortinia diitgentiiis in/pictens, ani» 
madverti plura afeliata eiuam effefia. Inter tot adver/iria 
folummodo abfolutum tnveni opus de Anguio Soiido , {juod jam 
pridem in pubiicum edidi/Jem , nifi /umptus , propter coptam 
Jgurarum , Bthitopoia fafiidrviffent, IraHatiis de Natura & 
Conflitutione JE^uationum ne iitera cjuidem extabat , menti 
tamen D. de Beaune pieraefue conformia e/fe differendo dum ii- 
iuit cum vivo comperi. Ex iis , qua de Limitibus JEquatiO' 
nuni c^nfcri^fi , cfuadam reperta /unt in adverfariis , quibtss, 
mm mtiita defiderarentur , uitimam manum imponere neceffe 

H * fjabut. 



Digitized by Google 



Mtti, TrifdthfiMt elertf^rt ifuam Anthor hmt dperi prMmit* 
tenddm duxitt ne rdtgto c fet omittere , adJtdt, Non i^nortu , 
Vtr Cldrtjumey me ro^Atu MhorU omnia GsHtce prius ton» 
Jcripftjef tibtijMe & ^tii^ perlegenda dedtfje corri<^enda ts* 
tnen nunc Lgtinc edere codHtu fnm , ne diuttks laterent, Nam 
etfitihiy dum in Italia dc^rerem , adeo cordt fnerit herum fcri» 
ftorum n me ttbt relt^orum edttio , ut furntftthtts proprits ex» 
cudi parares , tfuo nomine mulium tihi debehunt pofi^eri ; to^ 
men ne tn GaUia (jutdem 'votum a-fecuStts es. ^ocirca , cum 
X^mfielodami iterato pralo /ubycerctur Geometria Renati 
Des Cartest id operam dedi^ ut hac unk tmprtmerentnr, Con^ 
fentiente vero T)po^rapho mo'to Latine eytarcnt^ placuit Ls^ 
tinam interpretationem inconfiHum adhibere^ & potius auth^ 
ris prectbm inobediens , q'*am publici ne^ii^entior reputari^ 
Quod perpendendum relinquo iis , qui me vioUta fidei tacit} 
accufabunt, Subjunxtpem alia , cjuorum vefit%ia adhuc fuper^ 
fitnt in adverfariis-t fed ejuadam tanti indt^ent iaboris , ut de 
refittutione tfuaft dejperem , aita remoratur muitttudo fic^ur^ 
rum : cut^^a tamen brevi videbit benevoius Leiior , // Typ»^. 
graphi obedierint, Interea htfce fruere , tu^ue Vtr Clatiftme^ 
judtca quid ex meis curisit^ dtffictiiimis itineribu- ^frHSiui col- 
li^i pofsit , tuum namtjue judtctum erit infiar omnium ,^tod 
fitamen alti coufiieantur ^ hinc non exi^uum emolumcntum 
ad omnes redundarey rogo ut id Manibtts Viri Ciartf^tmt Tlori- 
mondi de Benune acceptum referant ; errores vero ft ofende- 
rtttt , bentgne eorrigant , meaque humanttati ajmhant* 
VeUe^ 

' >, " • . ' *^ 
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P R iE F A T I O- 

Eaeiraram in publictitn edcre hofcc 

cradarus ? multo prolixiorcs atque 
>erfccn:ioiqLiJ^3diiio iQ(cquentcan' 

ngu Vcniin^-jjMw wjpM^^Ug confli- 

ftatus cumi^viflimoaJoculmdcfluxu ,ocu- 
lorum ufa^rivatus fui. ilndcpropoficoplanc 
ik&itifrcm, nifi 0^-£faijpiius Barthoiinus ope- 
ram mihi fiiam» nc mea circa hanc artem in- 
venta oblivionc fepulta jaccrent , obtuliffct. 
Eiusigitur auxiliohocopus comfK)Aii,a^quod 
Imelligenduni (uppbnd LeAores jam in iScd^ 
mctriaRcnati Dcs-Cartes verfatos, additisquc 
ineam Notis, anobis oiim ( non quidem ani- 
moillasin publicum edendi) concinnatis; uc&: 
dodtiflimisFrancifci a Schooren Commcnta- 
riis^necno{i Principiis Mathcfcos Univcrfalis, 
ieu Introdu&ione ad Mechodun» Geometriae 
Kcnati Dcs-Cartcs , ab codcm BarthoUno edita. 
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NATURA AEQUATIONUM. 

c A p u T t ' : . 

Uhh facilius invenicmus Naturam Sc Confti- 
tucionem i£quationum ex earum generatione 
&c comparatione cum fimilibus (eu ejufdem 
forms , €]uim conferendo earum radicef cum 
certis medits Geomeirice proportionalibus , uc 
praeAirit Vieta. 

i€quationes aytem facilitatis grati& ita difpo* 
nere libet , utomnes rermini ab una parte repcriantur aquales 
nihilo , ponendo ipfos ordine , prout gcadatim per incognitae 
quantitatis dimennones defcendnnt. Primum enim terminum vo- 
cabimus , ipfam quantitatem incognitam , quae plurimarum di« 
menfionum exidens nullis aliis quantitatibus adHcicur ; fecun* 
dum vero, in quo incognita quanritas un&dimenfione minorefl^ 
rertium in quo duabus j & (ic deinceps, ufque ad terrainum omni- 
no cogrtitum , quem pro ulcimo habemus. Deinde , loca , ubi ter- 
minorum aliqui deficiunc ,tfleri(co complebimus , quae tum fub 
numero cerminorum comprehcndtintur. Haec omnia beneficio 
tranfpofitionis faciJe peraguncur. 

E< iis, quae fcripta & commentata funt in Geometriam Renati 
des CarTes,nota t(i mechodus cognofccndi , quoc haberi poflint 
radices in qualibec iEquatione : nimirum, poiTe i£quacionem to( 
habereveras radices, qautmutationes fignorum concinuae adfue- 
rint, dc quories eadcrTi fignare invicem fequontur immtitata , rot 
polfe reperiri fi\fis radic:;s : mod6 in numerum cerminorum ii 
numerentur, qui dcficiunc. 

Pori6, duas ytquaciones (imifcs cfle dicimus fcu cjurdcm for» 
n)x,quandoin urraque idem eft primus terminus, Scrcliqui tCF- 
mint in utraque (iinilitcr funt alFefli ; & (i in una cerminus ali- 
quis abfuerit , ur isquoquc abftt in altera. Nam cum fimiles funt 
./Equationes, eandem habebunr conRirutionem &c nacnram , Sc 
fieri poterit comparatio feu collatio fingulorum terminorum u» 
nius cum iingulis terminxs cortcfpondentibus alcciius» 

C A- 




6a DiMatb&a 

C A p a T II. 

' Z>r )iir/«r4 & cpn^itHtiem JEqHdtionum Qttkdfatdrum, ^ 
Jen dudrum dimenftonnm. 

QUando lequationes h« (sxnt mSkLXx , rcducuntu omneg td 
ues forma» fequenrcs: t - - ^ 

, . xx-f-Zx — mmOOQ . . . 

I Pro^(iti9, 

• Ad inccllig^-ndaTi nituram &^onfticuttonem prioris «quatio- 
nii*,formetur p«r multiplicationcm harum duarum x — *X O 6« 
x-|-f Xo lequen* aequaiio : xx — hx — *f xo. Supponendo 

jgitur c majorcm quJim candem habebit formam atque primt 
propofitarum xx-j-/x — w»iX3. & per confequens , binaf h« 
aquacioncs crunt cjufdem nacurae & conftitucionis. Fiac collatio 
unius cum altcra j & pcr comparacioncm ictminorum fecundo- 
rum habcbimus ^X/. Undc difcimus,/ effe d;fferentiam in- 
tcr falfam radiccm t & vcram h\ &, eogniti falsS c, veram h elTf 
aequalem ipli /> & , cogniiS vcia falfam t tlTc «qualem ipfi 
*4-/, 

' Pratcr^ai ex comparatione poftrcmoram tcrminorum habc* 
bimus mm aequalem hc^ Unde fequitur mm tffc aequalc reftan- 
gulo fub veraSc falfa radicej &, cogniti faiii (,veram h squaleiy 

^ • & , cognit& veri h , faMam c aequalcm effe • 

1 Propofttio. ^ ' 

Pco (econda acqnatione propoGta formctur nirfus pec mulrn 
pUctdonem dttaium x— 4 X q & *-H XCjaequatio xx—hx-U x o. 

1n qua fi fupponamus h majorcm quifn r, erit ipGi ejufdem for- 
mac cum fecunda propofitajtx— /x— wwXo» Et pcr confe- 
quens dux illae aequacioncs erunc cjufdem nacurse & confficucio- 
nis, Fa^^ crgo coUatione unius min «Itaa , habcbimuf ex col- 

lati»> 



♦ «. r 'f^M • ^ 

A Q^U A T I O K n M, 6r 
Ijtlonc fecundorum terminorum tf— — ^ vel /X^ — Un- 
de difcimut, quod / efl differentia incer veram radicem b & fal- 
"lam Cy S)C(i cognita fuerit falfaf, erit vera h ae^ualif /-f-^i & ^ 
.fuerit cognita vcra^, falfa ( erit aequalis If — /. 

Porr6, per comparationem poflremorum termlnorum, ha- 
bebimus mmOOhc» Unde fequitur vtm efle asquaie re^angulo 
fub vera & iaXh radice > & , cogniti faisi c , vecam b eire aequalcm 

■7-j &>cognit4 ver^ i,fallara c clTe X "^, 

I Propoptio^ 

ir . 

Pro tertia fupra pofiu sequatione, formemus, per multiplica* 
ttonem duarum x — bOO o ^ x — cXo-, «quationem fequentem 
«X — bx^bc 00 & habebit eandem formam atque propofita 

tertia xx — /x-f-mwXo, & confequenter hae binae aequationes 
giunt ejufdem naturae & conllicutionis. Comparemus ergo unam 
cumaltera, atque ex collatione fecundorum terminorum habe- 
bimus ^-|-(X/- Undedircimus, quod / c(i fummaduarum vera* 
rum radicum , & fi una earum» cxcmpli gratia,^, efi cognita, re** 
liqua ^x quabitur / — (• 

Praeterea ex comparatione ultimorum terminorum habebi- 
musmmX^^^) hoc tdymm xquale reflangulo fub duabus veris 
radicibus» quarum.d altecucra ell noca , cxempli gratia, (, altera b 

«quibuur — • 

Quantum ad asquationem quadratam xx-^mm OOo y qtue 
non cft aifeda, ipfa oritur ex duabus fequencibus x — mX o, £e 
x-|-mX o* Unde fequitar ipfam duas pollidere radices, uiuni 
veramy alceram faUam, quarum utiaque sequatur ipfi ;/;. 

C A P U T III. 

J>e ndturd ^ ctnflitutione JEifuationum Ctihicarum (eu • 
tertia dimenfionis , fecundo termino carentium, 
/^Mnc» hc cquationes reducuntur ad tres fcquentes formas ; 

x'* — mmx — »'Xo. 
. x^^— f»iNAr+n ^ X o« . ' * ' 



99 DaNayo&a 

I Propefith, 

Ad cognofcendam naturam & conftirutionem prioris xqaa* 
: tionis proporitae, formemus pcr mulripiicationcm lurum dua- 
nim xAT-f^lx-J-cc Xo X — i X o hanc aei]uationcm 

*ll« l«¥3pOi Snppofitd «Bnnt aiajoii' ^in li, 

ipfa eandem habebic fornuMli atque prlina |i4Pp«fita 9c^'('+mmjr. 
— «' 00 o. 8c per confcquenf ejufdcm emnt n.itTrn? 5c conftitu» 
tioniff. Fiat igitur illarum collatio, 6c per comparationcm tcttio- - 
ffum cerminorum habebimus a — bb 7i mm. Undc conQat, fi 
ipaca fidis^ «ogoofcitui , i£ foce zquale mm-^-kb^ & confo* 
«inaicer ««-f-lx-haiai 4- hk 00 o. (jsue «^atio dnas ralictttai 
vdicasafpicit, accnmvaiaffadkB^aNvaaitaaftnBandaoiaiqaa^ 

fionem propoficam. 

Picecerea, fa^ comparatioaa nlQinonini termlnorainy liAbe- 

Wmaa«»00l(«» •Undc icqniait«(cfifcaM|aaU^^ cogniift 

irctl radice % , Iianc cqnationefn + x o finiliNr 

dnas reliquas radices refpicer^, 6c cum vera ^ concurrere ad tor- 
yBadoneni propofuae s^uadonis» 

Pro fecanda sqitacione propofita formetur rurius per mult|<' 
fiiicatioocm duamm dr»-f-hr -4- « < Xo & «—I X o «qoatio 
^i^^^Hx^kctOOo» Sappdfite ancem H majoii ^tiittii «c» Iuk 

bebit illa eandem formam art|iye feccmda x- * — wj w x — X 
^ per confequcns habebunt eandem naturam & conftitutionemi 
Fiat igicur coilatio , 6c ex comparatione teniorum termiiioiuni 
iiabebiaipail — tclXimm* Unde coo(ht, cc ciTe aeqaale ii<*mwi 
«ogniti vei& radiceiib ■gnaiiimani iuBic 3 »g | I wr | w a i x o 
^ai reliqaas tadices conociMa» Fon^, «x comparacioDe duo» 
tnm poftiemoram terminoinau tiabolMaMa^ ao^cc>and^lf» 

^ahur^c-efloaiqaale ^a^gnicl vHftmdice«»]ianc«qnJd»- 

fimiiiccrad duasrcUjiuas re^icerc 
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^ - Propofitio, 
Ad invcniendam naturam & conftitutlonemtcrtlacaequationis 
propofiraB, fiat ex duabus hifce xx-f-^x — icOOo & x — ^^Xo 
sequatio x»* — ^ix 4-*"30o, candcm habcns forraam^um 

tertia propofita x»* — w>«x-f-»'Xo. Undc & ipf* eandcm 
habebunt naturam atque conflitutionem. Fiat ergo collatio , & 
per comparationem tcrtiorum terminorum hibcbimus bh-\-' 
c c 00 mm, Undc conftat , cc asquale elfc mm — Ol>; &, cogni* 
t4 vcri radice aequationem hanc xx bx-^-b b — mw OOO 
ad duas rcliquas radiccs refpicere. 

PrsBcerca, excomparationc poflremorum terminorum, habc- 
bimus « ' X , & pcr confequens cc 00 j. Quarc, cogniti 
vcra radicc haec aequatio xx-{-bx—~ OOo fimilitcr duas reli- 
quas radices conccrner« ^ 

€ A p u T IV. 

-^Jpr ftatura & conffitutione AiquAtionum CubtcarumJeH 
^ [r tnum dmen{ionumy tertto termino carentium^ 

Hh aequationei rcducuntur ad trcs formas fcqucntca; 
X'H-/XX* M' XO. 

— /xx* — n ' Xo. 

— /xx*+n'Xo» 

I Prepojitio, * 

Pro natura & conftitutione primae propofitlonis , fiat per mul- 
tiplicationem harum duarum xx-^-cx-^-bcOO o &c x— -^Xo 
hacc xquatio — *xx* — ^^fXo. Et fuppofiil c majoic 

quam b , habcblt ipfa eandcm formara cum pitma propofiti 
''''jc^-f-/ «X* — m'Xo, & pcr confequens trunt ejufJem natur«» 
Fafti crgo collationc, habcbimuycx comparationc fecundorum 
ttrininoiufn ^X/, hoc cft^ cx/ + ^* Unde conftat, cog- 

• . I i, niia 



f0 O1NATDI.A' 
ait&vill ikQfii^, cquitibiiciii ««"f-^x+^^+^O) o duis 

4-/ 

nftqttas radbitii^ceTe. 

PiaececM» ex comparatlone dnofiial oltimorum ceniiiiioiaaii 

faabdbitiu tHdOttt* unde iequitui 1 1 fle ^ualem &,cogmti 

ftdfae^jaequadonemJfAr+^^x-f-^y aOo duisKiiciuas wdicg* 
concunciei 

Pro rccunda propofitionc Hat ex multipllcatione HMHm dlM« 
rum XAj+tx+^t X o & x — ^ao o hacc aquatio 
«3— ipx** — ^*<30o. Ec fuppofit4 * majoie Quam crii eju(i. 

^em focniie mn fiemidi piopolitanuR' «•^/««^•^jiixo » 
adeo<j[ue enmt •infiiem neturs & conftitutiooii. Pa4U igttac 

collatione , cx comparatione fccundorum tcrminorum haMi* 
mu$ h^cool. Undc conlht, c clfc aequJcm l>-^l; 8iy cogniri 
veu cadice s^uacionem hanc xx -i- hx -^ii^-mm hqqq (iu^ 

leliqnas redicei letpiccni* 

fca^ per mipecatioiiem poftremonini terminomm hibo. ^ 
biBBiiifOO^Ic. Umlile^ttitnrcerecqttalem^-^^ &, Gvera 

radix fiicrit cognlra , hanc aec^uauonem 09 
daas teJiquaa xadicci concetnece. ^ 

Pro tertia propofitione formemns ex dttabus v.v— r»«-^^0DO 
&x — ^xo haac asquatioiiem x3 — ««« ^ 4.^^^ xo« qna 

.habcbit candem formarn arque tcrtia aequatlonum propofirarum 

OQ o, &: pcr confcqucns «unt ejufdem natuias 
ic cooltttmionii. Quare faaft ooUatione , per comparatiooea 
fecDndorum tjrminorum habcbifflus f-f-i 00./. Unde difdmni^ 
Huod f .leqoe-r-r / — h ; & , fi veta ladix b fic cognita, Qu6d «qoi» 
uo xA4.^j;4-i>^^^/Xo id duas ceii^uii ndicci anveftigaiH 

dhinMiMciC» 
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Pr«terea, comparatis uitimis terminis, habeblmtw «j X**^^ 
unde fequiturc aequari J| 3 &,cogniti veri radice hanc «qua- . 

tionem xx — '-x — yXo reliquis duabus inveniendis infer- 
viu. 

C A P U T V. . 

Ve HAtMra dr confHtutitne JEquAtionum Cuhicarum feu trium 
dtmenficfiMmt in quthu4 omnes termini extant^ 

y^ Qiiationes h« reducuncar ad feptem formas fequentcir 

jf5 — /x v-f- mwiAr Xo« 

-^- Ixx •—mmx — «' 30o, 
x5 — Ixx — mmx — w^Xo, 

-^lxx-Jf-mmx — »' Xo, * 
x^ — /xa: 4- w v + »' X o. 
x^"\-lxx — wwx + n^Xo» 

— /xAf — «mAr -f- X O. 

I Propofri^, 

Ad cognofcendlam naturam & conftitutionem prlmae propo- 
fitionis, fiatex multiplicatione xx— f.v-f-</</Xo perx— ^Xo, 
«quatio fequens X 3 — bxx + dix — bddooo, atquecandem ha« 

bebant naturam & conftitutionem. Fa^l crgo comparatione, * 
cx collatione fccundorum terminDtum habebimus b-\-cOOly vel 
< X / — b. D<indc ex collationc tertiorum teraiinorum habebi- 
nms dd+bcOOmm y hoc tft, rf</ X '«« + ^^— — */, quoniam « 
eft inventa aequari / — b, Unde appatet, cognic^ vcrS radicc 
«quationem hanc xx — lx-\-mm-^b~-4l00o duas reliquasiadiccf 

refpicerc. Deniquc cx collariorTe poftremorum terminorum ha- 
bebimus bddODn^. undc conftat,</rf aequari 'j ^ &, cogniti verl 

radice^, aequationem hancx* — ^OOo duas reriqaas r*> . 

^es concernere, . ... . • ...... i, 

I I i pn» 



70' DeNatura 

I Propofittp^ 

Pro fecunda propofftarum (lac ex multiplicatione arx+rx-f* 
ddOOo pct x — booo «quatio hec X 3 — l,xx — bex — bddOOo, 

4.f ^dd 

&ruppont^c majore quam OyScbc majorc qu^m dd^ habebit ean- 
dem formam , quam propoficio fccundax^ + /x* — /mmx— — * 
n^OQOy & confequcnter erunt ejufdem naturs & conftirutionis, 
Fdftl ergo adxquacione, ex comparatione fecundorum termi- 
norum habebimus f — ^X/> hoceft» fX/-M« Deinde ex col- 
latione tertiorum tcrminorum habcbimus dd — Ift 00 — wm, 
boccft, rcftiruto valore ipfms ( invento, habebirur ddXtiil-^-by 
— Pim, Unde conftat, cognitS veri radice hanc asquationeni 
«x-|-/x-f-^i-f-*/— wwiXo duabus reliquis radicibus invcfti» 

gandis efte utilcm. Denique, ex comparatione poftrcmorom 
cerminorum, habtbimus Unde fequitur dd forearqua- 

lcm j j &, cogniti vera radice by aequationem faanc 
xx-\-bx-^"-g X o reliquis duabus infcrvituram» ; 

) Propofitio. 

Pro tertia propofitionc, fiat ex muItiplicationcxx-f-Vx-f-^^^Xo 
* p«t »— -AXO eadem aequatio x^ — ^xx — btx — bdd OOo, 

-ht -i-dd 

^ Ec fuppont& ^ majore quam f , Sc bc majore quam dd^ eric eja(^ 
dcm formae cum tertia propofitarum x ' — Ixx — wm x— »' x o, 
& confequenter ejufdem erunt naturae & conftitutionis. Fadl 
ergo adaequatione , ex coUatione fecundorum terminorum habo> 
bimus c — Z^X — /, hoc cft , c 00 b — /. Deindc ex collationo» 
ceriiorum tecminorum habebimus dd — bcOO — mm, hoceft, fub- 
ftituto valore invento ipfius £, erit H d 00 bb^— b l—nt m. Undo 
conftat,qubdj cognita veii radice ^,h2ec aequacio xx-^bx-\~bb00o 

— / — W 
— nim 

«d duas iovefti^das reliquas adhibcri pofnc. Dcnique, ex col- 

lacione 
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la^ione poflrcmorum cetminoruin , h:Hebicur t/ddOOn\ Undc 

fequirur, dd a^^uari^^ cogiiici verl radice hanc xquatio- 
nem xx-{-b ODo ^u^s celiquas qu^rendas efTeuiilcm* 

4 Propoptia *. / * 

Pro quana propofitcrum fiac cx multiplicationc xx-^x-^dy^o 
per X — i^Xo eadcni «quatio — 1> xx — btx — {/ddX)c, Et 

4-c ^dd 

fuppofK^ c majorc quim 8iC dd majore qiiam ^f, crunc ejuf- 
dcfi» fotmoe acqnarta propoficio x l xx-\-mmx — »*Xo, & 
confequenccr cjuldcm naturae &c condicutionis. Fa^iS ergo ad- 
aequationc, ex coliatione. (ccundorum terminorum habcbimus 
<— ^X/, fcu cX^-f-^« Demde, ex comparacione tertiorutn 
terminorum, habebimus dd — bc dO mm y hoc eft , reftituto va- 
lore ipfius c invcnto , eiit ddy^bb-^-bl -{-mm, Unde conftat, 
cognici vera ladice hanc aBquationemxx-H'*-!"^^"^^"!"^'"'^^ 

<3uas rcliquas radiccs refpicere. Deniquc ex collatione poftrc- 
inorum cerminorum habebimus bddOQ » ^ Undc fequitur, fo- 

ceaeqaale^^j &, cognit4 vei& radice hanc aequationem 
Scx'^bx-{-'*^ X o aH indagandas duas reliquas adhiberi pofle. 

f Propofttio. iMb 

Pro quinta propofiiionc fiat cx multiplicatione xt — cx — dd^Xn 
pzxx — ^X0 3Equ*t»o X* — cxx — ddx-i-ddbooo, Etfuppolico itf 

-\-bc 

majorc quVm dd^ erit ejufdcm formae cum quinra propofiurum 
«J — /«x-f-/« >;i x-f-»^30 o, &confcqucntcr ejufdcm nacuras 8c 
conftitationis erunt. Faft4 ergo adacquatione, ex comparationc 
fecundorum terminornm, habebimus / 00 c-\-b , vel f X / — b. 
Deindc , cx comparationc tcrriorum termnmrum , habcbimus 
!,( — ddOO ww, hoc eft , reftituto valore ipfius t invento, erit 
^4l00 bl -f ^ mM. Uudc difumut^ co^uiia ladice veti i. 



•^f* DeNatura - 

ftquationem hanc xx •~~lx — ^ / + -f- mwi X o duabus relU 

quis inveniendis enfe ufui. Denique ex collatione podremorum 
tcrtninorum habcbimus n^OOhdd, Unde colligitur dd xquari , '': 

^ ; & , cogniia radice veri b , htnc aequacionem xx — — ^ XOr^* ' 

duabus reliquis invenicndis infeiviret 



6 Propofiti», 

* Pro fcxta propofitione formetur ex duabus xx-^cx — dJooo 
X — bXfO sequatio x^-^cxx — ddx -\-ddb3D c Et, fuppoficil 

— ^ —bc 

c majori qu^m b , habebit ipfa eandem formam atque fexta pro- 
poficarum xJ-f-/xx — mmx-^n^oOo, & per confequens eiunt 
ejufdem naturs Sc confticutionis. Fiat jara comparatio,8cexcoI- 
lacionc fecundorum cerminorum habebimus / X c ^ , (ea 
tooi-h^» Oeinde ex coDatione tertiorum terminorum eritmmOO 
dd-\-bc,hocc(\y fubftituto valore t invento, habpbirur ddoOfHffi 
— It — bb. Ll nde conltat , fi vera radix b fit cogniia , hanc aequa- 
tionem xx-^ Ix — mm X o , pro duabus leliquis invenicndit 

. 4-*/ 
-^bb 

afui futuram. Denique , comparando uhimos terminos, habcbi- 
mus ddbjOfi'*' & per confequens dd oo^ j adeoque , cogtiit4 

veii radice b , haec aequatio xx-f- Ix — X o ad invefligandas 
duas icUquas utUis erit« ^ 

Pro feptima propofuione formecur ex duabus x — i X 
xy-J-^* — </</Xo aEquaciox»-f.fxx — ddx-^ddbOO o, Sud^ 

pofiti autem ^ majore quim (, habebic ipfa eandem formam 
cum feptima propofitarum — Ixx — miwx-f-n'Xo, & con- 
fcquencer eiunc ejufdem naturae fic conAitucionis. Fa£ti igicui 
compacacione , oiiecur cx coiiacionc recundoium terminorum « 
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/ » ^ f , feo c 30 ^ — /. Deinde , confcrcndo terriof tcrminoi , 
eiit mm oo tn-^ddy hoc cft , fublliruendo valorem c inventum, 
hjbebitur dd » mm — hk-^bl, Undc difcimus, cognita vcii 
radicc b , hanc apquationem A«-f-^x — «w-j-^^^^/aaoadin- 

— / 

veniendas du;ra reliquas infcrviK. Poftremb, collatij» uhimis ter- 
minis, habcbimus ddb oani^ unde erit </</«cjuaIc c<ini 

cognofcitur vera radix *,haec aaquatio xx+ix — ^ aooad duat 

— / 

reliquas inveniendas adhiberi poteric» ' 

t 

C A P U T VI. 

^ De naturk ^ cor.ftttuttone J£^uationum ifuatuor dimeio* ' 
* fiOHum , fecundo & tertto termino carentium. 

UUjus generis aequationes ad tres fotmas fequentes redu- 
cuntur: ^ 

i Propojitio^ ' ;i 

Pro natura & conAitu:ione prim« propontionis rormemaj eif 
duabniJc'-f-***+*^* + «^ 3) c &■ * — ^ooo hanc a:quario- 
nem x'***-f-t^x — ^t» oso. Suppofito vci6f 3 majore quiru Aj, 

habebit eaeandem formam atque prima propofitio **-}-n?j| 
00 o, fic per confequcns crit cjjfdem natorae & conflita» 
tionis. Fiat ergo comparatio , & ex collatione quaitorum tcr- 
minorum habcbiturtJ— M oo ni,hoc cft, c5 » undeco- 
gnofcimus , quando innotefcit vcra radix a^quationtm hang 
xi+bxx-^bbx-\-ni-\~bi n o fpeftare ad inveftigationem rri- > 
um reiiqiarum radicum. 

Praeterea , coliatis ultimis terminis, fit » ' : unde (equi- 
O^i^i cquari^^ U cognic^ vcii^ radke b, cquauonem hanc 

K x»+ 
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+bx*+hlx + ^^ 30 o ad ucs rcliquas invenigtndas poflRi 



nruipaiia 

. . 1 PropfiCm. ...... 

Profccunda propofitioncfiatexduabus x^^-^hxx + hhx-^t' » o 

tur maiorquim habcbit illa candcm formam atquc fccunda 

r ' ^xjkjk 1*4 -nr» & confcQuenccr crunt 

propofuarum ** — — ^ o> comc^u 

ejufdem natur» & conflitutionis. Fiat jam c°°^P",f ° » J^J* 
collarione quartorum tcrminorum habtbimus c' -- * . » 
hoceft, c3 X ^J-n^ Undccognofcimus, mventi vcri wd»cc^ , 
hanc «qa3tioncmx34-^xx+^*x + *>-«'a,o. ad rc^^^ 
quat radiccs refpiccrc. Por.6, comparatis mter fc termims ulti- 
inis,habcbimus/>* a)^f3, Undc fequitur,c ' aequari'-^ &,coi 
gniTi vcriradice b, hanc aequationcm x^-^bxx-i-hhx-t^^ » o 
trcs rcliquas radiccs conccrncrc. 

j Propofitio, 

Pro tcrtia propofitionc fiat cx duabus x' + 1 xx * ^ x — » o 
' X I, ooo «quatiox^** — 00 o, habcbit candcm 

formam atquc tcrtU propofitarum x^^^-^n^x+f^ »0, ac pec 
con(equeni crunt ejuldtm natur» &: conftitutionis. H« lam 
comparatio,& cxcollationequartorum tcrminorum habebimuj 
«J-f-A' 00 113, hoceft,iJ — Undcconftar,cognu&vcri 
Mdicc aquationem hanc xi -{-hxx + bbx-^m + hi »0 ad 
tres reiiquas inveftigandas adhibcri poftc. Pr«tcica ex collat,on« 
ultimorum habebitur;»^ x Ka. Undcfcquitur,*3 ajquari -j ; 8c, 
cogniti vcii radice ^ aquationem hanc xJ + * xx+ bhx^ j » o 
ad tiea icliquaa quaeicndas cfTc utilcm. ^ 



Q^U ATIOHUM, ' 7f 

C A P U T VII. 

De naturd conflitutione JEcjuationum quatuor dimem» '■ 
fionum , tertio quarto termino carenttum^ 



^pQuaciones h« ad fequenres tres formaKcducuntui: 

-f- /X' 00 o. ip 

X* — /*'**-|-^*X O. 

^ j Pro^oJItio. 

*^ Ad cognofcendjrTi nacuram Sc conftitutionem prlmae propo* 
fitioDis , hac ex multiplicatione harum duarum xi-^fxx-^tcx-^' 
tkc 3> o fic X — i » o haec aequaiio x'* + txJ**— » c. 

Suppofiti vero c majore quam b , habebic illa eandem formam 
atque prima propofitio x**-f-'*J** — p^OOo, ac per confe- 
quens erunt ejufdem naturz & coriniturionis. Fiac igitur adac- 
quacio, & comparando fecundos terminos habebimus c — b ao /, 
.hoc e(l, c 00 l -^b. Unde difcimus, cogniti verl radice hanc 
squationem xi + ixx -i- 1 Ix -^h -^Hl 33 o tribua reiiquii 

inveAigandis infervire. Deinde,colIatis ultimis cermSnis , habe- 
bitur xbic, unde fequitur, c sequari ^^^* &,cogniti vcti ra- 

dicc by hanc tequationem at? 4- {\ xx+ ^ x-4- ^ » o ad cics rc- 
liquas indagandas adhiberi pofle. 

t Propofitio, 

Pro fecunda propofitione fiat ex duabus x^i + c xx-^-hcx-^ 
» o 8c X — b 9 o h«c «quatio x-^-f-txJ** — bu » o, tt 

fupponendo b fuperare ipfam habebit illa eandcm formam at- 
quefccunda propoficio x — /xJ** — oo o, & ccnfcquenter 
erunc ejufdem naturae 8c conftitutionis. Fiat ergo aequario , 8c 
coiiatis fecundii tcrminorum habebimus — b + c 00 — / , hoc 
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'^cft, (X^**/* Unde difcimus , cognici veri radice squatTonem 
hanc xi-{-ixx'-\-bbx'-^-k^^iH » o ad cres reliqaat invcfU- 

gandas ufurpari pofTe. Praeterea, comparando poftrcmot cermi- 
norum , habebimus ;> ♦ » ^ ' f . Unde fequitur , < sequari ; & , co- 

gniti vcrl radice ^jjequaiionem hanc Jj ««+2 V 
cnbtts rcliquit infervire, 

f. Pro tenia propo(itione formetur cx duabui »' — cxx^—hcM 
' *— ii-f aoc 8cx— -^oDo aequatio haec — » o> 

— * 

"&crit ejardcm formz atque tenia propofitarum — /x5**-f- 
3} o, ac per confequens candem habebunt naturam & condi» 
tutioncm. Fiac crgo adaequatio , & cx colbtione fccundorum- 
terminorum habcbimus l ao(-}-A, hoccft, f oo / — b, Undt 
conflat, cogniti ver& radice^, hanc xquationcm 
X* — /kx— -^/* — ^^/-f-*^»o cribus reiiquis infervire, PoT» 

"li> , comparando poflrcmos tcrminoi,habebimus xt^f, & pet . 
confequens c 30 ^ j adeoque, cogniti vcri radice^, poterit «- 

-ijuatio X» — J-^xx--^x — ^-j OOo ad tres reliqaas radices in- 

Vcftigandas adhiberi« 

Non operae prctium daximas meminifTe «qcucionum quatuoc 
dimcnfiontim ,, in quibus fecundus 8c quartus terminus defunc: 
•quia illae omnes reducuntur ad Quadratas, ac idciico eaiam 
tiua Sc conAicucio codcm modo habec«ir« ^ 
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C A P U T VIIL . 

2)e nMtUYd & CdnflUutione J£.tjuatwnum quatuor JtmeH» 
fi»numyfecundo termino carentium^ 

^^P^ Qnationes hae reducuncur ad feptefn formas requentes: 

X* * — mm XX J[- ri^ X — X o, 
*♦ * -J- w w XX — X — X o, 
X* * — m m X X — X — />* X o# 
*♦ * 4- iwm XX 4- ii»x— />♦ Xo. «^^ 
* — XX + 30o, 
— ^'x-f-f^^Xo, 
x+ * — «11» XX — «'x 4-^* 30 0« 



I Propofttio. 

Ad cognorccndam nacuram & condttutionem prlmae propo^ 
ficionis, 6acex mulciplicacione duarum x)-4-^xx — ccx-^-d' Xo 
icn — *Xo hsc xquacio x*** — rcxx-f-</^x— ^'i/JXo. quae ean- 

dcm habebic formam acqae prima propoCcanim x'^^— -mmxje 
-f-»'x — p X o, acperconfequens erunc ejutdem nacurae&con- 
/Ucucionis. Fiatergo adxquacio, 5c excollacione cerciorum cer* 
minorum habebimus mmdO cc-^bb, boc efl, cc 00 tnm — hi» 
Oeinde, comparando cerminos quarcos, eric m' X) bcCy hoc 

reflicuendo valorem C£ inventum , habebitur 00 ni-{- 
■ '•—bmm, Unde comperimus, cogniri veri radicc i> hanc aequa- 

tioncm x^ -f-^xx — mwx-f-i; J oootribus reliquis indagandis in- 
* '—bmm 

lcrvire. Praererea, conferondointer {e terminostitf]mos,habeblmm 
f^00bd\ Unde fequitur, aequari • fir, in\q?ntA verAradice*, 

iuinc aeqaationem n^-^hxx — mmx-f-^Xo ad tres reliquai 
^uaerendas adhibcri po/Te. 

^ K I . - » fu- 
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• z Propcftth» 

Pro fccunda fiat ex multiplicatione xi+bxx-^-ccx-^-iPOOo 
pcrx — /'OOo h«c aec^uatio x'*'^^ ccxx dix — dibCOO, 

Suppofito vcrb ci majorc quam bhy Scccb majoic quam i', ha- 

• bebic illa candcm formam cum fecunda propofitarum x^^-i-mm 
XX — mx — /)*Xo, ac per confcqucns crunt ejufdem natuiae & 
cdnftuurionis. Fiac igicur adaequacio ,& cx comparaiionc tercio- 
rum tcrminorura habebimus mm 00 cc—bb,hoc cft,(t X »ww4-^« 
Deinde , collatis quarcis tcrminis , crit — ccb-\-(iiOO — « hoc elt , 
reftitucndo valorcm c c invcntum , habebitur d* 00 b m m + 
hi — ni. Unde difcimus, cognita vcri radice t , aEquationem 
xJ +bxx+ mmx+b mm Xo, tribus rcliquis invcftigandis inlcrviie. 

•^bb +bi 
— tfi 

Praetcrcj, comparandoultimos tcrminos , habcbimus />* X *• 
' unde fcquitur , ii aequari^y • 8c,cognitavcrl radice ^ squacio- 
nem banc x^ + bxx-^mmx-i-^ OOo ad trcj reliquai indagan- 

das pofte ufurparu 

) Propofttio^ 

' Pro tertia , fiat ex duabus his -v J -f iArx+f X o & 

X— ^Xo aequatio x '**4-(cxAr + rf J .v — dibZQo» Et,fuppo- 

— bb — cth 

flto ^^majore quim cc^iaccb majorc quam</J,habcbIt ipfaeandem 
fbr mam atque tertia propofitio .v"<^ * — mm xx — ni x — f'' X o, ac pct 
R confequens cju^cm crunt naturae 8c conftitutionis. Unde faiti 

• adatquatione , <x collationc teniorum teiminorum habebimus 
— ww X — W 4-a , hoc cft , f c X^ — mm. Deindc, collatis quartit 
lcrminis, habebimui — nJX — ccb + </5, hoccft, fubftitucndo 
valorem ct invcntum, crit </JX*J — bmm — unde patet, fii 
cognita fit radix vera hanc xquationem x^-^bxx-^-hhx^^biOOo 



ai- 
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CTibus rellquls invdiigandis infervire. Po(\rem6,comparando ul- 

timos terminos,habebimus p^^OO^di, acproindc(/j &,co- 
gnici veri radice b, poterit acquatio xi+bxx+l/bx + ^-^ oo o 

ad reliquas tres inveiligandas ufurpari. 

4 Propofttio, 

Proquarta propofiratum formcmuscx duabus .r»-4-*x.v-f.J 
4-^*Xo S)Lx — bdOo hanc JEquationem jc^^-f-aATx-f-^/J X — diby)o, 

— bb --(Ci 

Ec fuppofico majorc quim bb^iC di majore quam ccb^ babcbit 
ipfaeandem Formam atquc quarta propofuio x^*-+mmxx-\-Hix 
— X o, ac per confcquens crunt ejurdem naturae & conliitu- 
tionis. Fiat ergo adaequario , & comparando tercios terminos 
habcbimus mmOOcc — ^^,hoc etktCcOO mm + bb, Deindc,con- 
ferendo quartos terminos, habcbimus »J X di — ccb^ hoc t{\ 
redituendo valorem cc invencum, eric d^ oob^+bmm+ni, Und^ 
difcimus, cogniti verl radicc acquaiionem hanc xi+bxx'\- mmx 
^ +bb 
+ bi X o cribus rcliquis quaerendis infervire. Dcnique, coiiacif - 
•^-bmm 

uItimisterminis,erit</Ji X^'*^ 8c per confequens diOO^j. undc»^ 

cogniti verS radice ^ , hxc asquatio x3+'bxx-\-mmx-{'^ X 

■i-bb 

ad teliquas tres indagandas erit adhibenda. ^^^j^ 

f Propofitio, ^ 

Proquinta propofitionc, fiat ex duabus xi-\-bxx — (cx — ^/JXC 
tcx — ^Xo hacc aequacio x^^ — ccxx — diX-\- d}bO0o» Ec ' 

-^bb +b(C 

fuppofico bcc majorc qupm habebit ipfa candem formam at««» 
que quinra propofirarum x ^ ▼ — w/;j.v.v-f-«3.>r-4-^*Xo > ac pet 
confequcns ejufdem erunt naturae & conf^itutionis. Fiat i«mad« 
lequatio, 5c comparando tertios terminos babebimns mm X cc+^f" 



4' 
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hoced, fcOdtnm — hb. Deinde, conferendo quartos termlnos, 

habcbimus n^ooinf — j ideo^ue, rcftirucndo valorem cc inven- 
tum, eric i^OObmm — — nJ. Undc pacet, cogniti veri radi- 

ce hanc «quacionem •■{-hxx — mmx — bmm Xo reliquis 

' " +»J 
trlbus quaerendis infervicuram. DeniquC} comparacis ulcimis cec-i 

minis,habebimus i/jiX^Mlndc requicur,i/J aequari &,co» 

gniclveri radice^, hanc cquacionem xi-^bxx^^mmx^^ 

+bb 

ad crei reliquas inveftigandas poflfe adhiberi. 

6 Propoptit, 

Pro fcxta propoficione formemus cx duabus x^-^-bxn-^-ctx 
— rf»Xo & X — ^Xo hanc aequacioncm x cc.vx— /<3x 

— bb -—ccb 

*|-i5^Xo. & fupponendo majusquam^^, habcbic ipfi 
•andcm formam cum fcxca propoficarMm x4*-f-wmxx — n^x 
^-^4 X o, ac perconfequcns eric ucraque cjufdcm nacurae &con- 
fiicucionis. Fiac ergo adxquacio & per compatationem fccundo- 
rum cerminorum habebimus mm X" — bb^ hoc cft , f c x »n w + ^^. 
Deindc, collacis certiis ccrminis , habebimus nJ » </?-f-^<f , hoc 
eft, reftituendo valorcm ct invcnrum, eric </3X«J — bmm — ^j. 
Unde patct, dati veii radice aequacionem xj-f-^xx+wmx 
* 

M-fi3 Xo ad trium reliquarum inveftigationem pofTe ufurpari, 
'^bmm 

Poftremb,£omparando ultimos cermino$,erit ^"^Xt^^^.nnac 
^fcquitur,i/5 aequari 6c , cogniti veri radice hanc asqoatio- 

nomx)+*xx-|-«wx— ^ ao adreliquas cres quaercndas 
fe ftdhibcndAoi. 
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Pro feptima propontarum fiat ex duabus x^+hcx-^cx^d^ 
tc X— i 30 o haec aequatio x^^-^ccxx — d*K+bd^ aoo. Ecfup. 
* ^ ^1,1, — i^c 

pofito Ifb majore quam cc , habebit ipfa eandem formam atque 
feptima propofitio x * — wi w x x — n^x+p^ 3o o, Sc per con(e- 
quens ejufdem erunc naturae & conflitucionis. Fiac ergo adaequa- 
cio, & comparando lertios terminos habebimui — mm 03 ~~~bh 
-f- fc, hoc z^^cc 03 bb — mm. Deinde, collacis quartis termi« 
ni$, eric ao d^+bcc, hocefl, refticuendo vaiorem c^invencumi 
tnzd^ » »5 — b^ -^bmm. undeconftac, cognici vcri radice . • • 

hanc aequationflm +bxx + bbx^n^ co o ad leliquas crcf 
"» — min b^ 

invcftigandis ucilom efTe, Po(lrem6 , comparando ulcimos cer« 
minos, habcbimus p * 00 bdK undc difcimusji/' sequari ^ j &, co- 

gnic4 veri radice hanc aequacioneni x^-j-bxx+bbx^ V ^ 
ad leliquas cres quaercndas adhibcri pofle. 

^ C A P U T IX» 

i De nAtura ^ con/fitutione JE^uationum quatuor dimeH^ 
X fionum , qudrto termmo carentium. 

L_IiC aequaciones leducuntuc omncs ad fepccm (equences for* 
" mulas : 

x^-f-/x3 — mmxx^ — ^*Xo. t^* 
x+ — /x' — mmxx^ — OOo. •• • 

x^-{-lx^~\^mmxx^ — p*00o* 
— /xJ-f.w/«xx*-|-^*aoo» 
je'*-+-/x» — mmxx*-{-p ^OOo» 
«^ — /x'— wwxx*-i-f *30o. 
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I Propofitio, 

Ad inveftlgandam naturam & conftirutionem prim« proptw 
fitioni», formemuscx duabus xi cxx-\-ddx ^^bdd^o U 
X — *X0 «quacioncm hanc x^ — cx^-^-ddxx^^—bhdd^^OQi 

habebitcjue ipfa eandem formam atque prima propoficio — 
/;c>-f-ww.vx* — /^'^X o> & per confequens ciuaeill««quatio» 
nis cjufdem erunt naturac & conftitutionis. Fiat jam adaequatio » 
& cx comparatione fecundorum terminorum habcbimus / X 
(eu (X / — b» Dcin(k,comparandotertiostermino8> erit mmX 
dd^bt ^^ioc eft,r«ftituendo valorcm c inventum,habebiturrfrfX 
fnm — bl-^-bb, unde conftat, fi cognofcitur vera radix han« ^ 
«quationem x^— /Jcx+wmx-l-irwmXo ad reliquas ties in- 

vcftigandas inrervirec 

% Propofitt», 

Pfo fecunda propofitione formemus ex duabus x'+txx-4-« 
ddx-^bddooo Ux — *Xo hanc sequationem x^ -^-^x^ dd xx 

* — ddbbODO, Suppofiti verb < majore quam & majore 
qu^m dd, habebit illa eandem formam arque fecunda propofita- 
rum x*-f-/x5 — mwxx* — ^+Xo, & per confequens ejufdem 
erunt naturae & conftitutionis. Fiat ergo adaequatio,&excolia- 
tione fccundorum terminorum habebimus / X c — b, hoc eft, 
« X /+^. Deinde, comparatis certiis terminis,erit — mmdodd 
^b(, hoc cft,reftituendo valorem cinvencum, habebitur ddoo 
bl^bb-^mm, Unde difcimus.cogniti ver& radice ^,hancaequa- 
tienem x^-^-ixx-^-blx-^bblOOo ad reliquas crcs quaerendaf 
4-^ ^bb 4-^1 
— — im» 

poiTe adhibcri. 

Dcnique, comparando ultimos terminos , habebimns ^ X 
bbdd^ unde reqiiitar, dd aKquari^^ &, ciim cognofcitur ver« 

radix 
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hAix t, hinc «quacionem xi-^lxx^tlx+^ OOom reU- 



1|8« 



[ilas rtdices concemtre. 



3 Prppoph, 

Pfo tcitu propofitlone , fiat cx duabas x^-^xx-^dx-^-^ 30o 
&x— hacc«quatiox* + fx»-|-</rfxx*— 4*</<<Xo. Sup- 

poTitis «utem ^ majorc quim Ct&Lbt majore qu^m di , habcbic 
ipfa eandem formam atquc tertia propofitio x'*— /x* — «imxx* 
— o, &: pcr confequcns ejufdem crunt naturx & conftitu- 
tionis. Fiat jam adaequatio, & comparando fccundos terminot 
habcbimus — /X( — hoccd, tX>b — /. Dcinde,confercndo 
ccrtios ccrminos, crit— w»iX</rf — hoced, rcftitucndo vt-. 
lorcm c invcntum, habebitur iioo — W—- mm. Unde difcimus, 
cogniti veri rtdice*, hancatquacionemx*-|-*xx-|-^x — ^/00» 

— w* — 

tribus reliquis inrervlre. 

Po{lrcm6,comparatisultimIs termlnls, habeblnius p^OOhhii^ 

unde fequitur,i/i/ «quari ^ ; & ,cognic4 vcrl radicc ^,hanc«qu«« 
ciooein x'-H*«*4-^**+^pro ttibus celiquis ufurpari* 

4 Propefuh. Wfii^ 

Proquarta propofitlonc fiat ex duabus x'-f-fxx-f-<Wx-f-i</</30d 
& X— ^Xo hatcacquaiio x*-f-f x'-f-</</xx* — bhddOOo* Sup- 

pontii tutem ( majorc quim & dd majore qu^m ^^, habebic 
ipfaeandcm formam atquc tertia propofitio x*-f-/x*-f-mwxx* — 
^^Xo, ac pet confequens duaeillae aequaciones eandem habebunc 
naturam & confliturionem. Flat jam adaequacio,comptratis^uc 
iecundif cecminis htbcbimus / x c — ^ , hoc efl , ( oo /-f- b. Dein- 

. L 1 



— / — H 
— mm 



%^ D B W k-T u le r 

•de, confercndo tertios terminos, habebimts mm » dd-^hcy hof 
cll, relliiuendo valorem c inventum , erit dd 30 mm-^hl bbm 
unde conftat,cogniti vera radicc hanc aequationcna 
x^+/xx+mwx + ^mm »o ad ues xeiic^uas adhibeci« ^ 
+> 4-/'H 

Denique, comparando ultimos terminos, habebimus f * », 
unde fequitur, dd aequati ^-^ j &, cogniti veri radicc . 

hanc aequationem x^+bxx+mmx-^-^j- :a o td reliquas trct>- 

+ / +*/ 

qucrendas eHe utilem* 



# 



5" Profefitio. 

Pro quinta propofitione, fiat ex duabus, »' — cxx — ddx-bdd xo t . 
fic X — bxot haec ajquaiio X * — cx^ — </ </xx* + ^ co o, Et 

— +bc 

fupponendo ^c majus qul^m , erit ipfa ejufdem rormse cum 
quinta propofitione X* — /x' + »imxx* + />^ aoo, ac per con- 
fequens eandem habebunt naturam & conAitutionem. Fiat jan^ 
ad^squatio, & comparatisfccundis tcrminis , habebimus / x O-^-Cp 
hoc cA, c 3> / — b. Deinde, ex compararione tertiorum termino- 
rum, habebimus mw 30 ^c — dd^ hoced, rellituendo valorem 
inventum (, cikddsibl — bb — mm. unde patet, cogniti verl«k 
radice * , hanc aequationem X ' — Ixx — blx-^bbl oo o adreli-- 

+^ +i* +bmm 
+»im+*» 

quas tres quacrendas adhiberi pofle. 

Poftcemb , comparando ultimos termin»s, habebimus bbdi 

00 p^y ac per confequens dd oo unde, cogniti veri radice 

hac«quatiox5 — /xx — blx — ^ ao o pro tribui rcliquis in«f* 

-hbb 

+i«MI ^ 

▼eftigandis infcivice poucc» % 



6 fr»- 



mm - ' 

^ " 6 Propofuio, 

Profcxtapropofirarum, fiatcx duabus x^-f-fxr — ddx — hdd aoo 
« x-^b »o haBCaequacio x*-f-f*J — ddxx* -{-hl/ dd ao o» 

— ^ — ^< 

Supponendo antem ( majorem qaam by habcbit ipfa cmdlem for- 
mam acque fcxta propoficio, ac psr confequens ejufdcai erunc na« 
turae & conditucionis. Fiar crgo adaequacio, & cooiparando Co 
cundos cennmos habcbimus / 30 ( — ^,ho€ eft,£ 3ai--\-b, Dein* 
de, excollatione terriorum lerminorum, habebimus mm zidd-^-bc^ 
hoc e(l, rediruendo valorem c invencum , erit so mm — bl--bb^ 
Unde difcimus, cogniti veri radice b, hanc aequaiionem 
* » -f - / * X — mmx — bmm ooo tr«t leliquas ladiccs re/picere« 
J^b -^bl -i-bbi 

Poflrem6,ex comparatione ultinaorum termSionim, habebi- 
mus xbbdd, ac per confequens dd si ^ j adcoque, cognitl 

▼eri radice b, haec aequatiox»-4- /xx — mmx — ^4ooo ad cret 

•i-b -i-bl 

celiquas inveHigandas «iic*adhibenda« 

% 7 frvpoptiOn 

Pro fcptima propofitione , fiatcx duabus, ^'-J-fxx— • dwx^ 
kdd ODo & X — i> ao Ojhaecaequatio x**-J-(x' — ddxx^-\-bbdd »q, 

Suppofit^ autem b majore quam c, habebit ipfa eandcm Formam 
«tque feptima propofitarum x"* — Ix^ — jwwxx *-4^^ oo o, ac 
per confcquens ejufdem erunr nacurae & conRitationis. Fiat ergo 
«daequatio, & per Qomparacionem /ecundorum terminorum ha- 
bebimus i — /- oo — /, hoc flt, < d ^ — /. Oeinde, confcrendo 
Kercioscerminos , habcbimus mm y^dd -{-^c, hocefl, rubnicuto 

▼alore c invento, crit dd 3o mm bb-^bJ, undc dircimus,co- 

gnitl veri radice b^ hanc aequationem x 3-f - bxx ~— mmx — Imm co o 



^b 



Situ-rcliqul.^Sfcrvire." Dcniquc, comparando poftrcmo. tet- 
minos, habcbimus p-OOb^dd, ac pcr confcqucn. i/rfX,-j^i «. 
cognitl vcrl radicc ^ h« «qu*uox»+ *xx— »• 

\d ircs rcliquas crit rcfcrcndt. 

C A F U T X. 

De ndturd & conftituthne JEquationum ^uatuor dimen^ 
(ionumt tertio termwo cdrentium. 

REducuntur tutcm h« «quationcs id fcptcm fcqucntcs for- 
mulas : 

— /xJ* — ii>x — />♦ Xo. 
x4^/xJ* + nJx — f^Xo. 
X* — /xJ *4"»'x-+-^*Xo. 

,j44./x»* «'x-i-^^^XO. 

X * — — ^4-^'* X o. 
I Propofitto, 

Pro natura «c conftitutionc prima propofitionis, formemui 
ttduabusxJ — .xx-Acx4-^^Xo&x--*00o,hanc«S"*; 
doocm x^ — <xJ* + <f X— *^'XO, & habcbit ipfa candem 

formam atque prima propofuio x4-/x»*H-»3x-r oo o ac 
' «ir confcquens ejufdem erunt naturac 8c conftuutionis. Fiat ergo 
idsQuatio. & cx comparatione fecundorum tcrminorum habe- 
S/xW*. hoccrt,.X/-*. Deinde, fnfcrendoquar^ 

«emTnvcn^um crit X »,-U/+^^ Undc df imu. . co- 
gnitl v«ri radicc h, hanc «quationem x J - / x * " ^ ' " o 



*id tiet idiqutt qu«rcnda$ idhibcri po^lTc Dcniquc, comparando 



A a.U A T I O N U M. - . 

ffiTtifflOS ttnnlnos, habebintos f + X undc fequitur , aqua- 

r> fi^icognitil vera ridicc ^,haBc atquttioxJ— /xx— Wx+^ Xo 
•ad reliquit tris cri( refcrenda. 



t Propojtth. 




fto focunda propofitionc, fiac ex duabuj, xJ+f jfx>4-^y-j-4P » o 
icx—b » o, hacaequatioAf^+cxs^K-^^jx — dib »0, Suppo- ^ 

— * ^bk 

ficit aatem ( roajore qu^m by^bbc majore qu^m d^ , habebit ipfa ^ 
candem formam arque fecunda proponciox'^-4-/x3^— •it3x — ^^♦aoo^ 
ac per confequens cjufdem crunt nacurae & conflicutionis« Fiat 
ergo adaBquatio , fic pcr comparationem fecundorum termino- 
rum habcbimus > Idc — hoc eft , t » /+*. Oeindc, collatii j 
quarcis terminit , habcbimus di — bbc » — «j, hoc cft , fubfti- ^ 
tucndo valorem c inventum , erit</3 30 ^^/-f-ij — ni, Unde pa- ^ 
ut , cognii^ ver& radice b, hanc aequationem xs-f-/xx-H/x44^/ ob o 

^b -f^^-f^J 

— »3 

iribut reliquif inrcrvirc. Poftrem6, pcr comparationcm ultimo- * 
rumtcrminorum, habobimus 3o^</3, ac per confequens di » ^** 

<e, cogniti vcri radicc b, hcccquatio xt-^lxx+bix'-^^^ 7f V 
td trei reliquas invcftigandas eric utilis» ^ 

l Prepepio, 4^ 



tcrtia propofitione fiatex duabus, xi-^-txx-^btx-^no 
icx-^b » o, hacc aequatio x'»-|-(xJ*-|-</jx — dib ajo.Suppo- 

— b ^bbc 

fitw autem* majorc quam & majore quam </?, habcbit ipfa 

eandem formam atquetertitpropofitiox'» — /xJ* — »3« f-^ooo, ^fc^ J 

ac per confequens ejufdcm crunt naturae & conftitutionis. Fiat * ' 
icaquc earum adatquatio, U per comparationem fecundonim ter- 

minorumhabebimns-/a)t— ^,hoceft,c 30-/-+-*. Deinde,con. • 
fcrcndo quartoi terminos, habebimus ii — bbc » — »3, hoceft, 

m f . , «.^ . «efti- 



i 



•g , DbNatoha 

rcmtuendovaTorim c inventum, eric # ao -/^*+*'— '"'-Un*^ 
difcimus . coenitl veri Mdice b hanc aequationem ^ 
^, — /xx — Hx— /i^ 30 o ad reliquai trcs quaerendas cflc ut»- 

— 

Um. Deniquc, collatis ultimistcrminis, habcbimus p^xdih, ic 
pcr confcqucns d^y^P^; 8c,cognit4 vcr& radicc ^ hac aequati» 
jH— /XX— ^/«4- ^ » o *d trcs reliquasctit rcfcrcnci^ 



4-4 

^ 4 Propofitio. 



Proquanapropofitionc fiat cxduabusxJ+fxx 4-*«+''' 00» 
& X -1 =0 o b«C a:quatio c x3 * + J x - ^ 5 ^ » o. Sup- 

— /, — //k 

pofitis autem t majore quim & di majorc iquim */^ha|><J 
bit ipfa eaiidem formam ^tquc quarta propofKarum 4- 
O- nix ~P ^ :o o, ac per confcqucna erunt qufdem naturae fic 
^Tnftitutionis. Fiat crgo ad^quatio , collatis^ue focundis tcrmr- 
mchabcbimus / odc-^ hoceft,. :o ^4-/. Demdc, comparan- \ 
Ao quartos terminos . habcbimus 00 ^3 - f , hoc cft , rcfti- 
tuendo V aloi cm . in ventum , het 1/ J « 3 -f /- 3 + ^ * /. Unde difc*P 
mus , coeniia vcri radicc h , hanc «quationcm 
if,4l^xx4-^*x-h»3 » o ad ircs rcliquas clTc rcfcrcndanu 

4-/ 4-H 4-*' 

'■ Dcniqucconfcrcndo ultimos tctminos,habebimui p^xdi^^ 
•c pcr confcqucns ^J » unde, cogniti vcri radicc h«c 

cuatio xj4-^xx4-***+^^ » o tribus rdiquis infctvict. * 
4-H \ 



1 



f Propofitie» 

* Pf o quinu propofitionc , fiat ex duabus, «»— rxx — ^fx — rfJ » • 
* »o, h«c«quatiox*— tx'* — </'x4-*<'» »0. SuppO|. 

. — * 4^ic 

bcndo latcm ^it maiui quim rfJ, habcbit ipfa eandcm formam 

•t^ 
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i£ Q^n A T I O N U M. 
itque ^ulnta propofitio x-*— /x + t-l-^-^X o,icpercon- 
feqaens erunc ejufdem narurae & conflicucionif. Fiat ergo 4d« 
aequacio, comparandocjue fecundos cerminos habebimus lOOc 
+ hoc eft, cOOl — Deinde,ex coUacione quartorum ter- 
minorum, habcbimus ^^c— <iS hoceft ,</' X — *i — w% 
fubfticuco nempe valore c invenco. Undc patec, ciim innotefcic 
veraradix^, hanc «quationem — Ixx — l>lx — Ulooo tfi- 

+»3 

bos rellquls infervlre. 

Poftremb , ex collatlone ultimorumtermlnorum, habeblmui 
f^ODdH, undc fcquicur, i/' cequari &,cognit4 veri radice Ir^ 

hanc aequationem xi — Ixx — blx-^^ m o id tres reliquas i»» 
Tcftlgandas efte adhibendam. 

6 Propofitit, 

Pro (exta propofitlone , fiac ex duabus, x^ + r x x -f- ^^x— rf^Xa 
& X — /'Xo, aequatio x*-f-tx3* — </^x-f- ^</» X o, Suppo- 

— A — bhi 

fitS autem c majAte quam habebitipfa eandem formam atque 
fexca propofuarum x^^-f-Zx'* — «5x-f-/'*Xo,acperconfequena 
eju'demerunt naturx & conftitutionis. Fiat ergo adsquatio^ . 
comparandoque fecundos terminos habebimus /X^ — ^,hoc eft» 
tX/+** Deinde, excollatione quartorum terminorum, habe- 
bimus «jX^J + ^^^, hoceft, reftitucndo valorcm ( invcntum, 
fict 3 X » J — bb l — b \ Undc paccc , cognica vera radicc b , han^ 
aEquacionem x^^-Zxx -f-i/x — «JXo cribus leiiquis infervire* 

DenIque,conferendo ulclmos termlnos, habebimns 3o td^Jk 
■nde fequitur,</' aequari ^ j&,cogniti vcrSradice^jhanc aequa^- 

tionem x'4-/ vxH-^/x — 'V- aooad reliquas tres eirc referendam. 
+b -i-bb 

M 7 jpr#- 



f D B N A T U H A' 

I Proi>ofiu$, ' 

Pro feptirai pro|>ofitionc,fiat ex duabuijSfj+f^v-Hf-^-^/jOOo 
8cx<^^ » o, hsec aequatio x*+(xJ^— ^JAT+irfj ooo.Sjippo- 

nendo autem b majorem qu^m habebit ipfa eandem formam ar« 
quc feptima propofKanim — / m x -f-^"* ao o, ac pcr confc- 
quens ejufdem erunt naturae &con(\itutionis. Fiac ergo adaequa- 
tio , comparandoque fecundos terminos habebimus c — b zi — 
hoceft, c Ji b — /. Deinde, cx collatione quartorum termino- 
rum , habebimus :xi di-^-b bt^ hoc cft , reftituendo valorem c 
invcntum, fict </3 ao «? — ^'-f- /»/»/. undc fequitur, cogniti veii 
radicc^, haoc aeqiucioncm x^-^-bxx-^-bbx — «j »0 reliquis 

— / ^bl ^bU 

tribus infcrvlre. 

Poftrcm6,comparati$ ultlmls terminis, habebimus 7) dib» 

nnde conftat,i/3 asquari &,cognit& verl radicc^,xquationeni 
huiQ xi+bxx-+-bbx — ^T-OOo adtres rcliquas efte refcrendam* 



C A P U T XI. ^ 

/fie n4tnr4 dr conftituttone M^udtionum tjuatuor dimeH- * 
ftonum, in quibtn nuUiu terminus dceft» 

n Educuntar hae icquationes omnes ad quindecim fequcntM 
formasi 

/x* -f- w w x X — x -f- X o. 
x"* — /x^ -|- mmxx-|-«^x+ ^"^OO o, 
— tx^^-^mmxx — «^x-j-^^Xo. 
ar* — /x' — mmxx-|-m x-f- ^^Xo, 
x^-h/x' -4- mm XX — »^x-f- ^'♦OOo, 
x*» + /x' — mmxx — «',x-f- ^"^X o. 
«"♦-f-Zx' — mm xx-f-»'x-f- ;»*X o, 
*f^— /»3 + wwxx— ii'x— f*00O. 




flf*— /x^ + mm X X -{-nix — p^OOol 

— Ix^ — mm XX — n^x — p^^oo 
X*— Ix^ — mm xx^fiy x — p^^OOO, 
Ix^ + ;« m X x -— x — p^ DOo» 
x*-j- + *M w XX 4-»' a; — ^^Xo. 

'-~-mm XX — »'.v— ^'♦OOO. 
x*»4"^** '—ntm xx-\-mx — p^00<3» 



•4..« 



I Proffofitiol 

Pro nacura & condicatione primae propoficionis dignorcendl 
fiat ex duabus hifcc, xi-^ixx-\^ddx — /? oo o 8c x — b ooo, 
baecsquaciox^ — ixi-^-idxx — fix-\~hfi »0, quae eandem 

habcbic formam atquc prima propofitarum x*— /xJ-f- mwxx— 
■ Jx4-/> + a)o, acpcr confequens ejufdem erunt naturae & confti- 
tutionis. Fiat crgo adaequatio , unde comparando fecundos ter- 
minos habcbimus / oo c+^, hoc eft , c co /— Deinde , confe- 
rendo tertios terminos , habebimus ;/}m 33 </</-f-^^, hoceftf 
reftitucndo valorcm c inventum, fiet id » mm-^bl-^-hb. Tum 
pcr collationcm quartorum terminoium habebimus ni ^afi-i^hdi^ 
hoc eft, fubftituendo valorem dd inventum, fiet fi » nJ+^W— 
hmm — hi. Unde conftat , cum innotcfcit vera radix hanc ae« 

quationem xJ — /xx-f-'«w'^— »0 tribus teliquis inferviic^ 
4-^ ^hh ^hH 
— */ +hm'' 
+ hi 

Poftremb , confcrendo ulcimos terminos, habebimus p^xhft^ 
ande fequitur,/} aequari^ j &,cognita vet4 radice h, hanc a(« 

quacioncm a;} — /xx + wrox— ^j^OO o ad ttcs icliqtus efle ro5 

^hl X" 
fcrendam, . 

t Propofitio, 

Pro fccunda propoficionc,fiatexduabas,xJ— «x— iWx— 
& X — * » o, haec asquatio x4 — cx^^ddxx^^fix+hfi s 9« 

. M -'^' Sup. 



^OTppofftis intcm majore qu^im di^ S)C bdd mt]oTt qu\m f* , 
habebir ipfa eandem formam atque fecunda propofuarum x ^ — 
5 -f-w« * X o, ac pcrconfcqucns ejufdcm erunt 
nacufx & conllicutionis. Fiacergo adxquatio, & percomparatio- 
nem recundorum cerminorum habebimus /00(-f~^, hoc e^^ 
( 00 l — b, Dcinde, confcrendo tertios rerminot , habebimui 
nimXtbc — ddy hoceft, rubftituendo valorem ( inventum , fiet 
d d 00 bl — bb — mm. Tum ex collatione quartorum cermino- 
fum habebimus w /S hoc eft , rcfticuendo valorem dd 

invencum,fict poobbl — b^ — bmm — n\ Undepatet, cogniti 
vcti radicc hanc aquationem — / xx-f-mwx+n^xotci» 

— -^-binm < 
— bbl 

bus reliquts infervire. 

Denique, collacis ultimis cermlnts, habebimus 00 b/\ oiv 
de fequitur,/^ aequari^j^J &,cognitA veri radice^, hanc aequa- 

cionem xi-~lxx-{-mmx — ^ soad tres rsllquas inveftigan* 



— ^/ 
das pofTc adbiberi* 



Pro rercU propoficione fiac ex duabus — cxx — ddx — f^ 00 0| 
& X — b » o haec aequatio x^ — cx^ — ddxx — f * x-\-bf^O0o. 

4_i( J^hdd 

Supponds aucem dd majore quam ^f, & /' majore qu^m bdd^ 
habebic ipfa eandem formam atque cercia propofitio x^-^lx^ — > 
pimxx — x-f-f-^X o,ac perconfequens ejufdemerunc naturfle 
& confticutionii. Fiac crgo adaequatio, & per comparationem 
fccundorum tcrminorum hahcbimus cX / — b. Dcindc, confe- 
rendo tcrcios terminos , babcbimus bi — ddOO — mm y hoc eft, 
fubftituto valore c invenco, cnx. ddOOb l-\-m)n — ^bb, Tum cx 
comparatione quartorum cerminorum habebimus bdd — /' X 
« S hoceft, rcftituendo valorem dd inventum, fiet/5 00»'-t- 
' ibl-^bmm-^bi. Undc CQoftac, cognic4 vciS Udicc^, hanc 



JE Q^U A T T O M U M. fk^ 
«^oationcm^rJ— /a:x— n x— «3 OOocwbwreliquis infetvkZ 

V Poftremb, compiratis uliirais ccrminis, habebimas f*x ip^ 
unde fcquicur,/^ aequari j &, cogniti veiS radicc hanc a- 

quationcm * » — Ux-^m mx^^^ 00 o ad crci reliquas cflc co- 
4-^ — * 

fcrcndam, 

4' Prfi^ffjith, 

Pro quarta propofitione fiat ex duabu» «x— <Wx— 33 o 
ficx — o haec aequatio x-^—cxi-^ddxx^px-^bfi 00 o, 

Snppofitis autem dd majorc quam & majore quim/J, 

habebic ipfa eandcm formam acque quarca propofirio /x3 — 

mmxx-\-n>x-^p'^ oo o,ac pcrconfequcnscjufdem eruncnaturx 

& conftirutionis. Fiat ergo adacquatio, undc comparando fecun- 

dos terminos habebimus ( x / Deinde, collatis certiis ter- 

minisjhabebimas ln — dd 00 mm, hocefl, relUcuendo valo- 

rcm c inventum, fiet rfi/ ao ///»»4-^/ — 1,1,, Tum ex comparaiio- 

nc quartorum tcrminorum habcbimus »» s)l,dd — /*», hoc eft, 

fubftituto valore dd invento, erit firobmm-^ibl — ^3~«|i, 

Unde conftat, cognit& vera radice hanc xquationem <i 

ar 3 — Ixx — mmx — bmm » o cribuf rcliquis in(eivire« 
4.^ — — .^^/ 

^bb 4-*i ' i 
4-nJ ^ 

» ' Dcniqdc, comparatis ultimis tcrminls, habebimni f^oibfi, 

ondc fequitur,/"JjBquari & ,cognita verA radice ^,han€aequA- 

cioncm xi — Ixx-^mmx — ^ oo o ad trcs rcliquas elfe rcfo«i 
4-^ ^bl * 

icQdam. ^^N^ 

M 1 • 1 ft»- 
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f Propifuio, • 

Pro qulnu propoGtlonc, formemus ex duabui » af j+f*sf+ 
— /j » 0&: X — h »0, hanc xquacionem x^-HxJ-H</a:x — /Jx 

00 o. Suppoficis autem c majore quam & //rf majorc 
quam hi^ habcbic ipfa candem formam atque quinta propofiia- 
rum x*4-/xj+wmxx — «Jx4-;4aoo, ac pcr confcqucni 
ejufdcm erunt naturae 8c confticutionis. Fiat ergo adacquatio,un- 
de comparando fecundos terminos, habcbimus c oo /-f-^. Dcin- 
dc, collatis tcrtiis terminis habebimus wm oo </</-— At, hoc cfl» 
fubftituto valorc i invcnto, erit dd mm+bl+lfh. Tum , cx 
collattone quartorum tcrminorum , habebimus ^ofi-^idb^ 
hoc cft , reftituto valorc rfrf invento, crit fi 33 — mnib^lrl-^lf^m 
Unde patct , cogniti vcri radice h, hanc aequationcm ' ^ ^ 
x3 + /xx+mmx — tn ao o tcibus leliquis infervire. 

^ Denlque, cx comparatione ultimorum termlnoium , habcbi- 
mus bfi oap^, ac pcr confcquens/3 oo unde conftat, cogniti 

ver4 tadicc b^ hanc aequationem xJ+/xx+mwx-^ »o adcies 

teliquas efTe refcrendam. 

. . • . - - i 

6 rrcpofitjo', 

Pro fexta proporitione fiat ex duabus x^-^-cxx+ddx — /' aoo 
& X— ^ 30 o haec xquatio X4 — bxl —^bcxx — bddx-^bfi » o. 

+ c -\-dd — /j 
Suppofitis autem c majore quam bySc bc majore quam dd , habe* 
bit ip(a eandem formamatquc fexta propofitio x4+/x3 — mmxx 

n3x+/>4 X o, ac pei confequens ejufdem erunt naturse&con- 
ftimtionis. Fiat ergo adaequatio, & pci comparationem fecun- 
dorum teiminorum habebimus c oo /+ Deinde , collatis tertiii 
Uiaiinif I habebicui dd-^bt n '^mm, hoc eil| fubftituto vaiore c 
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J£ Q^ii A T I o nuu: , • 

inrento > crlt <f </ ao /• / -f ^ ^ — " Tum , compiran quartog 
tejifninos, habcbitar n3 oo fi + bdd^ hoc cft, rcftituto valore di 
invcnto, eric/j oini+bmm — bi-^bbl, Undo conftat, cogni* 
I& vei4 radice b^ hanc ae^uauonem xi-i- Ixx + hl» aoo 

•^^ 4-^^ -^bmm 
— ww -i-bbl 

trlbus reHquis infervlre^ i 

Denique, coUatis ultimls terminls , habcbimus /4 x bp, undc 
(equiuiTj/^aequari ^ • &, cognicsi verl radice b^ hanc se^^uatio- 

nem x »-f-/x ar x — oo o ad trcs rcHquas cflTe refercndaa^ 

1.. 7 frcpoftti§, 

Pro feptlmi propoficione,fiat cx duabuf, x^-^txt~^ddif^ 
/3 » o & x-—^ » o , haec aequatio 1 x3 — dixx — /' x+*/^ » Ot 

Suppoficis autem t majorc quim hy & bdd majore qultm /',habc- 
bit ipCi eandem formam acque feptima propoficio x ♦ / x * — 
«wxx 4-« » x+^* 30 0» ac per confcqucns cjufdem erunt na- 
turae &confticutionis. Fiat ergo adxquacio, unde comparando 
fccundos terminos habcbimus / oo t — h^ hoccft, c o) ^ 4* /• 
Deindc, coliatis terciis terminis , habebitur mm :o dd-i-bc , hoc 
cft, rcftituendo valorcm c iaventum, fiec dd s mm — hh-^bU 
Tum ex coniparaciDne quartorum terminorum habebimus m » 
h^d — /"}, hoceft, fubftituto valorc dd invento, erit/i ao w — 
h^-^hl — h\ Unde (cquitur ,cognit4 vcri radice aequatio» 
nem hanc A;34-^rx— mmx — bmtn » o rcHquis tribus infervire. 

~^bb + b* 

+hl 4- ^^/ 
+ 

Poftrcmb,conferendoultimos termInot,habcbImus r> hf\ 
«ndc fc4iuitur,/J «quari j & , cognitl ycil radicc h, hanc afqua- 
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«8 Prop9ftt 't$. . 

Pro oftAVl propofitionc.fiac cx duabus, x' — cxjf-}-'^'^-»^+/' » • 
fic«--* 300, haec acquatio*'* — xx +/3 x — /3^a)o. 

Soppofito «mem fii/ma^ quam /i,h«b«i»icipra eandcm fec» 
inamat(}Baofiava propofitio <x8-l-«»«Mf*-^ii**^^»<H 
||C.pCr confcqncn» ejufdem eriuic naturc & conftiturionis. Fiat 
ergo adxquatio, undc comparando fccundos terminos habcbi-. 
mu$ / 00 hoc eft, f 00 / — Deinde, collatis tertiis termi- 

nis, hab&bituc x di-\~bt^ hoc eft , reftituendo valorem c in- 
ventum , (iet » fliHi^^/-f> Tiim ax eoltacioiM q«ano«^ 
.fnm teminoram habcbitiir/i-^Mi a — boceft, fnbfticw 
'v^ioi«^<^invento, erit/3 ao hmm^^hhl^^^^kh, .UmitM- 
ftac, cogniti vcri radice hanc aequationem 
jii — /xx4-mmx4-^mm90o ttibui saiiquis iolecviic» 

Dentque» comparatis ultimis termlnis, habebimus f^zihf% 
tndc leqaicw,/} cquaii ^ ^ &, cogniti vcii radicc ^ hanc aequa^ 

iliaemi» — /xx4-m«ip4-^ «oidmiiliqaai dib fclifcn^ 

• * ; — ii . 

dam. 

Pro nona propofitionc , fiat ex duabus, xi-^cxx+ddx+p »• 
• 8c X— ^ » o,hacc aequauo x^* — (xJ-l-i/iixx-^/Jx — fih » o. 

Suppofico veib/i liiajoio ^m- hddt orit ipCi ^ofikm fixmmam 
pcopofitioiionQiui /ffi+^K"*»^-"'***!^ « o» ao pot 
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confeqaenS habebHnc du« illae aequarioncs eandcm nitnram & 
conflicutionem. Fiat ergo adasquatio , unde comparando fecun- 
dos terminos habebimus / x ^+^, hoc eft, c x l-^l, Ocinde, 
ex comparatione tertionim terminorum , habebitur mm to di 
•4-*^, hoceft, fubrogato valore £ invento, erit oo mm^bb 
^bl. Tum collatis quartis terminis, fiet ni S) fi — bdd^ hoc eft, 
fubftituto valore dd invento, erit /j » i» j-f-^i -^bmm — 
Unde conftat, cognitl vera radice b, hancaequartonem 
tti-^lxx-^mmx-^n ' X o tribus reliquii inrcrvirc. 
44 -^bb -^bmm 
— */ 

^bbi 

Praetcrca , comparatis ultimis tcrmmis, Meblmtis pb x f\ 
findc fcquitur, f) aequari j & , cognitl ver4 radicc b, hanc «qua- 

tionem jc^ — /»Ar4-mOTx4- ^ 00 o ad tres rcliquai eflfc refe- 
rendam. 

10 Tropofiti9\ 

^ Pro declma propoCtioncfiatcx duabushifcc JkrJ-f-fjkfx^-J/*/» 
•t-/J » o * — b X o,haecaBquatio x^^-^^x^-i^dxx-^fsx—fib 00 o. 

— ^ — U — 4</- 
Suppofitis aurcm b majore quam f, & ^ ( majore quam dd, ncc non 
majore quam /', habebit ipfa eandem formam atque decima 
propofuiox* — ixi — mmxx — «Jx— ^4 aoo, acperconfequeni 
cjufdem erunt naturae & conftitutionis, Fiac ergo ad«quatio, 
comparatifqae (ecundis terminis habebimus t—~bji — /, hoccft, 

( s}b'--i, Deinde, collacis tcrtiis terminis, habcbitur</i bc a 

— wOT,hoceft,fubftituto valoret invento,eric</(/ sobb — bl mw, 

Tum ex comparatione quartorum terminorum habebitur/j bdd 

33 — » J,hoc eft, reftitucndo valorem dd invenrum, fiet /3 » ^3— 
hbl — bmm^nK Unde conftat,cognita vera radice hanc 
quationem x)-^bxx+bbx+b9 »0 uibm reliquis infervirc. 

^bi -^bbl 
— m* — bmm 
'■~ni 



||i DeNatu&a 

Denique, compacatis ultimis terminis, habebitur p^OO^fi» 
unde conftat,/^ aequari &i cognici verl radicc ^,hanc «qua- 

tioncm »)+hxx ^ Ohx-+' » o ad trts reliquat eflc tefe- 
leDdan* 



^ II Prcpofuh^ 

Pro undeclma propontione fiat ex duabus xi-^txx-^ddx 
^fOOo & a:— ^Xo haec acquatio — ddxx-\-pX''tpOOO» 

Suppofiti autcm ^majore quim habebit ipfa eandem formam 
atque undecima propofuio — /x'— »i»iAr.v+«' x—^p^ 30o> 
ac pec confequens ejufdem erunt naturs & conRitutionis. Fa^ 
ergo adaequatione , cx comparatione (ccundorum terminorum 
habebimus t — b ao — /,hoceft,( ODb-^l, Dcinde, comparando 
tertios terminos, habebimiis wiw ^dd-^bCf hoce(l, reiiicuendo 
valorem c inventum, crit dd y> mm — bb-^bl, Tum, ex colla- 
lione quartorum tcrminorum, habebitur ao/'-4-rf(/^, hoc eft, 
fubltitucndo valoffm dd invcntum, (iet /' oon'— wm*+t' 
-^hbl, Unde difcimus ,cognita ver^ radice^, hanc sequationeBi 
lf^+^x.v — wwx+n5 3Q o rcliquis tribui infervire, 
— ./ 4-*^ ^bbl 
^bl — mmh 
JS^b^ 

Poftremb, coUatis uhimis terminis, habcbimus hp Si p\ 
«mde fcquitur,/^ «quari j 3^, cogniti vcr^ radice hanc «- 

qnationcm x ' +^ xx — w mx-f' X o ad reliquas trts tffe r> 

v.^ — ^/ ' 

l«rendam« ^ 'z.' 




II. Pro^t 

Pro duodccima propofitione,fiat exduabuf , x^^^cxx^-dlx 
09 o 6c X— ^ co o, h«c «quatio x'^'4-<xH-''''*^+/'*— /'* » o. 
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^appofitli autem c majore quirn & dd majore quim ncc 
non bdd majorc quam/S habcbic ipfa eandcm formam atquc 
duodecima propofuio x + -f-'*' + x—^'* aj o , ac 
per confcqucns crunt cjufdcm natorae &c conftitutionis. Fiat ergo 
idaequatio, unde conferendo fccundos terminos habcbimus l 33 c 
— — hoc cft, c 30 / 4-*. Dcindc , collacis terciij tcrminis, 
habebitur mm x dd — ic, hoc eft, fubfticuendo valorcm c invcn- 
tum , erit dd aa ww<+^^4-*/. Tum comparando quanos termi- 
nos habcbimus f' — bdd 30 — n \ boc eft, fubftiruto valorc dd 
invcnto, erit P :n bmm-\-bb l-^b^ — n\ Undc dircimus,co- 
gnit& veri radicc^, hanc aequationem x^-^bxx-^-bbx-^b^ 300 

t . . ... 

txibus re7Iqui$ Infcrvifc. 

^ Dcnique, comparatis poftrcmis terminJs, habcbimus */^3o^*» 
ac pcr confcqucns p so ^*. unde , cognitl vcri radicc ^,haBC «- 

quatlo X 5 4- ^ X x 4- ^ ^ X 4- ^ a> o ad trcs rcliquai crit rcftrendt; 
4-/ 4-A/ * 

^^^^ 

^ "'^^li^ro decimatertia propofitionc, fiat cx duabus, x'4-fxx^ 
l</x4-/' =00 &x — ^iDo,haec »<{M2ii\o x^-{-cx^-\-ddxx-\~f'x 
* ^ -b — bc ^bdi 

— f^b 30 o. Suppofitis autem.t majorc quam ^dd majore 
quam *f,nec non p majorc quam bddy habebit ipfa eandem for- 
mam atquc dccima terria* propofitio x'*4-/x3 4-->wmx.t4-«)< 
•^— ^** » o, ac per confcquens ejufdem erunt naturae & confticu- 
tionis. Fiat ergo adaequatio, collatisquc fecundis tcrminis, habc. 
bimus / 30 f — hoc eft, c 3? /4-*. Delndc ,comparando rertioi 
tcrminos, habcbimus mm 30 dd — bc^ hoc eft , rcftiiuto valorc c 
invcnro, erit dd 30 mw4-^^4-^/. Tum,compararis quarris rcr- 
jninis, habcbimus » J as fi—bddi hoc eft, fubfticuto valore ddin- 
vtnro, crit/}3o»J4-*j4-**/4-^ww. Undc conftat,cognici 

N X vm4 
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wM^VM tribus infiarrire» 

Mttmi^t « gBUatipBt QldmeramiKcaitiioiinii»] 



lianc ft(iu«aoiicinx3+^x;r 4- ^^x 4^^000 icU^tui ocf 

Pro deciina «^uarta jpcopofitione fbnnefnai cx doaluilifto 
0^+iKx+4dx '^fimo 9i M-^km o htnc ceqaetionem 
m^+tu^^iiftK^i^fx^fik »0» SOppofitit«ocem<iDa}ooi 

qulkni tchc majore quim //rf, nccnon ^</rf majorc quim 
lubebit ip£ji eande/n formam atque dccima quarta propofitio 
«♦4-/*3 — m;«xx — n^x-^^p* »0, acpcr confcquens ejuidem 
cnuit naturc &c conilitutionis. Fiat ergo adaequatio» tindceK 
ooUationo iktndaiQm ncminocnm liabcbiamaia»#-— koc 
^^€m l-^k» Pcinda » compmiic tcftili canmniat babcbitac 
dd-^bt m —««1» lioc eft,fubfticoto vaic^e c invemo»erit^i 9 
tk+hl^mm, Tum collatis quartis terminishabcbitar/J — bdd 
ao — «j,hoc cft, fubftituto valore dd invento, crit /J oo^s.-fi^^ 
^bmm — n\ Undc difcimus , cognita vcr4 radice hanc 
quationcm x^+bxx+bbx-i-H ajotiibni ccUquis infccvicc 

— ai» — 



•-Of 

Dcnique,ez companRiooe poftfemorom terminonmi , habcbi- 
3)/3 b, unde fequitur » oogniti vcr4 radlce b , faanc aequA* 

tfonem x^'+'bxx^bx+f^ «oodtiasioUqaasdfiinfefcndaoa» 



Jtf%^U A T I O N U m: %0i 



if Propofith, 

Pro declma qmnta 8c ulcima proponcione» Hac t% duabuf i 
jrJ + cx» — ddx-^P 3io & X — ^ 35 0, haecaequacio 
g^^cx^ — ddxx-i-px ^bp »0. Suppofita vcrb c raajow 

qnlkm habcbic ipfa candcm formam atque dccimaqulnta pro- 
pofitio X + — mmxx-f-»'* — a> o, ac pcr confequenl 

cjufdem crunt nacurac fic connitutionis. Fiat crgo adaequatio, 
confcrcndocjuc fecundos terminos habebimua / oo c — hoc cft» 
t 00 Dcindc, ex comparationetcrtiorum tcrminoriim , ha- 

bcbimus mm 33 dd-^-bc^ hoc cft, fubftitucndo valorcm t inven- 
tum, fict dd » mm — — bl, Tum collatis quartis tcrminis, 
habebitur m » f^-^-bddy hoceft, fubftituto valorerfi invcnto, 
-erit /J » b^^-^-bbl-^n^ — bmm, LIndedifcimus,cognitS vcri ra- 
dice^, hanc cquationcm x3-f-*xx+Ai*4-^J » o tiibus ic« 

Cqutt infervlre. 3 
Poftrcmb , collatli ultlmis tcrminif, habebimus ^4ao/'^,ac 
pcr confequens poo ^y» onde fcquitur , cognitA vcrl radicc 

litnc at^uationem xJ-^bxx-^^bb »4- ^j- OOo ad trcf reiiquaa 

4-/ 4^*/ y 

dBTc rcfcrcndam. 

OBSERVANDA 

in genere nonnuUA^ 

*** 

I. I^Otandum , nos in omnibus praecedentibus adaequatloni- 
bus fupponcre aequationes comparatas inter fe habuilTa 
leque mulcas radice$,auc veras,auc falfas, aac imaginarias. Et ad 
dignofcendas imaginacias \ reliquis, infecviet Tra^atus Diori- 
fticus, quem fubjungere animus eft. 

!• Qgod ii diiigentcc pcrpendantur ca, qucprteccdant, pa- 
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tebit, mutatlsfignlsterminorumlocorum parium, oti<^', ^ti, &c. 
non mutacis fignis reliquorum , ( comprehendendo fub termino- 
aim num^ro etiam lccos vacances:) Tecundum ccrminum fem- 
per aequan fummfls radicum xquacionis , aHc£larum cum fuis (i- 

§nis ^ — > tercium vcro , fummaE produaorum earundem ra- 
icum, cum fingnlE binae in fc invicem ducuniur: & quaicum, 
fummac produ£lorum mulriplicarionis, UCtx cx fingulis tcrnit» 
atquc fic deinceps, 

Unde feauirur,deficicntc fecundo tcrmino, ipfam falfam fum- 
rhamve faliarum radicum lequari ipfi vcrae vcl verarum fummaei 
&, deficience tertio termino, produ^lum vcl fummam produfto- 
rum'ex binis, pcr fignum -f- vel — defignatorum ,aequari funa- 
mx produflorum vel ei,quodex rcliquis binis producicui ac cum 
contrario figno aiHcicur, & fic de carceris. 

* Prmium Excmplum, Fiat ex multiplicatione .v — ^ co o pet 
jf+c oo o hatc aequaiio xx — hx^-bc n o. Quarc muutis fienis 

fecundi tarmini ac retcnto figno tcrtii, habebimus xx (x— - 

— < 

h t» o. Undc apparet , — c eflc fummam radicis vcr« +i 
falfx — f, K e(Tc p^wiiiftum ex niuitipUcacione falfx — « 
per veram -f- b. 

Setuttdum Exemplum»lF'mde\nde aliaaequatio xx — kx-^-bc aoO| 

ihc multiplicationc x — i 33 o per — c aoo. Quarcmutatis fignii 
fccundi termini,retento figno tcftii, habcbitur xx-f-^x-j-^cao o. 

Undc apparet, ^b-^c cfrefummam duarum vcrarum radicQtn» 
Sc clTe produflum ex earum rtulciplicatione. 

Teriikm Exmplum, Fiac cx continua mulciplicationetrium ra- 
dicum x — 1> 30 o, x — c o, &; x+/ x o zquatio fequens: 
— ^xx-f-^tx+^f/» o. Quarc mutatis fignis tcrminorum 

+f -<f 

Ipco pari pofitorum , rclinquendo figna rcliquorum , habebimSf 
xJ-^-ixx+icx — btf :ao, Un Jc apparct , fecundum tcimi* 



nnm -| ^ | c — fnilc fummim vcrirum radicum -^bt^CySc fal- 
fx — f'y & tcrrium terminnm ic—^/— f/elTe fammam triam 
produftorum 4-*c, — */, & — f/, prout ring.ila bina r.idiccs 
in fc invicem ducuntur ; at quartum terminum — l/cfckz pro- 

duftum multiplicationis trium radicum 4-^, -f-f , & /, Pjtet 

qnoque, dcficicnte fecundo termino, faTfam / «quari fnmir se 
duarumvcrarum-f-^&H-cj &, deficientc tcrtio termino, pro- 
dudamuitipiicationis— ^/&— f/, figno — affc^la , aquari pro- 
dixdo -j-icy figno + affefto, 

QuMtum Exemplum, Formcmus aequaiionem ex continua mul- 
tiplicatione trium x — ^ aoo, x — c » o, & x- t/ oo o, qu.-e fit 
tc^-^lixx+bcx — Ifid 00 o, E: muutis fignis locorum parium, 

' — -M( 4, 

retemis fignis reiiquorum, habeblmas xs + hxx^- dcx+kcd, 

Unde perfpiclmus, fccundum terminum -i-l+c+d cflTc fum- 
mam radicum + -f-r, & tcrtium tcrminum -f-^/c+rf* 

-i-Z' « clTe fummam produftorum ex fingulis binis radicibus in (e 
invicem duiflis ; at quartum terminum + l/dc effe produftum 
multipllcationis omnium trium radicum. 

(^imum Exemplum, Fiatexmulriplicatione quatuor ^ » 0$ 
— c »o,x — d 30 o,&.v+/3o o fcquens ^quatio 
—l/xi-i-bcxx^ ^cd x—hdf o. Undc mucatis ficnis 

— i 4-i(/ 4-^/// 
+ /• — i/ 4-<rf/ 

— c/ 

-^/ 

«erminorum, locis paribus cbnflitutorum , rctcnili fignis reli-" 
quorum, habcbimus x'^ + txi -i-bcxx + Udx ^ hcdf 09 

4-« '¥-bd ^icf 
4-crf — W/ 
— / — ¥ -^rf/ 
-f/ 

At^ue apparet, 4"*+<+<'— / «ffc fummam qoatuor radlcam 
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Kquarionis ; Bc tenium rerminum enfc rummam produAofam ez 
fingulis binis radicibus in fe invicem du^is *, at quartum termi- 
num elTc fummam produ^torum ex fingulis cernis radicibus ; ac 
denique uicimum terminum effe produftum earundem quatuor 
radicum + +<i> & — in fe invicem du^arum. Patet 
quoque, dcficience fecundo termino, fallam radicem — / aequari 
fummae riium verarum -4-^> & ,deficiente certio 

teimino, fummam produ£lorum ex binis, per — deHgnacorum , 
sequaii reiiquae fummx produ^oium ex binis, cum figno -f- 
fe^orum. Non fecus fe res habec cum defeceric quartus. 

Sextwn & ulttmum txmplum, Fingamus quoque ex muiciplica- 
tionc continua quatuor radicum x— ao o,x — t x o,x — d a)o> 
& <— /" 30 o hanc exurgere squacionetn 

— bx^+bixx — hcdx-i-bcdf » o» Et mutatis fignii lo- 
— c ^bd -^btf 
^bdf 
— / +bf -^iif ' 
+ t/ 
4-rf/ 

corum parium, retentis rcHquis, habebimus 
-A4 4. ^x^ + ^cxx + bidx + bidf ao. Atque apparet , fecun- 
« 4. f J^bd +bcf 

-^d +cd +bdf 

+/ +bf +cdf 
'4 +cf 

dum terminum + ^ + c «-f-" d-{- f efle fummam quatuor radi- 
cum j tercium cerminum -\-bc~^~bd-^cd-\-bf-~\*cf -{'df tSc 
/cimmam produftorum mulciplicationis ex finguiis binis; qiuc- 
tom -{-bcd-i-bcf-^-bdf-^cdf eifc fummam produAorum 
mulciplicationis ex fingulis cernis', ac denique -f-^c<// efle pro« 
duftum earundem quatuor cidicum , -+-</, & -f-/, in 

fc invicccn dutouni* 
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C A F U T Xlf, 
ffO I • 

- • m ^^if^^ fr^ invenhndU relicjuU JEtjMationU rdM- 

Cihu4y unafdljarum datJ, 
^\ Portct mutarc figna cermiiiorum locorum parium «quatio- 
nis propofuae, ita ut falfae radiccs evadant verae, & vcrae fal- 
fae. Transformari hoc pafto aequationc, fuppofitSque radicc da- 
ti pro vcra, invcniatur aequatio', reliquis radicibus invrniendis 
iiifcrvicns, ficuti fupra docuimus. Atque in aequationc fi; inven- 
ta mutcncur figna terminorum locorum parium, habebimusque 
«quarionem requifito (atisfacicncem. 

Excmpli gratil. Efio aequationis — Ixk — mmx-^n^ Zj09 
falfa radix data , qiiae fit atquc mutatis fignis tctminorum lo- 
corum parium, habcbimus x^-\-lxx — mmx — n^Xo. Sup- 
ponatur jam radix/alfa b hujus aequationis elTc vera, atquc ut 
habcatur aequatio, rcliquis duabus radicibus infcrviens, confuia- 
tui Capitis V. Prop''» i^a • ^ elicicntur indc hae duae «equacioncs 
xx-l-/x4-AiXo & xx-|-^x-+-^'Xo, 

— mm 

Quocirca mutatis utriufque aequatlonis fignis locornm pi- 
liuiB , habebimus X X — /x4-**00o 5c xx — ^x4-V»o, 

— lUm 

qutrum qaxlibec quaefico ficiifaciet. 

c A p u T xiir. 

o// toHendum ftcundum terminum JEquationum 
QJX ADRATARUM, 

xx+'jc— w*»Xo. Sit Y/OOx,&habebiniaf t?,*— ^//Xo. 

— mm 

ri/4-^Xx,] f«^-J.//ooo 
jcjr— /x— wifiXo. Sic ^cric^ue-^ — mm 

.X — mm 

O XX — 



tO# D I N A TH E A 

Jt«-^l»+**'>00a»SiC'{ Lciil4ii«< 4-fnm 

CUBICA&Ult 



— f/lfl' 

^i/-;x*, J 1;»*— f //; +i* /' aoa. 

Li/-^x«^J i/*— f ///-f^/^xo. 

{ffl<ao«^l p^^l^c— ;i/^x«i. 

— 4-1-/«* 
— 

a^4-Zxjt— ii^X ©•Sit J-/ X x> ertt^uec' * — -^//^-f-^ /'Xo* 

—11^ 



#4./«»i-Mi«— -i^009,Sir «-^i/X ^ erit<iac *— f jyt+/J» oo<K 
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# Undc colligerc licct, omnes fuppofuiones, quae ad tollendom 
fccundum terminum adhibentur, necclTarib exhibere «quar.o- 
neni rcalcm, modb fcalcs radices adfuerint in aequationc propo- 
fitai & li nullaein his fuerint, id indicioclTe, nullas quoque eifc 
imaginarias in asquatione propofita. Nam, exempli graiii, fi fic 
Kquatioy'*— /xJ — »»»ixx4-»^x+;>*Xo: patct.firadixeftrca- 
h>, X necefli^ debcic aequalem clTc ~ /, vel majorcm , vcl minorem. 
Si aequalis fuerit-^/, ultimus ccrminusffquationisrransformatx 
deficere debcf, fi major fuerit quam ^ /, aequatio transforraata 
dcnominata a radicc z ciit realis j fi dcnique mioor fucrit, tranj- 
formata aquario a radice/ dcnominata itidem rcalis erit. 

i^6d fi fecundus terminus aequarionis propofirae afficitur fi- 
gno -4-', ut,ex«mpligrati&,fificx'»-f-/x' — wwixx-f-n^x—f^Xo: 
patct^fiadfucrit radixaliqua realis, fuppofuionera hanc «. — {IX^x 
fempcr clTe neccflario rcalcm ac dcnotare aliquam quanritarem^ 
i^coque traniformium «quationcm admictcre quoque «liquaoi 
radiccm. 

Deindc conftat , radices ycras «quationum a radicc 7 denomi- 
natarum eifc falfas aequationum a radicc t. dcnominararum ; & 
concra, radicct vcras aBquacionum i^radicc ^ dcnominacaruai «flfi 
falfas flBquacionam kradicc^ denominacarum, 

C A 1 U T XIV. 

Cinttnems midum toIUnii fenultimum termltmm 
Mt^udtionum ifecundo termino cdreutiuno^ 

Pt9 Cubicis, Sapponatur ulcimus tcrminus divifiis pcr incogni- 
tara quanticaccm clTc aequalis radici aequationispropofitat, 
tc fic aequacio cransforinecur, in <|ua dcmum pcnuldmus dcficiet 

tccminus« ^ . -r 

fro QMir*l^<iMirak, Sopponatur ultimut terminus divifus 

pec incognitam quantitaccm R» cfTe aequalis radici aequationis 

propofitse, & tum rucfus cransformaci aequationc penuicimus 

ccrminus dcficicc. 

Pro «quacionibus qninquc dimcnfionam fupponacor altimos 

tcrminus divifus per incognitam quantiuccm R'^ ciTe aeqnalis ra- 

dici Kquationis propoficae, & fic im irifinitumitransHiucacis dciiw 

4f cquacionibus > uci diftwn fft* 

M 
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M pro c^fiacioiitbus qiunior dsmcofioiioiii comniodiiis cft, 
ftpponereradicem quadcactm nlnnii terminldivtfiun jffit incogoU 
tam quinclcacem Rdrec9iui«iiradidiacogaic%ac^iiticatraM> 

Ibrmare aequacionem. 

Exemplum Cui/turimL Proponatur * + w x — xo. El^o 

s; CD X » & » Cfansformat& aequatione » habebitui ^ 

w^Xo. Hinc multiplicacis omnibus pcr R*,fict«9-|-m»i«' 
Jt*-— X o >adeo4uc divifis pcr n\ fif t fi*^ -f- mm r4 — Xo» 
luKeft, pcr tranfpofirioncm , habtbitar R — «im R ^**^— w *3oo, 
«qaacio cubica > carcni pcnukimo termino> &L in ^ua dacux 

Jt* ex fuppofuione habetur xOO 

JkMi Extmplim, Pxoponacur x ^ * — mmx -— » * X o» Efto 

X ».fiMt«o — — • * »0, iMc eft, K ♦H^aiai ♦ 

— i»^0O.o* ttquacto Cubica» inqiia penolcimue cerminus defi* 
ctc, & in qu c&m damr itS ii^apofita ^ppofitioiit htSm^ 

TtrtiuM Bxmflum^ Proponacur x ' »1 m « -|- n ^ 00 o, Efto 
^ 00 >f > erit^uc, trantfocmati «quacione, — -^"^ i V Xo, 

lloceft,K^—^mmR'^*+ 9^000. sequacio cubica , carenspenul- 
timo cermino,& in qoa dkm daaic cs fiippQlicioocidlMibcair 
qciod le^uiiicur* 

Ssmflm (^uii[M»r vw^^it»^ PiDponanir «^^^wmit» 
-1-11*«— p^Xo* Efio^Xx, &,crai»ferniacfistqintionc,tict 

^ — 5^4.'!l^— ^4Qoo. Hoccft, moltiplicatiromnibua 
pcct^»liabcbimBs/* — iii»^lt* + »V^K^— /'^I^^OOo» M 
ptoiade dififia pcrf«, Inbcbimr ^l^ •|-ai»X*«— f^Xow 
•qoacio qaatoer dimcnlioiinm» catcns penoltimo tcfmiiuiw 

Exentflum fetmdum, Proponatur at^ * "^m mxx-^n^x -f-f * X 
Sltppooendo^aoxttcaiisformecucaBqoatio^ficc^acA^— ^X*r|" 

MMlt^ '^-ff ^OOOb . •MittioinQWjpcnBiiimaimBmnBadnr 
ficiib ' . 



£11 DlNATllkA 

Exmp'um tertium, Proponatur x^* — mmxx — n ^x+^'* ^\ 
fiappoM « 00 «quatio transformata crit — ^ — mm JC' * 

X o , carens pcttulciino tennino* 
- ixtmftm qumm. Propomiiiifx**— i»««*-f- 00 o. 
Siippolito^^ X ae»«rit tMiiifofiiitta«qittdor*-f-Jj t^— tMi** *■ 
•)-/^X o , pemiltimo tefmino deiUtiita* . \ 

tnmplum quimum, Proponaturif* Xd« 
Et ruppofuo^^ 00 X, aequatiotransformataerh *' 

* ^4 3Q o, wrcns penultimo rermino. 

ExmpUtm ftxtum. Proponatur jt-^*— wwxx— A*30o» 
fitfiippolMO^ X J(,«KK«q««no transfbf«ia»«^-h^ «H-«M»K* 
i|e«^/-»Xo,quardeftitiiitttr pemiicimoceraitno. - 



Suppofito X *, traniformau «qnatio cric H*— « • t» 

3|i.^^4 3Q c , carens penultimo terOMno. 

Ex ((utbus manifcftum eft, ex omnibtts «quationiboi attfaii 
poiTe penttltimnm terminom, quandoquidem ruperifts oftenfaoi 
^,ex omnt aequadonetoUi poflcrecundum>ac mod6 jam eftde> 
monftracum, quo pado ex cquationibus , fecundo terroino ca- 
feniibttSf penultimus tcrminus aufcrarur. Id quod annotaflc opc- 
la prctium duximus , cum Vieta, poftquam Capice dc lEqu*' 
tionum Emend^ttonc fccundum tcrminura cujufque «qaationis tol» 
lere docuit, veisus fincm cjufdem Capitis ifllrroetypotfB etiam 
aliquando alios auM cqMationis terminos, atqueex hac noAm 
qoidem mcthodo cooftct, ^nodo lempcr pcnttltimao tM 
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C A p u T XV. ♦*J^-*iN* 

KMtfM/is tr^nfmutandi ^uathnes Cttbicds compofitai ^ im 
(fuibm ficundm tcrminus dee/t^ in JLquationcs Cu^ 
bicas fjmffiices , ^uando id fert poteft^ 

£)Rop9narar haec aeqaatio i%nmx — nj ao o, Suppon^n 

' mus d — — »m a)o> hoceft> xgp^^"""'?. ^iv, 
de, transrormatl xquatlone , habebitur ai4Mi; 

-.«?xo, 

hoc efl, mulciplicatis omnibus per invcnietur h«c acqujiiia 
t*— nU3 — w " a c, ve l ao cujus radix eft 

+ ^ Qyaecft aequatio cuhica fimplex. 
~ Oognit^ anrem ejus radice eric ex fupra podcis radixalccrA 

«X, — ^ — • Quae fcmpct eft poflTibilis, cum z. major (if 

qu^m m, • ^ - 

4/i/#r, Supponatur t.x m m a) », erit<}ue 

.* X ^ • Unde transformati «quarione habebimui 

t*4-»»'t' — w* Do , h oc eft , x.^ :q — «J.}«f^^6^ euju» r*- 
dixeft 30 — V^J:»*^ -h r»^ QH« rurfus aequatio efl 
cubica fimplcx, Cujus ope, c£jm cognofcitur , habcbiiuc 

% X — — quat icmper crit poflibilis» 

Proponatur item hacc aequatio xJ*— jmwjf— «» » o>fup» 
ponatur^ue t^— » o, hoc eft, xx ^^"^^" ^. Unde 

trtnsformata aequacione babebimus — - - 

^ Z ^ „) jo o, hoc eft, — »5 i> -f- »» » o» 

(iu » »3.^3— cujusradix cft ^3 » \m 8 V i»*— '^»** 

P V Undf 
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Unde patet, oportere m ^ non majus cHc quitn in^, ut cqaitM 
hcc ■:.'^Xn>43 — locum obtineat. Nam H ma jus ric , non pof- 
fet propolua sequatio x3 ^ *3mm»-"if ) 00 o Hc in fimplicem 
cubicam tranfmutari. 



C A P u t XVI. 

Methodm generdlU y concernens ufum /ecMndarum radicum^ 
Sv> . toUenda figna radtcalia ex JE^uattooe propojita^ 

fuerint duae aequationes, in quibus eadem licera reperitur» 
licet ipfas reducere comparando cum duabus aiiis^ in quibus 
hxc licera pauciores hahcc dimenfiones. 

ExempU gracia, habeamus hafce duas aequationes x)-f-^xx 
— — (iiXo & X* — /xjf + wwx— «3 00 o. Quibus cranC» 
poficis, habebimus x^OO — bxx-^- ccx & *3 X-h'**-r" 
WOTX + »3, ac pcr confequens Ixx — mmx -^- m 00 o, hoc 

eft, XXX f^^f^^+j^x-^ds—ni^ in qu4 litera x pauciorsm eft 

l—f-b 

dimenfiooum* Atque ut habeatuc adhuc alia, mulciplicetur tin- 

WOTXX-f-</3 X 

lom «^uatio inventaperx, & mvcmetur x3 x — jiq;;^;^ — • 

Qii« comparata cum aliqua zx. prJEcedentibus, verbi gratii, cum 
fccunda,cxhibetfequcntem«quationem +w*xx — mx — /w » o, 

-J-ff -f-/m'— ^«3 

— // 

• . . — /i +d^, 

in qua litcVa x fimiliter duarum tantum fft dimenfionum. Scd fi 
coliata fuiiTet cum prima aBquationc, inyenta fuiffet alia, obi jr 
adhuc pauciorrs habuiffet dimenfiones, ita uteligenda fit adcom- 
parationem facillima. Atque fic continuando inveniri h!c pof- 
fnnt duae alise, ubi x eft unius dimenfionis, & tandem alia abi 
prorfus decft. Quod ipfum docct, dari tales aequationcs, in quibus 
litera, quse in utraquc invcniri dcbct, mutui illi comparatione 
plani aufcrtur. Unde apparet, poflc quidem aliquando auferri 
hanc litciami quamvis non diminaacui namtcus dimeQfionum* 



R CLU A T r O N U M: 1^(1 1 Tf 

Exempli gratii , Ti dcntur hae aequationes x « — i « — c < » o 
Bcxx^lfx^dd^i^ 3) o, habebimus xx— -^x xtCj&cxx — kx 
30 -f-A^> — dd, ergo » l/b — dd, 

Venio jam ad afymmctrias feu irrationalef quantitites , pro 
quibus tollendis, oportoc tantum fupponefc iitecas xquaies Hn- 
gulis terminis afymmctris asquationis propofita. Qija quidem u« 
tione non tantum obtinebimus aequationcm propoiium , in qu|L 
cmncs hae literae fuot fubftitutaei led eciam tot aliai, quor'irer? 
fuerunt fuppofirae. Unde coilatis ordine omnibus hifce aequario*. 
nibus, devenietur ad aequationem, ubi nuila iiteraium invcnicuf ^ 
ac pec confequens nullum fignum radicale* 

Exempli gratia, proponatur aequatio f-f- VC.^^x — V^^/.v » o* 
^d tollcndas igiiur ejus afymmeifias, ponarous R ao Vc. ilfx% 
tc z. 33 sjdx, Quibus in SEquatione propofica fubRiturif , habe- 
bimus c R — ;t 30 o j atquc ex reliquis fuppcfitionibus erit 
9 kbxi & 33 dx, Prim6, ad toUenduni R, habebimuf 
— r, ideoque R J 00 i ' — jti^+jfc^ — c», Atqui cft 
quoque R ' x bbx, Quare cric — j f^t + ^ccz — t » — 
k t X 30 o y & per confequens z.^ ao + j ci^. — ) cc^ 
(i-^bbx. Sed n multiplicetur fupeiius propofita aequacio 
33 dx per habcbitur etiam ^ ^ oo //.vc. Ergo eiic 
j I rc^ 4^ ^ ' 3)0| & fubf^icuto dx loco «.^, habebi* 
: dx -^bbx 

fnus j idx — I tc?.-f-c 5 » o, hoc cft, j cci 3t) 3 crfx -f- *^Jif« 
- •» 3C</x-4-ii»x-f-c* 

feu t X ■ jcc4-"rfx ' QH* ^ muliipliccmr pcr «, hs^ 

+ Sed eft quoquc ^ ^ » dx. IgU . 



3ct 

tur habebimuf ^cdxz. bbx z. + z 33 ^ccdx ddxx^ 

- jc<ix-f-J</xx , « 

^^'^»r ^x4-^^^4-c> ^^ Invcnta autem eft 

^ |crfx-f-^Ax-f-c>^ . Quare habcbimus undcm 

? t ^^ ^^ 



* » 4 



tir D£NATUILA-«:Q,UATlOKUlf* 

Itts tcrminus irrationalis rcpcritur, Qubd fi autcm alii adhuc rc 
pcrirentar, oporteicc tantiim opcrando uc fupra auferrc caercras 
fireras» ca;tcris tcrminis iriationalibus aequales fuppofita», Qu» 
quidcm rationc omnes omnino leimini iirationaics toUcntur, 
caicului vcr6 proiixior evadct» ' 

NccciHtas hujus methodi vcl hinc patct , qu6d, fi fuerini pln- 
rcs quatuor tcrminis irrationalibus, figna radicalia, pcr mctho-, 
tium a Vieta tradicam , Capite quiuto dc Emcndacione A<iiia««-v 
Mni« colU aon poiHnt, 
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Mathcmatum in Illuflri Lcidenli Acadcmit y 
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^fi meminilfem^ ijuanto mdjore Mnimo Jjon9' 
Jtdtis fru^hm in confcientiM^ quim tn yOr- 
mM reponstur ; ne^judtfudm opportunum 
fuijfet , in edendis htfce opufculu Analf» 
ticii confilium, nrum fuia commumbus 
mu^is commodis quam priv4t£ jddunttM 
fuduiy eo animud aufud eflydeliherato coH' 
ftlio obfetjui. fujut mea (onfcientia rnterpretem , non alium 
•ptujgis d(fidero\ quam te^ Vir CUrifime^quem utilitattbm aiio^ 

I wmm 
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rum ^ flM quam preffrU Uudi ^ rndies defenire^ tmpertum 
hdbeo. fenit in itfentem fiudiofim illud otium , qHod Leidd 
mihi femper emolumentOy utrtfque deinde fiUtto erat , cujuej^ 
uarietates fi oratione repetere vellem , prout a;:imo plerdtjue 
ob^erfantur , hon dubno quin extflimattoni hominum diH^ 
wentia & fdes noflrdy & tn plerij^ue ettam pieta^ fubji* 
ceretur^ Bt Itcet nefitam , an ullum tempm jucundius exe^ 
^ertm ; tamen ea de causa magntfacio , quo^ amicitix tud^ 
ufque ad tntimam familiaritatem y capaiem me redderet, 
Neijue aliam interpretatioffcm haluit , qucd Leida difi 
cejjurust Ifigog^» Cartejianam typis excudend^m concinna" 
'veram , ut meam famam . cum tua extenderem. ^a dc 
CMUsa , cum non motCo offcnfas , verum ettam fmultates 
njartas fubierim \ non ignoro , qua futura fit de htfce jam 
edendis fintentid. Ne dubttes tamen qutn omnta a(juo ani- 
mo toleraverim , prdferttm quta pietas & olfiqutum cau^ 
fam iunxere. ^em enim pr£terit , fjtum literato- 
rum i Mihi, certT non improvifi eft calumniandi vani- 
tas» ^fi ita natura comprobatum , ut henefa&is major ex 
tonfcientia merces^ quam in ore hominum reponaturl nam 
plerique , tantum fia dttracfum iri gloria exifltmant ^ 
quantum ccjferit aliena : poflrcmo , ignaviftmm quifque 
aliorum fcrtpta carpere non leretur. Sic contendere pro 
wortbus temporum erudttto eft. Sluod recordantem , po- 
Jlerttatis magna miferatio fubit. SL^ot enim prtclara 
venta putas obfeurari , propter fielus hoc obtreSfandi? 
flerique fi intra perpetuum fUentium tenere amant , po- 
itus qu^im malt^nttatt interpretantium exponi. Ita com- 
munem hunc errorem , bonum pmblicum magnis detrimen^ 
tis exptabtt* Ego aitorum excmplo quidcm didici nuU 
Um ex mets lahoribus fierare Uudem \ tanta tamen mihi 
femper futt reverentta pojlerum , ut cenfuram errorts non 
tam reformidem quam tnhumanitatis, Sed , ut de pt&ore 

Mt 



^ijl Artifex judicare , iu nift C\{dth(m4ticm mn PztU ' pt 
tefi perjptcere Mathematica ; tua pottfimhm fententta h^c 
exponuntur. Eximium habent ufum fa ^ua fe^uentt tra^d^ 
tu exponentur y ad numerofam j^uationum refotutionem ^ 
ut reUquas utilitates pertranfeam , (fuia 7u eas i^norare nom 
potes. ^are U6iores rogo , ut judictU parcant , donec 
pentttu omma tnjpexerint, Et fi ^ut recufaverint , /?/• 
ant fe nec tnventis gratiam adtmere , nec mihi Uudis con^ 

fctenttam. Te vero, Vtr Clariftme , ft offendermt , ommbta 
commendattonibus deflituta reputabo^ Vale^ 
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^QUATIONUM. 

Quo pa£to cx fonna iEquationum afFedlarmii 
. dcfiairipoflint limUes, intra quos radiccs 
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iEQUATIONUM' 
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C A P U T I, 

Df j£fU4f/fiMum ^adratarum feu duarum 



dimenfionum Umttibm^ 
frep. U xx^lx^^-mmZQQ, 

Er tranfpofitioncm erit mmji Ix^^xx^Zc^ 
prima pars fucritrcalis, eric eciamalterxpart 
rcalis, ideocjue /xmajus quam A:r;&divifo 
urroquc tcrmino pcr x, crit /major quim at, 
Quin&pertranrpofuionem propofic««qiu- 
tionis habebitur xxZO iK^mm : idcaqucal- 
tcra pars cft realis, & /* mljus quim mm^^ 
Undo divifi) utroquc cermino pcr /, eric« 
major quim ~, Quare aequationis propofitas utriquc radix « 
major erit quim fcd minor quim /. 




xx — ix^mmoooM 
Pcr tranfpofitionem habebimus xxoo /x + ,-deo<5ue xx 

quam mm. Unde minus eric quam Ix^mx , adeocSue fi utra- 
que pars dmdatur pcr crit x minor qua^ Rj"fu cuo: 

niam xx «quatur /x+«»m, crit xx majus quam /x; ac proindc 
fi utcrque term.nu. dividatur perx, crit;/n.aiorquam/ & / * 
majusquam //. Hinc cum xx ^quctur /x + J., ^ricTx rTaju^ 
quim //+1,,«, hoc cft , x major quam V /7^^. Poftrcm6. 
quando^uidcm x major eft quam m, crit /x maju, quam /" & 
XX majus quam Im^mm, hoc eft , x major quam ^ /^^T^^rjin;^ 
Undc radix «qtmiorm propofi^^ ^laam maxila 
^duixum V^H-««& V^«-f-«,m, fedminorquam/4-«^ 



tt^ D £ L I M I T 1 > U I 

Pcr trinfpofidonem haUbimus xx+lx TDmm.Sc pcr confe- 
^aent 2^ mtjus cik qite *. Rnifiit «ilUni© 30 wJ»i 

«ic imn majw quim xx , !■•)« quim x , ac prwndc m x m«. 
tas qoJ^m xx, Atqui habemus x + Zx X ww, Ergo >iix4-/x 
inajos trit quam tn Hinc divisi u^rtque pane per w + » > nei x 
«ajor qoJira C^aw inwnti eft * iidix •quaoonii piopo. 

fitc roajor qulUn ac minor quim j- &«• 

C A f II T IL 



PEr tranfpofitionem habebimui *5 0O -h «M"» 
quim » J. Unde divifo utroquc icfniiQOp«c»i% 

crit X majoc quam Deinde per tranfpofuionem crit inw»— 
ac pcr confcqueni mm majus quim xx, & w majoc 
quam x. Qaare inventa ert utraque radix x «equationis propoilt» 

majoc quito & minor quam m» 

Pcr tranfpcfitioncm habcbinfus «J— m«xX»S eri tjoc» » 
majus quim w wi, & * major quim m. Erit qooquc xt— t>CIO"WMf» 
IdcQ^Oi « t major quim Of , & « maior quam ii , ac proinde nn» 
najus qnAm nl. Acqnl portlio^pofidonem propofuionis habe- 
mu8Mflix4-"*Xxi« KXunmmx+nnx majus eric quam xi\ 
6c divim utrlqoe pait e pcr erit mm-i-nn majus quam xx ; ideo< 
i^ue X minor quJttn shum-^nn. Invcnra ergo eftxjadix zqua- 
tionis propofita? major quara >« & n-, ac minor quim 
Atqueliquct, adcvicandam cxcraftioncm ra^cis cubicae ipfiusnj, 
qu4i loco »» in viacuio ailttmi jpoiTu «^uantitas aliqua , quas 4M 
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fic minor.Id quod non non eric diilicile,cognicis nempe CiiNat dU 
menfionibus ipfms »3, fumcndccjue loco nn lefflanguium fubdua^ , 
bus quanticatibuss quarum alcetucra non fic ip2»i n minor. £ric« 
^ue hoc ad fequencia notatu dignum, 

Per cranrpofitionem habebimus X»' — wwAf, erltcjae ~- 

major quam*. Rurfas erit wmxX«J — 6^ confcqucntcr »Jma- 
jor quam;eJ,&» major quim .r,acproinde«»ixmajusquam x^.Sed 
per cranfpofitionem aequationis propoficae eQquoque -f-wj«ix 00 
Ergo mmx-f nnx majus eiic qu^m n }, & di visS utraque paice pec 

nn-^m m , eric x major quim • Invenca itaque eft radix x 

«quacionis propofitae eiTemajorquim ~q^r;^i fcd minor quim 

~&ciu PofTumui etiam loco »» accipere re^angulum duaruoi 

maximarum dimenfionum ipuus ni, ut ladici; cubicae excxa£tio 
cvitecur. 

C A f U T III. 

De Umitih$is JBquathnum Cuhiurum , penultim» 
Urmino carentium, ^ 

.'^■xvk V-- Prop. I» X' — /atat 20 o. f^sr\^ 

Pcf cranfpofitionem eric x'-f-n^ao/**> ideo^uc xx majuf 
quim y . Rurfuseric niZOlxx-^.xi^ & confequencer / majoc 
quam x. Quaelibec igitur radicum^x aequacionis propofitae majoc 
eiic quW V 7 > 5c minor quam /. <• . ^ 

Per cranfpofitionem eric xj— /xx X ideoque x mijorquJm /. 
' ^ Rurfus erit X 3 — «jX/xx, & confequcnter x major quam », 8c 
X X majus qu^m n » , & n'x « majus quam n 3. Arqui habemuf quo- 
quc per tranfppfitionem / xx-4-»jXx3. Quareeiit / xx -f-nxx 
majus qukn x3« Oividacuc uuaque pars pcc xx, eric^ue /+'* 

0^2 majoc 
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«najor quim x. Inventa iraquc t(i radix x acquationU propofiraik 
major qu^m / & », fed minor quam/<-f-n. Manifci\um eii quo«* 
tone ad evicandam cxcraflionem radicis cubicx ex a',qu6d loco d 
|umi podlc minor trium dimenfionum ipGus quando x majoc 
c(l> & quando minor pethibecur quam /+n, qu6d tunc loco » 
maxima crium dimchrionura ipfius n ^ accipiqueat, 8c fic de reli» 
ijuis t quibus ob nimiam facilitatem non immoramur. 



Proj>»^. x^+lxx* — xo. 

Pcr tranfpofitionem erit x»X»'— /xx, acpcrconfequcnsy 

tna jus quam x x. Ef^ cciam IxxOOn^ — x),& conrequentcr n roa- 
^or quam X, & nxxmajus quam Sedhabetur x^-4-/xxXns« 
Ergo nxx-f-/xx majus etic qu^m ii},hoceft, diviii utrlque par* 

te per »4^/, eric xxmajns quam—^* Invcnca e(l icaqueradix x 
itquatiorris propofitae major quam ^ Ted minor quim V ^ 
'Zc n, DemondracQr praeterca nnx-^^lnx majus efTQ quam »>, & 
iix-f-/x majui qu^m nn, 8c conrcquencer x major quam ^ 
<|uandoquidem n major e(l quam x. 

^ , C A r a T IV. 

De ^uatienibffs Cubicis^ in qnihtu tmnes termini exuni* 

\Pr0p,i. x^ — Ixx-^mmx — /»'X0. 

.JpEc cianfpoficionem habebimus x' — /xxOOn) — mmjr. Hlnc 
ii jr lequccar ipfi /,eric ccum x ipfi ^ aequalis, Ideo^ue, 

vicliTim / aequctur ipfi hoceft,/ww X»'> cric fimilicer x rt- 

.dix SBquationis propofitae aequalis ipfi / & ^^.Prarccreafixi — Ixn 
l«ft rcalis , hoc eft > x major quam /, crit quoque m — mmx realii , 
confequenccr major quam x. Qu6d fi autcm cadcm quan. 
' ticai xs — /xx nihilo minor fic, tranrponatur propofica acquacio 
''Iklc ntionc /xx— x^Xmm^— «i* £c ^uandoquidcm fupponi- 



. wr fxx-^x^ effe rcalis^hoc eft, / major quim erit iiiwx— n» 
eiiam realis , & ccnfcquenter major erit x quam -1!. ^ inventa eH. 
. Itaquc radix aequationispropofitae aequaiis ipfi / 8c ipfi— » , cum 
duo hi tcrmini aequantur. Etfi unam tanium habeat aut tTr$,qua. 

libetearumcntintra hosIimite$,«;(uandoin«quale« funtj fi vcr6 
«quales , hoc cft, ImmdOni, fubftituto Im m loco n J in «quatic 
ne propofica, & dividendo per /, cognofccmuf eam non ha. 
# oerc aiiam radicem in hoc cafu quam /. 

Pr0p\x, *'4-/^x— wwx— «Jxo; 
Per tran/politionem habebimus xj— i»wxx«3 — /xx. QuM 
- li ergo X xfic wwfunt aequalia, erit etiam xx ipfi 11 aqualej & fi 

mx majus eft quam «i«,erit quoque ^ majus quam xx\ & fi 
ninus eft quim rwm, minus quoque crit"^ quam xx. Inventi iti/ 
^ <iue funt duo limices m Sc V quorum cuilibet aquatur radix ^ 
'-rquationis propofit», fi fuerint aqualcs, hoc eft,fi Imm aequatut 
jpiinii auc neccflari6interdaosctit,fiin«quaIcs fucrint. Eadcm 
VI latioduorum rcliquorum limitum » & 

• 

Per tranfpofitionem crit x, — /xarX w«r+«5,ideo<5ue * ' 
.»iajor quam /. Rurfuscum pcr tranfpofitionem fit x^— w^xOO 
/xx4-»j, erit XX majus quam mmy&cx major qiMmm, fic mxx i 
majus qoam mnix. Scd pertranfpofitionem cft quoque xJ— «Joo * 
ixx-j-nfmx, & per confcquens x major quam », & »xx maiui 
Suam «3. Quin & per tranfpoficionem propofit» habetur Ixx^. 
nimx-+.niOOx}, atque inventum eft mxxmajusquam mmx, & 
nxxmajusquam «3. Ergo crit /xx-f-mxx-f-wx* maju« quam 
XJ.Quocirca fi utraqucpars dividatur per xx,crit/-hm-h« m». . 
fot quam X, Inventa cft itaque radix x «quationii propofit» m*.^ 
|QC quim /, w, fic », fcd mmor quam / -f- « 4.«, 
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Per tranfpofiiioiiem eric *3+wmxX«5 — /xx, idcoqae -f 
majusqaamxx. Sedcftquoquc xj4-/*^'< X «5 — wwx, ideoquc 
— major quJim ». Ac vcr6 eft etiam /.v.v + w wxX — X3,ac 
ronrcqucntcr n major qu^m x', qnare&wnx majuserit quam xJ, 
& / «X majus quhm Ixx. Atqui eft x? + /xx+wmx aO«J. Ergo 
„„jf4_/nA;4-wmx majuserit quam «J, &x major quam 

- Qoarc inventa «ft radix x sequationis propoficae 

Wrqui^^.n+i^+^' «minorqu^m VT>^,fic«-^^ 
Prop. S' -^' — lxx-{-mmx-{-m^ 00 o. 
Per tranfpofitionem erit m wx+«JX Ixx — x J,ideo<iuc /ml^ 
jor quam x. Ruifus ctit xi-^^m 00 Ixn — mmx, & pcr confe- 
quens x major quam ~. Invcnimuscrgo,quamlibetduarum ra- 
dicum fequationis propofitae necclTarib majorcm cfle quim & 
minorcm quim /. Sed pcr tranfpofitioncm eft quoque xj -f-m wx 
QQ/xx 8cconfequcntcr xxmajus quam Qu«rc& a: mj- 

jor crit quam v 7« 

Prop^ 6. x^ + lxx — mmx-^n^ ZOo^ 
Per tAnfpofitioncm erit xJ -4-/xx x ww* — ideo(Jne x 
gjjk^i quam Similitcr crit x 3 -^« J X '« '» x — /x x , fic pcc 
eonfequcns major quim x. Rurfqs erit /x .v-f- «J X «w/x — xj, 
& confcquenter w major quam x. Invcnimus crgo , quamlibct 
duarum radicum aequationis propofitac ncceflinio majoicm ciTa 



frof^ 
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^ Pro^.y. Xi — X o,^„ 

Pcr traftrpofitionem erit xJ — /*xXwmx — nj. U nde patcr, 
fi * aequalis efl ipfi / , qubd tunc quoque x ipfi cft jequalis. 

Ideoque fi / asquatur ipfi , hoc efi,/;»mX w una radicum ae- 

quationis propofits aequabitur fingulis terminorutn / 8t j 6c fi 

inaequales fuerinr, nearra ex duahus radicibus aequationis propo- 
ficae poterit clTc intet hos terminos. Qaia videmui,cum x major 

tft qu^m /, tum quoque x majorcm efle quim ^ j & fi minortiit 

qu^m/,tum fimiliccr x minorem elTe quam Sedpcrtranfpo- 
ficionem eft etiam xJ — OT wxX^A^ « — «3. Hinc fi xx aequcrur 
ipfi m in, erit quoque KxdO ^ . Idcoquc fi fucrinc hi tcrmini in m 

tc —aequalcs, hoccft, ImmOOn^, una radicum aeqoationis pro- 

poficae major erit unoquoque terminorum xqualium mSc^—j 

fiinaequales Fuerint,neutra duarum radicum aequationis propoQ- 
tie crit inrer duos ex his tcrminis. Praeterea per tranrpoficioncm 
eft quoquc xj -+-«^ X/a:x-|-"^"' ideoque /xx-|-w/»x majus 
quam xi,6cl x-^-mm ma)us quam xx. At xeiic realis, & veiaequa* 
lis, vel major, vcl minor quam m, fi aequatio pi^opcfita fuerit rca- 
lis. Ecfiaequalis fucric velmajor quam m, erk & /x-f-wx majus 
quam xx, ac per confequcns / -f- w roajor quam x. Qu6d fi au- 
tem minor fueric qu^m tn , mulco magis /-f- m major cric quam x. 
Pori6 ex hac eadem aequacione conft it, qu6d /xx-f- wmx eciam 
• majus cft quirn n3. Hmc cum t-\~m major fic quam x, ideoquo 
//x-|-/wjx mjus quam /xxj eritquoque //x-l-/wx4-/;i»jxma- 

)us quam nJ, &x major quam if:f!'^_f;;rm' I^^enimus igitur, 
qu6i quslibec radicum arquationis propoficae major eft qukni 

■ ^4./!,Vm >n> ^ '"^i^^ ^"^"^ ilT^TZT^m^ « 

quatn /-j-//i. Denique,quoniam /-f-m majoreftquam x, fi major 
fucric X quam /m, erit incer hofce terminos l-i-m 6c m. Qabd fi 
ver6 m roajor^ftquim x, invcnimus, qu6d/xx4-wwx elima- 
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jus qai^fn N),hinc lmx-\-mmx mulco magis eric majus quam ^ ad- 
eo^ue X major quam ^^^;^^^, & coafequcnter x oiajor qaaoi 

minor horum duorum tccminorum m & , — j- — 

C A P U T V. 

De ^qudthnibus quatuor dimenfionum , fecundo 
tertio termino carentibm, 

1. ^ Prop. r. X*** — 4-^* xo. 
•f\«tranfporitioncm eft x^oon^x — ^*, ideoquc vmajor quaia 
X Sedpertranrpoficioncm cft quoque p^y)n^x — x*^, &coa- 
fcqaentec n ' major quam x » , ac n major quam x, Ergo «cra- 
qtt radix x asquationis propo(icc majoierit quam ac miDoi 

Prop.t. x***^n^ x—p^ XO, 

.^Pcr tranfpoficionem eftx4_„3jex^S ideo^ac x» raajor quim 
TW,fic x major quam «, & if»A:x majus quam » Sed cftquoqic 
«♦-*-^*00»^x,idcoquc »*majus quim^*,8cx majorquam /),5c 
^;)xx majus quam At pcr tranfpoficioncm cft eciam mx-H 
p*COx\ Ergo»«xx-f-^^xx majuscrit quam x\ Hinc divisl 
utrSqucpartc pcr xx, critxx minus quam nn+pp, Sc x minof 
quam sjnn-^pp, Invcniraus igitur, quod radix isquationii pro- 
po^ cft major quam » &/,fcd minorquara \/«>r+77» ac proiiw 
de mtilco minor quam n 

Prop.i^ x^^^-^-n^x-^p^^ya o, 
Per tranfpofitionem crit x-» — »'x, ac per confequcns 
majorquam x. Similitcr erit — , & confequentcr 

majusquamx^, &/>majorquam x . &/>^x niajus quamx*. Scd 
tft praeterea x* -f- « 3 x % ideocjuc x -f - «j * majus quam p\ U 
u major quam . Invcnimuj itaque, qubdradix «quationij 

propofiut cft major quam ^ at minor quim & p. 




JDe JE^MMtioHtbi^ {jHAtuor dimenfionum , in quihm tertim 
& quartm terminm dejiciunt^ 

pEr cr«nrpoGnoneni eft jf* ao -f-/x^ — pA ^ idco^ue x' mtjoc 

quim ^*. Ac v«r6 eft etiam f^OO Ix* — x* , & confcquen- 

ter / major qi^am x, Invenimus igiciir,qu6d unaquzqueduarum 

ridicum acquationis propofitae eft.major quam V ^'jf « minor 

qul^in Hinc quoniam / major eftquim x, 6c /x^ majusquam^^. 
kabebitur llxx majus quam p^ySc confequentec xx majus quAm 

'j, & K major quim 

Prop.t. /xJ** — 

Per cranfpofKionemeft «4 — Ix^OO f ideo<juc x major quam /• 
Similiter tft x^ — ^4X/*',& confequenterx4 majus quam />♦,& 
X major qaam;>, ac proinde^x^ majus quam />4. Scd efteciam 
/*'-f-^^^4.Ergo /x'-f-^x' ma^us eritquim X4, & /-4~/ major 
quam x. Invenimus igitur, quod radix x aequacionis propodcai 
(najor cft quam /& p, ac minoc quam 



/r^»/. 5. Jf4-|-/x} ** — ^4 3Qo. 

* Per crtnfpoficionem eft X4 X p^—tx^ , idcoque '-^ mtjus qoim , 

jc'. Similiccr eft /xJ X^ ♦ — x 4 , ac ptr confcquens p major quam jr, •* 
& />x' majufquamx4. Atqui eft etiam x4-f-/x3X/>4, Ergo/x» ^ 

-f-/>x3 majus erit quam ;>4, & x3 major quam —^. Quare invc- 

nimus, qubd radix x aequacionis propoficae major eft qu^m 

^C. , fcd minor quam p & s/CJ-j. Faciilimi ver6cvican- 

cur excradlionet radicum cubicarum , fumendo cerminos paui6 
aiaioies aut minoiei, pcouc necedicas requicic, Acque in hoc ca« 
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fu , quoniam x 3 majot eft quam , &/> major quam x, erlt pxx 
majus quam 7^- , & *x majus quam i^^^y^ * major qu^ 
^ JL^^ Praeterea, quandoquidem ^ majus eft quim * S erit 
/JL? majus quJim x^^^Sclppx majus quam /x', qnia p major cft 

quam AT. Atqui eft ^^-^lx^OOp^ Ergo + niajus «it 
quam p\ Hinc, multiplicati uit^ue partc pcr /,& divisi per ppt 
habcbitur ppx-^llx majus quam Ipp^ & x major quamyj^^. 

Dc aquationibus quatuor ^imcnrionum , in quibus rccundui 
& quartus tcrminus deficiunt , nihil addimus : fiquidem ills ad 
quadratas rcfcruntur , ita ut ipfarum limites codem modo quo 
Vquadtatarum inveniri poHinc» 

C A ? U T VII. 

J)e JEquationihfii ^uatutr dimcnfionumy fecundo 
^ termino cdrenttbm^ 

'T)Er tTtnfpofitioncm erit — m w a: at X Undc tppi- 

ret , qubd , fi fuerit x x aequale ipfi mm , hoc eft , a- X w , ctitm 

* xipfi ^fitsqualisfutura. Idco^ucfifuerit m aequalisipfi hoc 
eft,w>i3x^*> tidix xaequationii propofitae aequabitur fingulil 
tcrminorum m & ; & fi inaequales fuerint,unaquaequertdicum 

.Bquationis propofitae, fivc unam five tres habucrit, fcmpcr crit 
inter duos hofcc tcrminos, Practerca cognofcitur, fi duo hi tcr- 
mini fiierint «qualcs, hoc cft, m w ' X ^ ^*, iubliituto m loco in 
ttquatione propofita , eaquc divisS per x— w,fore,ut non poflit 

' htbcce aliam ladiccm rcticm prastcc 
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P«r trtnfpofitioncm habebimus x*— ww.r*. lln« 
de conftac, & x aBqualis fucrit ipfi n , forc ctiam x x X j hoc 

eft , X X V «ut ~ j & fucric » X V ^il aut ^ , tunc radiccm 
' aequationis forc aEqualem ctiilibet horum terminorum*, & fi in- 
Kquaics fuerint , tunc eam necelTarib futuram intcr hofce duor. 

Idem demonftrabitur de duobus rcliquis p S>c nempe fi fue- 

rint aequales, radixaequationispropofitae aequabitur unicuique il- 
lorumduorumi fininaequalcs , neccftarib conftituetur inter duos, 
tranfpofiia fcilicet aequationc in hunc modum x*— ^'♦^X 



Prep^^, x**^mmxx — n^x-^p^ X o. ^JSXJ 

Pertranfpofitioncm crit — mmxxy^n^ x<^p^ ^xAto^Mt »x 
majusquam mm, & x major quam m, & mx' majusquim mmxX\, 
Sed eft etiam *+ — m'*X wwxx+^*, ideoquc major quam 
if),&xmajor quam », &«xJmajus quam »'*. Eodcmmodo eft 
x^ — ^♦X wmxx-f-»»x, &confequentcrx*majusquam ;>*,&x 
major quam & />x3 majut quam^**, Atqui pcr tranfpofitionem 
eft quoquc mmxx-4-w 'x-f-/>^ Xx'*. Quarc mx'-4-"*'+^«' 
majuseritquam x**, & m-f-n-f-^ majorquam x. Confimili rap4 
tione demonftrabitur, qu6d mmxx-|-»»JifJf+^^** majus eric 
quam x*, & confequcnter mm-|- »»-!-/>;> majus quamxx, In- 
vcnimus crgo , qubd radix x propofirae aequ ationis major cft 
quam m,n,&^, at minorqu^m m-i-w+^,&V'w^+ nn-^pp. 



*1f 



?rop.A(, x^^+mmxx-i-n^x — p^OOo* 



Per tranfpofitionem eftx^+wwxxx p* — »' »<J€o4ac^ 



majus qulim Similitci eft x^+» ' x Xf ^ — w wxx, ac percon- 

R 4 fcquena 
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fequens majus (juam xx, hoc cft, mijus quiefl y. Atqtx! 

eft<^uoqae mmxx-^-n^ xOOf^ — & confcqiicnter / ^ m»'at 
quam x ac /> major quam x, & ^ majus qu«m x^ , t.«c non 
ww/>x majusqu^mi wwix.t.Scdeft ttizmx-^-^mmxx^^-n rob^"** 
Qujrc x+w x-f-n^r majus cft quira p'^, ac pti ^onfe- 
quens, divis^ utr&quc parre per ^ ' -f- ^ ''^^ " S radix x pro- 
poficae aequationis majoc quim -,^^^^^„,5 at miiior quim 

/*r<y>.f. X**— ww^fx- +/7^ jf-f-^* X o. 

Per tranrpofitionem cft n^x-^p^oommxx — x^, ideocjttc mm 
fnajus quam xx, SiC m major quam x« Simiiiter eft x^-f-^"^ 00 

«wxx — ii3ar,8c confequcnter x major quam Prarterea eft 

jc^-f-n^x Xmmxx — ^*, ac pcr confcquens xx onajus quam 

* major quam ^jjj . Invenimus ergo quamliber ra» 

dicum zquationis propofitae majorem efrc quam ^^&^, ac nii« 
Aorem quam m, 

t, Per tranrpofitioncm cft x'*+mwxxX«** — ^^ideo^ucjr 
inajorquim Scd eft ttiam x^-f-^^^x» '* — wwxx , ac per 

tonfequens majus quam x. Similiter eft x^-fwwxx-f-^V- 
X«'Jfj ideoquc major quam & w major q^am x.Invcni- 
mus ergo quamJibct duarum radicum arquationis propofit» ma- 
iotvn eiTe qu^m ^ , ac minorem qui^m & », 



Per ttAnfpofidonem eft * ^ — « w * x x » ' — / Unde pt- 



tttf^xK «quatur ipfi m m,hoc c(i > j*00 m, candem x fore anjoa- 
Icm ipfi ^ j acperconrequensjfifiierinc terfninihi m & ^«qua» 

les, ecii una radicum aequationis prcpofirx cqualis nngulis ipfb- 
runi> &: Ci insquAles fucrint, neurra duartim radicum sequatio* 

nis proponroe potcric e(Te inccr illos duos m & Eodem modo 

per tranrpofitionem cfl — »*a:X »<w« * — ^*. Unde fimiliceC 
^iiircimus, Ci llquacur ipfi , hocell, xX»} forc cciaaa 

xxOO ^ t hoc eft, , X 00 Ideo<Jtie fi hi termini n&c^ fucrint 

«quales, un^ ex rjdicibus aequationis propofitae aequabitur fin- 
gulis eorundem* tciminoiuir j fin verb^inaequales fuciint, nuU 
la radicum aequarionis propnfitae inter ilios duos conftituta erit« 
Praetcrea pertcanrpofi:ioiiem tft x^-^p^OOmmx x-^n^Xt ideo- 
^ue tMmxx-{-n^ X majus qiiimx*, & mmx-\-n^ majus quamx', 
Porrb, fi propcfica lequacio cft realis , crit x realis , & aequalisy' 
vel ma jor, vel minor qu^m »• Si fucrit sequalii vel major , cric 
mmx -\-n n x ma jus gua m x^y&c mm + n » majus quam x x , hoC * 
ell, X minor erit quim v' i nm-\-n», Si fucrit x minor quim _ 
minor etiam cric quam ^ mm-^nn, Quarc patct , quamliber 
r adicum aBq oationis piopofitae necefrarib minorem ;:flc quam 

Vmw-J-»». Dcniquc cxiftcnte ^'♦-f-^^X ww.vx + > etit 

fimiliterwrwxx-f- w»x majus quam p Et quia invenra cft 

s}mm-{-nn major quam x, erit confequcnter mwix Vww-f-wf^ 
majnsquam m;;i XX , ideo<^ac iw wx Vww-f-w» +ii'x majuj^, 
quim ^ & X major qudm ^^^^^^^^^^A^^^ Quare inven^ 

tus cft terminus unus major & altcr minor quam quailibct dua- 
rum radicum aequacionis propofitac, Atquc ira modo fequcnci 
cipite obfervato propofitione feptimi dcmonftrari poteft , qu6d ' 

ar inajor cft quam minor horum tcrminorum h U ^^;^^ - ^ . * 
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C A P U T VIII. 

J)e JE^uathmhi44 quAtuor dtmenfionumi fenuhim» 
termino carentibus. 

Prop- u — /jf J + wwixAf*— ^*Xo. 
T)Er tranfpofitionem eft — Ix^oop* — m%xx» Unde con» 
ftat , fi A? eft «quilis ipfi /, etiam xx acquari hoc eft, 

« X idcoduc fi/ aequalis cftipfi^,hocefti/wOO^^, erit rih 

dix aBquationif propofitae «qualis fingulis terminorum /fic^J 8e 
fi fuerint inaequales, unaquaeque radicum xquationis propofitas, 
five unam, five tret babuerit, femper crit inter hos terminos^ fed 
ii fucrint «quales, hoc eft, tmOOppt U llmmoop^ , fubftituto 
llmm loco^"^ in aequatione propofita, eaque divisi per x — /«co* 
gnofcemus in hoc cafu non haberi aliam radicem veum pra^ 
utl, 

Prop,t* Af*+/x' — mmxx^ — ^*Xo. 

Per tranfpofitionem eft — mmxxoop^ — /*'• Unde cooa 
(lat, n fuerit xOOmy etiam V 7^ aequari ipfi ideoque fi duo 

termini mSc^jC^-j fint aequales, erit radix squationis aequaHs 

fingulis horum terminorum*, fin ver6 inxquales fuerint, erit ilU 
necefiari6 interduos. Similiter per tranfpofitionem eft x** — ^^00 
mmxx— /x^ Unde difcimus, qu6d fi x sequalis eft ipfi fore 

quoqueeam aequalem ipfi : ideo^uefi termini ^& —acquan- 

tur» erit radix «quationis aequalis unicuiquc illorum*, fed fi io^ 
Kqualesfuerint,erit illi necellaiib intei utiofque conftituUa 

Prfip*^* X* — /x' — mmxx^—p^ooo: 

Pec tnRfpofitioncin cftx^— /x^Xwai^x+f^i '^deo^ae x 

majof 
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riltjorqaam /. Scd &c pcr tranfpofitioncni cft x*— w wjcatX'**' 
Ucoquc X majorquam & mx^ majus quam mmxx, Si- 
miiircr pcr cranrpofuioncm cft — X /-V-f-wmxx, ideo()ue 
X majorqaam Sc px^ majus qaamf^. Prxcerci pcr cranfpofi* 
tioncm propoficioniscft /x5-f-»i wxx-f-^^X»"*, ideoquc /x'-f-» 
wx'-|-^x' majus quam x^, & /-[-»»+/> majus quam x. Quare 
invenimus radiccm x squacionis propontse majoicm cfle qnam 
/, m, ac minorem quam /-f - ;»-f-;>. Dcniquc pcr tranfpofi- 
tionem cft x** 30 /*'+>»» wxx-f-^*, ideoqucx* ma)asqukm/x54- 
mmxx,&xxmajusquam/x+''im. Acqui dcmonftracum cft fu« 
pcrius X majorcm cile quam / ,ac proinde// minus quam/x. MuU 
t6 igirur magis xx majus crit quam II + m x major quam 
<^ll-i-mm, N on di flimili rationc demonft rabirur , qu bd x ma- 
joi cft quam ^'^'tp^ > VV mi+p^ ^UyJ sJtnmpp+^^, 

•t* Pertranfpofitioncmeft x44-/x5 — mmxx, idco^ucjfi 

majusquam xx, 8c^ majus quam x.Similitcrcft^/x^+wwxxX 
^4 — x"*, ac pcr confcquens p major quam x , & f j^xx maju* 
quam x+ , & /^ x x majus quam / x \ Sed pcr tranfpofitionem pro" 
poficionis cft cciam x^-^-lx^+mmxxdOp^ Quarc ppxx-\-lpxx. 
+wmxx majus crit quam & xx majusquam ^^ ^^^^^^ , & 

^ major quam V^ ^^f;^,„ . At vcrb cxiftcntc x44-/x» + 

fnwxxX^*>«it quoquc/>+ majui quim /x', idcoquc ^-f majuf 

quam x', & V C. ^ ma jus quam x. Invcnca^igitur cft radix x a- 

quationis propoficae major quAm ^ffq^rpf^^h « 

Prfip.f, x^-^lx^+mmxx^-^p* ODO^ ^ 



" Pct tranrpoficioncm eft w w x x +p^ x 3 — idcoque / mt- 



ti6 n'k 'ItMttitat 

}or qn^m Oeinde cft »4,4.^4x/«'-*«mxx» ic petconl^ 

qiMns « njjor qaam PneieiMcft x4+wmx»00/»*-:P^» 

tpproindc majoc qiiani ^ aujoi<|oaQ V C. ''^^ . Inveni- 
igm igitVtt unamqaamqoe dutrom radicam cqaatioait propo* 

• • • 

Per trtnfpofitlonem ell x4 ;>4 X mmxx — /x^ , idcoquc 

flM^qaamx. Deindceft Ix^-^-p^OOmmxx — x , ac proindc 
m flwjof «joaai x. Ptacterca cft jc*-f-/*5X wwx.v — ^'*,&con- 

lti|afinter xm fluiai qiUm jj^, boc eft» x oujoc qaam lovo» 

tSam «rgoi iiiiiaiq«i>iq«o doiniai ndieam Mqaatiooitpio^ 

ficx mtjoceiB * qoini ^^, at mlnoieiii qoim y^icm^ 

9m tiinfpofitlooem habcbimus — /x'X wm»* — ^MIn- 
^ piBBt »fi X Mqoiiii eft ipfi /, ipfam x quoque fore aeqaalem ipfi 
H; 8c perconfeqoeas, fi fiiednt cermiai / & ^ aBqoilei»eric une 

l^4|cnm aeqoatiooh propoficM Mquelis fingolis illoram*, fiefifiw* 
ligit inaeqaales , neutra daarum radicum acqoacionis propofits 
poterit eflfe incer illos duos conftituta. Eodem modo per tran^ 
pofitionem eft x*— rmmxxX /* ' — Unde fimUitcr conftat, 

fi CMcic * ssiiailii ipfi m» fore qttoqoe x sBqoikmipfi V id^ 

•o^ue fi atquilii fiicrine m U , ooi tidiami ssqnitionii 

ropofitat «qoalis eiit cuilibet horam tenmfloiiiai se q oi K u w ; 8c 
AwlntlnsMjailci» noUi caAenm seqaetteii piopofitsi crit in* 
cec illoi duoofiottffiatti» Wonb pcr trsiifpoficioRcm eft qooquo 
^4^^ 4 Qp/i^^MiMXX, imde /x'+m m xx majuserit quam x^, 

; «qOitio ^iOfnfiM 
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I/*, em * vcl «quali», vcl major, v«l minor quam & /-f-w» 
major quam A-. Qu6d fi fucric xminor quam w;, multo magit 
ipfa minor eric quam l-^iu, 

Deindc ex eadem aequatione +;> X + w w ar^: etiam* 
conftat, qubd Ix^-^mmxx majus cft quam p-*, Arqui invcnta 
eft /+w major quam a:. Ergo llxx -^lmxx majus eritquam 
& //xat+/'''*-*^H-w»»*x majus quam ^'^ , idec^uc xx 
majusquim Hinccum llxx-^xlmxx+mmxx 

mulcbmajus ficquam;»*, cric quoquc pcr confequens Ix-^-mx 
mA]\M quim fpy & x major quam Quare invenlmus 

quamlibcc d uarum radicum aequacionis propofita? majorem cile 
quam sl ^ii^y minorem quam 1 + m, 

Caeterum quoniam invenimus, qu6d x necefrari6 eft minoc 
quim /-f-mj patct, fi x fupponitur majorquam wi,eam forc in- 
tcr hos cerminos /-f- ;w & m, Qu6d fi m fucric aequalis auc ma- 
jorquam A j quoniam /x^-f-iww majus eft quam />*♦ , cric 6c 

Imxx+mmxx majus quam^+,8c xx majus quam fic 

X majof quim ^ Quare unaquaeque duarura radicuoi' 
acquationis propoficaB major eric quam* minor duorum twmino- 
auB m j^^^^y atminor quam /-f-w. 

C A p u r IX. V * 

^ Ve limitihw JEquationum (^uatutr dimenfionum 
* tertio termin» carentium. 



PErtranfpofitioncm cft — /x'x/>^— Unde patet; 
qu6d fi X aequalis eft ipfi /, fore quoque x SBqualem ipfi ^ ; 

idcoquc fifaeuc / aequaiis ipfi hoc eft, /w? x /^^^jlradix «qua- 
• S rionif 
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tionit propofmi •qotlk erit fiagRl» tinninoniin / & ^ ; ScH 

fuerint inaequales, unaquaeque radicttm aequationis proporuae, fi- 
T6 niunii five uts lutboeric, femper erit interhos terminos* Prs- 
teiea cogno(ciait»» qubd > fi fiierint hi ulrimi termini aequales. 
hoc eft, /itf Xf* « fubWtUto in acquatione propofita Im loco /)^, 
& divisi squatione pet x-»^, ipfii non poilit elMm habete ve- 
nm cadicem ^uam U 

Pttttanipofidonemeft x^— 111x0X^4— U'« Unde coniUtr 
f X «qualis eft ipfi fore quoqut ;x» oo > h«c cft,xXVC«^; 

& fi fuerit « aequalis ipfi VC.^^,radix aequationis a?quabitur fin- 
gulis horum tcrminorumj & fi fucrint inaequales, crit necefTarib 
interduos. Deinde pct tranrpofitioncm eft x"^ — ^4 00"'* — 

^Unde patet fi fuerit x aequalis ipfiV» ^on quoque xxOO^ ^ hoc 

cft » V V 7 f sMinalisipfi V ndix jstiaft- 

tionis propofitss sequabitur (ingulis homm tcrniinocun^& fifiit» 
nnt instqaaies» critncceflagb inter utrofque. 

Pn^^l^x^-^Ui^ — H^X— /4X0. . 

Pcr tranfpofirionem eft x^— /x3oof0«-f<^^> ideo^ucvmt- 
}oc qultm U Eodem modo cft x^— n3xx Ix^ +^4, ac proindc 

X major qulkm «, & «xJ majus quam » J x. Similitcr ert: — 
OOlxl^ni ideoque x major quam />, Sc pxi majus quam 
Sed pcr tranfpofitionem eft quoque / x3-|-M3x-f-/>4 oq a4. Qua- 
re /A:3-i-ii*3-|-^jcJinajusericquam *4,6£ /-4-«4-^nia)orquamx« 
^Eigo invcttimns ladicem x stquarionis propofine majorem eiln 
qium /,», 6cp, at romorera qmm /-f*n-f*^- Vonh ex hac ss- 
quatione/xs 4***^+^00x4 etiamconftat,qu6d /xJ+mx eft 
ininus quam x4: & quandoquidetn invenimus /minorem effe 
quam x, erit bx minus quam /xJ, ideoquc /? x -f- »'x multb m^nus 
quam x4,fic.\J ma)orqu.\m /3 +»5, Non dit limili ratione deoaoiH 
j^abituti ^u6d * oujoi cft (juim VV^H"/* 6i VV^^HFT** 
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Pcr tranrpofidonem eft jr4«+ifarjX/'+— ideoque ^ ma« 

jns quam x, Eodem modocft .v4 + »3xX^^ — ^a-^ ac pioindc 

majuf quikm SimiHter efl / + * X ^4 — -^* 4> 8c pcr con« 

(equcnt ^ major c\aimXf&cpJ x majus qu^m x4, ac /^^x majus 
quam l xi. Sed per 'tranfpofitioncm propofKionis cft quoque 
-f-n5x 30 />+, Quarc />'x + -^' majuscritquam 

f^i&cx major quim ^q^^y^^j^,. Et fic inven» eft radix * ae- 
qnatkuiif piopofitp mtjoc Jf+^/^^ 47,^1 > «t>n^Viiini 

Pr^»/. f. ^f4— /^f 4-»'Jif+J^^ X o. 

Per tranfpofitionem cft x +/> 4 x / a; ^ — x 4 , ideoque / majoi 
quam *. Dcindc eft a:4+/>4 00/*' — «'at, quare erit xx majos 

X — /4^ideo4oi »' majof qolm ^ » & x inijor qolUii VC 
Quare iQvenimus» qubd qucjibet dnanim cadidmi «qnatioiiit 

propofitae neceflarib major eft quiim V-j & V.^* "^^^ ft minol 
^u^m A 

♦ 

Pa tfanrpofitioQemfftji4+/4X»ix-^/«),ideo4tie jmt^ 
jus qoim ««,iu)C eft»» minor quim V 7^. Deihdoeft \44./xS 

00 II 3x— ^4, ideo^ue x major quiUn Prcterea eft /aJ 

«'x— «4,8c iddrco »i major quim .v?, hoc eft, i- mir^ r quW 
Ergo invenimtts, unamquamque duarum radinun x xquationis 

propofiB t m a|pM» efii.qp4m ^>ataiiiMMirqfllmV?ftil. 
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Pet tranfpontionefn habebimus x^-— /»3oo«'«*-"^« UiH 
4« pacct, & X mqxuH» cft ipfi fon qnoqnc x mqaOsm ipi 
J-j ; & per confeqoent , (i fitwiiit lii tcrmini / & «qualei , lioc 
tfts /n^ X ^'^t uiM ex radictbug cquaUooi^ propofiue «qoilit «it 
fogplic JiocnmMtininofumsqnalinm /& ^ j &.fi imcqualcsfiio. 

lint, ncntn dnimm fidicum cquationi^ prQpofitc poteric eHe 
intcc ipfbc Dcinde pcr tranfpofitioncm cft x Ix^—p^, 

Undc fimili modo pttct, fiar «qnacnr ipfi ipfiini » quoque ». 

9Mii ipl ffC ideo<luc fi termini hi • & V C. «quales fue- 
l^nt, ima fidicnm squationis propofuae aequabitur fingulisho- 
mm torminnittm cqnaltnm; & fi mctint inaequaJes, nuUa radi- 
cum ttcjnitionia pcopofitiB ciic intcr ntrofqne. Pon^ pcf tranA 

pofiaonem eft quoque x^+^ 00 /x» -f- « ^ , ideoque /* f 4-113« 
majus quira x*, & /x^f+w? majus quam x'. Jam fi fuerit pro- 
pofita aequatiorealis, crit xrealis, & vel aequaJis, vcl major^ei 
njmor quam n, Qubd fi fueric aequalis vcl major, erit Ixx-^nxx 
majus quim «». Sin vei6 minor fit, erit x mukb n«Dor quara 
IHhn. Qi^ nciiqne dncram radfcltm propofit* «qnationis ne- 
ceffari6 minor ei|t qnim / 4-». Qoin fit exiAcmo «♦'-f-M oo ix» 
4-7» ^AT, crit quoquc /x»-f-ji»* majus quam^.Atqniinwnimi» 
i-f-« majorcm efTc quam ac proinde //-f-»n-f-2/ii mafa» 
quamxx,&/'-f-/«»-f-a//« ma)us quam /xx, necnon/'xiu 
•Iw»x-f-l//wx majus quam ix\ ^rgo x-^lMHx^tUnM-im 
n ' V majus erit quam /»4, & .v maior quim . , 
Ec quandpquidem cubus cx /-f « majoreftquam l^-^inn Im 
2//w-f-»?,muIt6 magiserit x ma^orquam^* divifum percttbniii 
ex /-4-»; Invcnimus itaquc quod quaelibet duarum radicum «- 
qnati«mf propofitc major ti\ quam divifum per cubum ex 

14-«, ut & major qoim .^^ttt^TT/T+^, « minor quim 

/4-»' '«ww, qnoniam /4-» m^cft^ii«#, fi fueric» 

mA|ot 
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fnajor qiUkm N) eric necelTari^ inter hos termlnot /-f-»& iiW 
Qabd fi verh n faerit vel «qualiJ vel major quam x, qaia /x^-j^ 
M^x majas eft qu^m^*^, eric & Innx^n^x majus qu^m p^,6cx 

maioc ^m Ac proinde qnaiibic Mdkiun ■qwniiinii 

ptopolmi flttjof crit qtt^m minoc hocw tmainomm 0 fi( 

C A » 11 r X 

im qu^m mtUm ttrminm dt€^^ 

pEr tfmfpofitMem cft /xs+a}«36x^+MMfAfx+^4, Mid* 
*- <)ue /xs+s'x majusqu^m x4, & /xx+fi) majus quim xlU. 
Jam (i fticnt propofira aequatio realis, eric & » realis, & vel ae- 
qualis vel major vel iniiu}r quam ». Qu<bd ft fuerit aequalis vel 
major , erit Ixx-^-nxx majus qu^m xs, hoceft, i-f^i» major 
quam X ; & (i X minoi qu^m » , multo magis minor cric qoam 
/-Hii. Eigo«neoefl8ri6mimir ciitqa^m /4*«. OdndcMCCi. 
dcm •qoitioiic /»i+ii3»Xx4 -f- mmxx-^f 4 cooftic» cflii 
/jf 2 »1^11 } X majus qu^m ^ 4. Sed invenca cft /-f"" major qukmx^ 
iCper confcquens ll-}-nn-^ iln majus qukm xx^S^ hx-^lnnx 
•4-2 //itx ffliius ^uam ix K Qiuuc ciit /3 x 4-/ nffx+«//'>« 

4.iitit mijoi qnto » & « nujor qnim^ ,^^^^^77^— >* 

Bc quandoquidem cubus ex /+n major eflqulkm li-^lnn 
z///( + »3,mulc6 magis erit x major quam p4 divirum pcr cubum 
cz /+«• Invcfitiii cft itaque terminas nnns roa)or i cln» mi- 
Doc QV^ miiqasquc radicum «qoitionis propolitic, fivc luec 
daai five quatuor radiccc iiabueric Praetcici» .qnoniam invcni* 
mus, qubd/-f-» fcmpcr major ef> qnim x, fi ponatur x quo- 
quc major quam w, manifeftum dt eam eflfc intcr duos lermi* 
nos & «. Qu6d fj autcm x fuerit squalis vel minor quam 
c« quouiam efl /x3-f.83x majus quam /4« crit /aax + M^x 

i I ' majoi 
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majus quam ^ +, ideo4ue x major xjuam Ergo uiiaquae* 

qae radicum propoficse sequacionis, five duas, (ive tres habuerici 
maior eric quam minor horum doorum teiminorum nU., — ^r— 
at minor quam /+ «• ,^*^t* 

Pcr tranfpofitionem tfk mmxx+n^x-i-pAOO Ix^ x^^ 
ideoque / major quam x, Similiter eft x^+nJx-f-^ + x/xJ— 

mm X X, ac idcirco x major quam Praeterea t(i x^-^-mmxx 

+f ^X/x' — »'*>*c per confequens xxmajusquam Dc- 

nique eft x^^mmxx+nixOOlx^ — > & confcquenter x» 
major qulim Quare invenimus , unamquamque duarum ra« 

dicum «quationis propofitae majorem effe quam V "7^> & 

sJcJy') *^ n^norem quam /. 

Per tranfpofitioncm eft /x3 n^jfX **+^4| 

ideoque /.x 3 -f - m m x x -f- n 3 x majus quam x 4. Jam fi propo- 
fita aequacio fucrit rcalis, crit x realis , & vel aequalis vel majoi 
vel minor quam maxima duarum m &cn, Qu6d fi fuerit aequa- 
lit vel major , eric / x3 w x 3 -f- w x 3 majus quam x 4 , & / -f' 
-f-n major erit qukm x, & magis fi fuerit x minor quam ma- 
xima duarum m & ». Quare /-j-m-|-» erit neceiTacio major 
qu^m X. Praecerea m eric auc squaiis , auc major , auc minor 
quam n. Qu6d fi fueric SEqualisauc major, Sc quidcm x major 
quam m , erit radix aequationis propofits incer hofce terminos 
/-f- m-f-n & m. Qu6d fi, cxiftente m aequali auc majore qu^m 
M, eciam m fic aequahs velmajor quamxj crit & /mflix+'"^^ 
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X aeqnale aut ina}as quam /x^+mmx.v i ac ptf 
coiiicquenf ma)iii quam ifleo^uex majoc ^um 

— . Ur.dc fi fucrlc m vel atqualis vcl major quam «. 
erit X necetlanb ma;or quim minor horum duorum terminorun 

** ^ kmm-^mi+ui i ^ ^**^*' major quam m , confimili 
tione demoolUabituc x etiam necei&rio majoffem eiTe minort 
horaih dnorttm terminonim n &^^-^j-p/-±__. Invcnifflut 
ergo unamqoamqne duantra radicnm asquationis propoficc mt^ 

iorem eflfe minore horum terminorum m 9c , ^ — « fi 

m vel aequalis vd major fucrit quam « , aut majorem minorc 
duorum n ^"5 1,;+., 5 '/^ » majocfit quam «jat veib/iaiij 
^ pec miDOiemquami-^^+^ 

■♦ . 

Pet ttanfporitionem eft /x? + wwxxXx'^ +«'x-f-'^*» 
ideo^ue ix3-f-nj>Mxx majus quam x4, & ix^nufi majus 
qu^m XX* Jam fi fucrit propoHca aequatio realis , ertc ^ x rcaiis» 
Sc veLaecmaiis vil majorfel minoc.qdkmfli» Qiibdfi fiiadc m» 
qnalif-vd n^icrit ix^^mx maintqnku 9t l^^m m** 
joc qii)km X 'y & mulcb magis, (i fuerit x mlnor qulm fn.Ergo«iC 
ncMflarib minor cric quim /-f-m. Undcfi fuerit x major qu^m 
Mi, etit intcr hofce tcrminos l-^-m & w, Qu6d fi x fiierit vel 
aequalis vel minor quam quandoquidem &c l x^-^mmxx. 
majus eft quam /> + i erit /;/;a;x-4-ot»ixx majus quam ideo« 

4uexx majus quam & x major qulm V/i^-^ 



Min * 



Qgace qndibet duacum radiciun sequatlonis propofitSB. majoc 
ctit ' qn^m niinoc dancum cccninofnm » & V im^mm * ^ ^ 
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Dcmondrabitur ex tranrpoficionibus requiGcis n^x fore majtis 
quam A 4, ideoque m majorcm (]uam x\ & fi5x majus quam /x^, 

ac pioinde y majaf ^iim 9tx\ & deniqi» iis x iDijiuqitbn 

& pcr confequcns x majorem quam ^^- Invenimus itaque ccrrai- 

num unum majorem linguUs ladicum aequacionia piopolu»» ac 
veio duos alios minoies. ' , 

Percnnfpofitioiiemeft mmxx^i^nix^ 
ideo^e mmxx-^n^x iiMjiiiqiUm x'^ > & mmx+«' majiii # 

quam Jam ft fueric propofua a^quacio realis, eric x cealis, 8c 
vel aequalis vcl major vcl minor quam ». Qubd fi fue rit gqualia 
vcl major , eric mmx -J^nnx majus quam fic yimm-^mn 
major g uam jc; & multb magis, fi fuerit x minor quam », Qiia- 
tc cii t '^tMm-^n n femper major quam x, & * crit inter cermi- 
nos *>! mm^nn &c ny(i major e(l quam », Qu6d fi fueric Kqualis 
Mtmittorqii^m », quoiiiam cft Maixjr+tiix majus quam 
«kqaoqM mmnx^^n^x mtjusqiite/^ i idco^ue x mtjoc 

^1"^ q Jfllftet dntnmi ladicmn «qitadoiiia 

propontae majoi crit|quam minor horum duoium teaiUAOium a 
U at miooc qutm V » *• 

Fadis cranrpofKioiiibus requintis , demonftrabitiu eile x mino» 
cem qoam m ^ ac mtjoxem q(um & 
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Pcr tranfpofitioncm cft it* — /x'xi»'*-f- fd- 
eo<}uc fi fucrit x^X/jf^, eritxX/, 6c /n' X »»*«|6c»*«-+-f * 

XwwxA?, ac proindc /»'+;>'♦ Xw«» XX , & x X V ^ - *'*'^^^ . 

Unde patet, fi fucrit loo^'.li±L*, Uoc cfl, fi habejitur //ml 

X/w'-!-'^''^ radicem aequationis p^-ooofirat forc aeqnalcm fia- 

guUs tcrminorum aequalium / &c s/*JL:^tZ± : ac idcirco , fubfti- 

tuto in hoc cafu in a^quatione propofita valore ipfius p^^ nemfie 
llmm — /» * ,ipfam elTi divifibilem per x — /. Qu6d fi ruerit x* 
majusqH^m /x',hoc eii, x major quam/, eric quoque n x-^p* 
majat quam mmxxy & fi fiieric Ix^ majus quan\x"^ , hoceifc, 
/ major quamar, erit & mmxx majus quim n^x^^p*. Jam 
<]uandoquidem aequacio propofica eft realis> eric x rcalis & vel 
rqualis, vel maior) vel minor quam p. Qi.)od fi fuerit aequaiia 
yel major quim firquc major quam /, quoniam tunc « 'x-f-^* 
quoque majus e(l quam mmxx,erit& »-^x-f-/> majus quaoi 

mmxXfU majus quim x, Ergo in hoc cafu erit x majoi 

qu^m /, & minor quam "-^^^ * . Qu6d fi autem x minori exi- 

0ente quam /, ipfa fic aequalis vel minor quam py quoniam & 
tnnc »^x-f-/>'* rainus eft qaam mmxx, erit fimilicer n^x-^p^x 

jainus quam wmxx, & confequenter " ^^ -^ minus quam «• 

IgitUt in' hoc cafu erlt x minor quam /, & ma jor quim 

Quare univerfaliter apparec, ^equarionem propcfitaro non ha- 
bere praeter unam radicem realem ipfi / cquaiem , ciim eR /Imm 
X/»^-+-p'*> modo quaelibcc radicum, five unam, five tres ha» 
bueric , fucric fcmpcr necelTarib in rer max iroum &c mioimuai 

imm tcrmincrum /, - ^^ > & v — 
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Per tranfpofuloiian 4 «4— l»J»>«^»w4f«r****»*^ 
i(iie (i fuetit CT > hoe «ft,af 0O/»«fk«H»atif 30— 

i faffit //«i«»X/;*— fadiit iiyttkiotf propofiai «iinrib 
etit unicuique termlhoniin Bqciafiam / & V ^^^^^^^: id^o^oef 

in hoc cafu in «quationc propofita loco^* fubftitiiatur c)tM 
valor, nempf limm-^ini^ appafebit ipfam dividi poile pet 

atquc niiUM» «liiM tMlicem «inm.odi«liim.4>f^ 
•t voi6 fiiirk ma}iis ^oto) Iki, iu>ciA jt »«joc q^Mft^» 
iric & ^ ^ majut quim ai«i«x + n ) ^ & concra, fi fuetit / ma» 
^orqu^mx, erit etiam mmxAf-f-»**'"^)"* 9"*"^^** Jam fi » 
quatio propofua eft realis , crit x realis, & vel «qualis, vcl ma- 
jor, velminor qu^m ». Ello igitur, quod .v major quam / fit vcl 
icquaUs vel major quam «; quare cum 6c f'' tunc majus fic quiim 
mw.VA.+«jx, erlc quoque/)* majuf qttiim mmnx^^nixs td« 

toijue -;^^^^r;7^ majus quam a.-. Quare in hoc cafu ciit x majoic 

qiito U & AiiiKC qu^m g^^^,^ » Qg^ il^ » ciim najoc «ft 
qulim /, mtnor fuerit qulim » , ertt & majus qulm m mxx-^* 
ffix, ideo^ue muli^ maju$ quam mmx;e4-K'frXjr» w n ft . 

Q^ifetii hoc.cafii « m majoc qu^./.» ouiim qnkt 

^ — Qnbd fi irw^ ir,dim tnlMr «il «|dkm /, iwi«qMlii 

fiicrit vel major qukm erif mmx^^^n^x qulun ^^, 
ideo^ue nnxx-^nnntn majus qu^m , 6t xif Aiaiot t)tiiMI 

BliAOC 
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minot quam /, & major quim „^J^„ ^* PoHrcmb ,*cum « 

Oiinot quam /, criam ipfa minor fic quam fr, eric mmxx-^nix 
majui quam /''^, &ot/»»x + «'x multb majus quam , & pet 

confequcni x majof quam ^^zfT^fi' Igiwr x in hoc 04^0 , minot 

cric quam /, & major quim 

Qaas cum ita fint, conftat univer(a1iter , cquationem propcf^f- 
cam non habere niii unamveram radicem,quae afqualis efl ipH /, 
quando eft //w/nX^'^ — /«', modo unciquaequc radicum, fivc 
unam caiuum , five cres habueric, fueric femper ^eccfTario in- 

cet maximuiB &.minimum uium cerminoium /, ,^„^^^f > & 

V ^** ■ 



Pfep.to. — /xJ — mmxx — n^x — /^xo. 

Fadlis neceiTariii tranrpoficionibus , demondrabicur qu6d x 
fnajor ti\ qu^m /, m, //,&/>. Deinde eric quoque per cranfpo- 
iiuonem /A'J-f-niwxx + ;Ux+^*Xx*, & per conLfcqucns / x* 
-f- wx3-j-»xJ-f-^xJ majus quam x"*, & /-|~m-f-n-f-/ t»*- 
jor quam x, Porro, quoniam eft x^zo /x^-f-a />/x x+HJx-f-^*, 
erit X* majus quam /xJ -f-»wOTxx, 8i xxmajus quam Ix-^mm ^ 
ideoque multo magis x majorericquara ll-^~mm SiC^lm -\~Mm» 
Simihcer, cum x» major lit quamVx.v-f-wwx-f-»} , eric muU 
to magis major quam /J -f-w3-f-/i3, /j-f-/;/i;ii-f-«j, Sz-zlmm 
-f- /1 3 , &:'ijc de reliquis terminis , quos fubftituere Itcet loco xj , 
minorcs quAm x5, Sic x* majus eft quim /* -f-w4-t-w4, quam 
tn^ -^- n4-f-^4, & fic teliquis. Prscerea, quoniam .v major efl 
quam4i & & /x3«f-wi wA:.v-f-«}x-f-/>4X erit Ix^^-^-mmxx 
-f-»«xx-f-^/)xxmajus quam x4,idcoque /x-{-w;»-f->jw-f-^^ 
iriajus qu^m xxaliqui quancirate; qua* quidem quancicas, etiam- 
(i fic incognica, fi appclletur ^^, habcbitur /x-f-mw-f-»n-f-/>^ 
ODxx-f-^^ Quantitas autem hasc incognica k.^ DecetTarib nu« 
nor erit quam m m-^nn-^p^y alias, ablatis ex duabus partibus 
^quationis praeccdentis, aequalibus, auc minori quancicacc cx pri« 

T » ma & 
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ma &c mtjori cx fecunda , efTct rcliqua Ix aut aequalii , lut major 
quam xx. Quod forct abfurdum,tiuandoquidem x demonftra- 
ta cft major quam /. Quare habcmus hanc cBquationcm xxCOlx 
4-wm-f-«n-|-/>^ — quae crit reaUs , crii^ue x 00 4-' + 
Jj.ll-S^mm-^nn-^-fp — z.:^ Manifcftum ver6 eft,qubd 
mm-if^n-^-fp maius cft quam A //-hmffl 4-"w-h/>^— Er- 
go 4-/- hv^^//4-w w4-»» + h "^^)°^ ideocjue 
i/4-V//+"""+"''"f"/'^ '"^S** "^^1°' erit qq^mx j ta 

m radix proporitaei gquationis neccflaii6 fit inter ^lL-\-mm &C 

'. Pertranfpofitionemeftx'* — /x» — mmxitX)p^ — n^x^ Un- 
de, fi fuerit /x3— wwxxOOo, hoc eft , omnibus pcr xx 
divifw, XX — /x — mwxo, erit quoque />'^-->»'x 00 o. Hoc 
eft, fifueritxxX/x-l-''»w, vel xOO-j-l-j-^ jii-^ m^y ^ni &C 

f^O0nix,yz\x00iy Quarc conftat, Gfucrii Xi/-Wi-^^-Hw<«. 
radiccm aqaationis propofitac fore aequalcm fingulis tcrmino- 
nun «qualium 8: i-/+ Vi//4-ww. Qu6d fi fucrit x +<iu- 
jus quam /xs-f-wwx x, hoccft, xx majus quim /x-J-wimj erit 
f eiiam majut quam «J x, hbccft, ^ majuf quim x. Jam exi' 

ftcnte XX majori qu^m /x-|-mm, erit xxX)lx-{-mm plus ali- 
qui quantitatc. Quae quidcm quanticas, etian>fi fit incr»gnita, 
fi vocetur habebitur xxX/x-f-ww-t-'--?. , 5c xx-r/+ 

y/-^ll-^mm-i'X,xi , erii<iue x major qttim ^ ^ ll-^mm, 
Quare in hoc cafu erit xminor quam ^ , 8c major quam -J- / + 

V^//-f-«rm, Q«6d fi fucrir x* mmus qu^m Ix^^^-mm xx^ hoc 
cft,xx minus quam /x-f-mm; crit & ^4 minus qui^m nix, boc 

•ftyxmajor quam Hinc exiftente xx minori qu^ ix-^-mm^ 
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erit X xCOlX'^'»!» minus aliqu4 quamitacc. Qux fi nomineiuc 
habeb icur XX X — ^^» boc eft , x X t / -H 
^■^ll'-{-mm-—Ki.i eritquc x minor quam -|-/-|-. V^- //-|-w«, 
Ergo in hoc cafu eric x major quam &c minor quam -t i 
sl ^ll-^mm^ Quare univerfalitcr patc t , radicem cquationis 
propofitae «qualcm effe ipfi"^-* & ~ /-HVT'/+w»w,qutndo ^ 

jcquatur ipfi | /+VT^'-f- ""«i Sin fccus, quamlibet radicum, 
live unam tantiim , dve tres habueric , lemper eflc intcr holci 

tMminos 5c Vi//4-'«w» , 



Frdp.it. -{-Ix^-^-mmxx — x —p* o^*^^ ♦ 

Per tranrpofitionem cft x4 — ^4x»'x — /x» — mmxxr, ideo- 
cjuc rrfuerit xx^, crit quoquc »» x X /x^ 4- wwxx , & 

ip^mm ' Undc conftat, ri//)/>-4-'«w^ aequctur »3, radt- 

. cem «quacionisfore atqualem fingulis terminorum «qualium p & 

rf^hni' Qu6d fi fuerit x4 majus quam ;>4, hoc eft, x major 
quam^, cric quoque n^x majus quam /x'4-wtoxx. Jam fi ac- 

• quatio propofita eft realis, cric & x realis , & vel apqualis, vel 
major, vel minor quam m. Qu6d fi fuerit aequalis velmajor quim 
wi, & eadem quami.as x etiam major fit quam quandoquidem 

^ & tunc »'x majus eft qDim / x>4-;;j;«xx, crit mx majui quam 

/wxx-f-wwx.v, & niajus quam x. Quatc in hoccafii 

erit X major quam fic minor quim j^—^ . Qu6d fi exifterite ' 
tt majore quam p ipfa minor fit quam m , eric w 3 x majus qu W* 
/xJ-4-i«ix>, & mtjus quam xx. Ergo in hoc cafu crit * ^ 

Diajor quim /» , & minor quim V/^. Qubd fi vei6, x minorl 
exiftentc qaara/Jpfa fitmajorquam m,v9l eidem aequaiis,quan* 
doquidem & tunc «'x minus eft quam /x' 4- mmxx^ crit 11 

T I minof 
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ninor qaim /xH-m«')Hoc efl, ix majus quam - ^^^ »-. Qigkfi 

in hoc cafu cric x minor quam & major quam V/^l^. i>Mi«« 

que, cum fueric a- minor quam />, & ipfa ctiam minor quim iw^ 
^uonum & tUDC n^x miaus eft quam wtnxx, ecic ji^x mi- 

inisquam Imxx-^mn^K^ Sc * HMjor 

conftat univetikUcer» ndicem Kquattonis propoljraB elTc leqiM^ 

lc^ fiogulu terminonim «qiialtum /> 8c ^ > (^•n Iff '-P 

»91^ «qnak ipfi «'^ fed dkm imequtWs lunc , efTe radicem 
qaacioaii propofitae nectflari6 inter majocem & minofMn temils 

Fadis necclTariis tranfpofirionibus , dcmonftrabirur x fore mi- 
norein qnki V C^*> V ifit 5: atirci^ majoiem quan» 

Per tranfpofitioncm eft Ar4 — M^xX»«wxx-f~^'*'~"^*'> idco» 
^ae fi fiicric hoceft, atX», eriruiwjcx-f-^4ao/xS 

hoc cft, """"""^^ - XX'. Qjod fi fucfit X majorquim n,crit& 

I» m v v -f- /) 4 majis quam Ix^i fin minor fuerit, eiir mm x x-\-p^ 
minus quam / x\ jam, fi x major cft quam 8, ctiam vela^ua- 
lis vel major qu^m quandoqoidem & tunc M«ixjr-f-*^4majai 
eft qukm Ix*» mulco nugis eric mmxx^^fxx oia|us qo2m/i^y 

inc eft, '"-^^^^ majus qu^m-xw Ecgo in hoc cafu ecic x majoi 

ff, 6c minoc qnhm ! !!■ !* fi x majoc faeric qu^ 

n, Sc etiam minor qu^m quoniam & tunc iwmA-.v-4-/» ; majus 
a(i quam /x 5j crit quoquc mmpp-^p^ raajos gua m /xS hoc eft , 

« } miaoK quam *"^;'^^ ^» & x aium qoiim V C "'''^^'^^'^ 
I ^ Qgan 



Q uare in hnc cafu eric x major quam », & minor quam 
V C. "'JlL^itJ*^ Qubd fi X minor fueric quam », & vel aequalis 
vel major quam py quandoquidem & tunc w mxx-^p-^ minuseft 
quim /x *- «rir quoque w w/>;>-f-^4 minus guam lx^,&c x major 
quam V g^gQ j^q^ ^^p^ gpj^ ^ minor quam w,6c. 

major quam V C» Qa6d fi ver6 x minor fucrit quini*^ 

w, & ipfa ctiam minor fir quim />, quoniam &c tunc ;mw;xa:-4^^^ 
rrinor eft quaro /a:» j erit quoque mm xx-{~ppxx minus quam 

/x', & ^^^J^^^y^minas qu^m x. Quar^ in hoc'cafu , crit x minor 

quam «, 8c major quam """^"j^^P^ Undc univcrfalicer apparetj 
radicem aequationis propofirae nccclfarib efic intcr maximum , & 
minimum ttium terminorum », — 8c V '"'"^ J±^*, - 

T'/^/. if» X4-J-/Af3 — mmxx-i-n^x — /4X0. 

PertranfpofitioncTi cft x^ + Zx^ — mmxxOOp* — n^ x-y ideo- 
4uc fi fuctit x^-^lx3 — mmxxOOOy feu ,divifis omnibus termi- 
nispcrxx, xx-\~lx — mmOOo ', crit quoquc p^ —tiix X c, 
hoceft, fieft x x 00 — vel x X — -^/+v^^//4-wj w, 
erit /)4 X »5 fcu x X . Unde patct, fi eft sequale ipfi — -I- /4- 
sl — lt-^min , radiccm aequarionis propofitae effe aequalcm fin- 
gulii teiminorum acqualium ^ &— j://-f.i;,m. Qubd fi 
fuerit x+-f-/xJ m.ijus quim ;««xx, hoccft, xx-}-/x majus 
quam m m, erit quoquc p* majus quam n> x, hoc eft, majus quatn 

«. Acproindc cumxx-{-/xmaiusfir quam »;;w, eritxx4-/x majus 
quam w;;ja!iqua quantitatc. Quantitas autcm haec, licet fit incog- 
nita,vocetur ^3.,eritque yx-h/xXww-h ;.;:, fcuxxX— /x4-wi;«-h^^ 
hpc cft, X X — T /-•f- VT//"f-w;»4-^^,idco4uc xmajorquam 
"-•{• '4-V v/'-h'»'w« Ergoin hoc cafii xminor critquam^^ 

major quam— j:/+VJ7H=^. Qnod fi fucrit x^-f/x^ mi- 

nus 



t 
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nusqoam wmxx, hoc eft, .vx-h/x minus quam mm, cm qncii 
qac/»4 mtnus quim n i *,hoceft, x major quam Hinc cum 
jfx-|-/.vminu$lltquim wm,crit xx-H/x minor quam ali- 
qui quanticatc. Voceturi quaniitas ha&c quamvis incognita i , 
«itquc xx-4-/^+' ^^30n;w ,velxxOO — /x + 'w/H~^<.,hoc 
^^jy3Q^ j-/4-V-i. //4-/»w— <.t,idco4ue x rainor eritquam 

_j.^_^^jL//_j-wm. Quare inhoc cafucritx major quim J^, 
fic minor qutm —4 VT^+^;. Atqui.j5ijnjenerc per- 
fpicuum eft,cum ^^^«quaty jpfi /-i-Vi// + '« ^adicem 
.equationis propoiit g ggualem eiTe fingulis tcrminoium ftqua- 
lium^ g^_x/4,^/-i-//-|-wimi fmmuius, quamlibet radicum, 
fiTunU tant\m , five tres habuerjt, ncccfTarib ciTc hitcr hofci 

F I N I 



'O H A N N r S 




ELEMENTA ^ 



C UR V A RU M 

LINEARUM. 



1. 

Edict 



Opcra FRAKcrsci^ScHOorew» 

tn Acadcmia Lugduno-Bacava M^thcko* 

l-*rofcll6rij. 






ApttdJOHAMNaM FaiDEJLICUM KhOCH. 

cl3 loe xcv. 




t)'.F RANCISCOaSCHOO TEI?, 
JOHANNES DE WITT 

S. P. 

Imarum reciaruwy angulorum' 

\ aue^quos comprehendHnt , ut 

\pgurarum re&ilinearumy qu^ in- 

de nafcuntur i nec non Circulo^ 

rum naturam veram atque in^ 

trinjecamyproprtetatefcjue pracipuas, meoqui" 

demjudivio t fatis perjpicue tradiderunt Anti- 

qui \ ac quo paclo ex ii/dem traditis^ imo ex 

paucis principaltoribii^ eorundem principiis^ 

cju^lihet Problemata Planay ac generaliter cju^- 

' cunque in ltneaxumre6larum,angulorum,jigU' 

Tdrumc^ue re£Iilinearum,nec non Circulorum 

contemplatione cognitionc defidcrari queuntf 

tefblvantur atque eruantury univerfali qua- . 

dam ^ia f£ Methodo Analytica^per Aiquatiff^, 

num inventionemy harumque refolutionem,ple* 

miis plantiifque a Recentioribus oflenfum efij 

/ Adeo ut vel unico Circulo datOytitut exiguo aut 

ingenti, quacunqueT^roMemataT^lana per fo- 

las Itnea^ re6ias unufquifque, in dt^is Antiqt^o- 

rum^ecentiorumque Gcomctrarum pr^eceptis 
is^ ^ V * 



mediocriter ver/atM^faciHirnc rcjolvafs ac prih 
inde de ii/de uelplura 'uelalto modo propofita ac 
demonflrata quadamdefiderare^ ^ fupervacu^ 
um ^ ineptumfemperexifiimavt. j4tvero cum , 
CAterarum linearum CHrvarum EUmcnta, pro^^ 
utaV tteribiis tradtta atc^ue a Recenttorihui cx» 
fltcata fiintjdtligentius conftderaffem, originem 
earurn e folido pettatque inde ipfas in planum 
transferrtnaturali ordtni,qui tn Mathcmati» 
cis quam maxime ohfervandti< efly omntno con^ 
^ Jrariumdnxiy quernadn.odum ^ dfmonftra- 
tioncstn itfdem ELerncntis propofitas^multis in 
lociseadem decaufa ^ proptcr i;arias rationum 

,compo/ttiones,qutlii>isfkpetnnituntHr,fuboljfcU'' 
ras, ac longa Tropofttonum fcrie Lecioribns ta.^ 
dio memoriaque oneri effe judtca^vt. Jtque ci 
quidem contemplaticne excitatus jampndcm, 
fjdum ftudiis humaniortbus Liberaltumquc jir^ 
J^H docirtn^ incumbere mtht otttini erat. anim- 
sd^uerti^ non eas foliim^ quai 'uulgo Coni (c- 
AioncsappeSaruntyfed ^ omnes omnino cur^ 
'uaslineasy cujufcunofue fint ^fneris, multiplict^ 
tcr qutdem ex ^jaria corporum di^verfimode 
iompofitorum aut figuratorum jcdione gigni\ 
it^vero earundcm ftngulasinfinitis quoque mo^ 



dii in plano generari, ip/7v'um aHtem naturam 
proprhtates exeageneratione multo facilms 
ejuam ex corporum fedtone deducr; ac jirmitcr 
mthiperjuafum habeOy nullam aliam ejje cau^ 
Jamy cjuodlincarum i^urvarumfecundt generis< 
ultcrtorumcjuegraduum ortus^ natura.proprie^ 
fas^ atojue effcntta, cum exaddfpecierum enume" 
ratsoncanemine antehac txplicata ac demon* 
flratajmt, quam cjuod tam intraclatione ortHf 
generatfonis yCjuam in demonflratione ejjen^i^ 
ttA ac proprietatum linearum curvarum primi-, 
gentrisanaturali ^ fimplicipma viadeflexum 
fit y utpotc cum carundem contcmplatio , prout 
snplano fimpltcifiime ^ ijuidcm divcrfimodi 
gmeranttir, intcUecium iwaginationem ad 
genefin linearum curvarum fecundi generis 
quafi fponte ducat. Cu?nque eorum^qu^ante^- 
hac, dumperotiumlicuity eo JfeEtantia medi" 
tatusjum y tu nunCy arnicifiimc Scliootcni , co^ 
pism tibifien defidereSy en.cjuantuminme effy'' ' 
defiderto tuo fatiifacso\ cjujeque de eodem ar^ 
gumento a me cjuondArn confcripta ac pene in 

trdincmreda^a mz^^m^ jamuhs mttto^ tuitjue omninojurisfd" 
ao\ CMtcrd MHtemy qujtjpjrftm tantMm dfwotata funty (i mod$ 
fTdviora id fcrent • e^otta, retollt^am^ debttojne ordinf c\i- 
jnn^am \ recoUc&dt attjue ordinata fao ejttocjtte tempore ttbi 
'mijurm vVdle, Ihr^ Com, v 1 1 1 Ocfobr^ ^nntM DC LV. II, 
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DEFINITIONES PRIMiE. 



m 



I pcr rc£lam lirc^m irorootam altcra re- 
Oa ccrto fui pundo fibi fcmpcr parailc- 
la movcatur aut inccdac, codcroquc illo 
roofu anguli cujuldam rc^ilinci, circa 
pun£lum fixum ( quod idcm fit cum 
ejus vcrticc ) circularitcr mobilis, crui 



unum fcmpcr pcr prardidum. mobilc punftum tran- 
ficns fccum ducac , acquc ita fimui cruris altcrius, & 
didta lincar inccdcntis intcrfc£libnc curva defcribatuf 
'-linca, rcdta, quac, uti pra:di(aum cft, fibi fcmpcr paraU 
'.lcia movccur auc inccdic, Dejtribtns dicccur* 



S Alccra vcr6 rc£la , immota mancns , Dire^rix ▼ocs- 

Pradi<f\us autcm angului rc£tilincu8, atquc is qm el 
e/l dcinccps, A/tgulQrMm mMinm nominc Ycnicnu y,, 



\ 



1^9 ElIM. CuKVA&ail 

, ' " • ' IV. • • / ' • 

At quos dtfirihens ad direilricem cflicit, AngMli dd DU 

re^riccm dicencur^ 



Piiniflum fixum, circa quod dn^ulm moitilii circulirl^ 
tcr movecui , /'tf/w^ iiUDcupabitur. 

V I. ' f n 

Ea aurcm deft.rihcntU pars, quar intcr P$lum^ & dire^- 
/7m«w invCrcipitur, uominabitur. ^ 

vn. 

Crus AHguli mohilit^ quod defcrihens fccam ducit yCrm 
PAticns. 

VflT,- 

* Alccrum vcro cru$, quod }\ defcrihente fccatur , Crus 
Efftcuns, 5c pcf an^uli vcrticcra produiflum, Ltncd Ffft- 
f/r/?/ apjxlUbicur. " ^ 

Ciim defcrthens pcr ?§lum tranfic, ac proindc & cnm 
crure patiente coincidit, cllc cam dcfcribentem quam crm 
pdttcns , uc & Itneam epitentem totumcjuc angulum mobi» 
lem in flatione prima conftitucum dKcmusj ac quotici * 
dc iis finipliciccr fcrmo cric in tali ipfis pofitioac con»^ 
fidcrabimus. . , ^ 

Quamlibct curvam, inccrlc£lionc, uti prardidum cfl, 
in plano gsnicam , dclcripcam diccnius, efficiente acque 
intervaUt corifidcracis, ut cxhibcntur ac tibi mviccm jun- 
guncur in flattcae primd j adc6 ut efft(i<ns cura tntervai/t^ 
qudd tara cum ip(a defcrthente quam c jm crure patiente 
in cadera ftationc coincidic > angulum mobtUm ucrinquc 
conllituac *• ^ ^^^.^*-^ '. - • 



^ ,^ L I B. 1. C A f* 1. f^t 

Ut In apporici* figuris, fi re^a HG fibi femper piralWa certo 
Cii punfto, puca H , moveri concipiatur pcr immotam E F . eo- 
' dem^uc illo mom fccuin duccre cius fiH anguli HBG, uica* 
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^laricer mobllis circa pun^lum Bj ita ut idem crus BH femper 
» ^aiifcat pcr praediftum ipfiuf HG punftum H, fimul^oe alce» 
lius cruris BG ac di£be lineat HG inceirc^ione C dekiibatut 
cnrva lineaBG: ciunc 

HG dtfaibtns, H 
£ F direOrix, .%|| 
'HBG, HBP 4i>^tt/iwoAi^. * 
FHG, EHG dn^uU dd dtrt^riwMn 
B P0fm. 
B D intcrvjffum, 

JB H tn« pAtuns^ dP^ 
"BG crus cfuiens, ^ 

K iefirtbem in fidtiene frimd , five defirihtns nmpliciccr» 
D B C > D B A <ingtt// in fldtiene pTimd. 

A C efuiens ia flattone ffrinut^ five eQiiiens fimpliciter. ^ 
•Curvam BG^effiaente AC, intervuUa vei6 BD defcripram dice- 
inus j Et apparetjciim efftcieni PG c(l in (Utioge A C, irmpS' 
rimBH coincidcrc cum mmi'4//tf BD; ac difiiibenttm HG lunc 
elTcin rtatione DK, arquc pcr effnentem fic intcrvuUum conftiiui 
luiinque angules mobtlts D BC, DBA, 



K 



Theorema L 

Propofuio r. 



^ Qualibec tfficiente ^ & quocunqac intervaHo , fi dnguR 

wohiles xqualcs finc iis , qui W dtrenricem funt ab cadcnir 
• * partc, curva dcfcripta , hoc ipfi proprium enc , uc quar- 

visreflaa quolibct curva: pun^to ad defcribentem efisf- 
^ yquidilbns applicata poHit rcdangulumj^fubmfr- 

/ 'va//o atquc ca defcrthentts partc, qusc intcr PoLum ficapplt- 
f catam intcrcipitur, contcncum. 
/ Sit fif/«/*«reABC, interxAlli BD, Sc direilrice EF dcfi:ript« 

/ curva B G > ira ut angulus mobilii DB A fic xqualis angulo E D B 
' 4td dnreHrictm , fircjue a punAo Gincurva utcunque alTumpro ad 

iefribintem DBK applicara rcfta GK ejfuienti AC paralleU ; 

dico «^uadiacum applicatas G K. ^c^nguio D B K iequaie e^ 
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Connitutis enim tam Mnguttr mM qukm defLrtltnte In flarione 
Qtl fuerc, ciim per ipfaruifi incerfeaioncm defcriptum cft pun- 
^um G» veluti inHBG & HiG; fi um im^ulus moiilU <^u^m is 




164. ElEM, CURVAllUM , .r, ^ 

• frrcr. s Qui zA diredrum clt icaus flt, uti in piima figura, cnt * ur HI 
f,MlF.>*ct. i^^iB IG,ideft S utDBad GK, itA GK ad BK. 

^''^^^""ac proinde ^ (^uadratuin reaae GK ita.ngulo DBK aequalc 

At verb fi obllquus faerit utcrquc angiilorum A B D, p DB, 
uti in cxteris figuris, fccabunt fcfe tffhttns & dtreOrix produd» 
ad cas partes, ubi dngulus mobily, if^ue qui ad direaruem cft, acuti 
erunt. fic itaquc ipfarum inrcrfeftio in L punfto. Quon^am igi- 
♦^19^ tur tam anguli LBD. LDB , ex conlhuftionc, quam LIH, 
Tptr* frALHl, proptcr parallelas DB, HI, aequalcs funr erunr quo- 
»»•• que ^ tam lineae LD, LB, quam LH, LI^ ac proinde& com- 

fi'"i*&n. pofjtae * vel rcfiduaB ^ DH,BI atquales. Cum autcm , a». 
inil.bu». gjulis DBI, H BG iifdem, five aequalibus exiftcnt.bus, addiio 
4 in cafib. jblato communi angulo HBl, angulus DBiH angula 
'^J.j^Q.IBG, ideft*, BGK, fiat sequalit ^ atqu» anguJu» BDH cx 
iniribuj. «onftruftionc angulo DBI, ideft'', BKG, fir jequalis: erune » 
«incafufig. tyijngul, BDH, GKB «quiangula, tri«quc proinde ut BD 
"ncalib. DH live BI, hoc eft ad GK, iia eadem G K ad K B. 
fig. I116c quare , ut fupra'^ quadratum applicatae GK rcitangulo DBIC 

IV. aut fi- jgqoale crit. Quod eft propofuunu 
mitibus. * 

*fait9 frimi. ' ftr I9^rimi. ^ f*r ^ frimi. * ^i- 4. /^«fc "* ^« »4 />^«'»»- '* >7 fextH 

^ Conflac itaquc , ciirvam inrcrfcflione , uri prardi»- 
li dlum e/V, dcfcnptam, cam ip(am cllc, qu« Vctcribu»- 
Parabolai Polumj, idcm pundhim quod vertcx; Untam- 
^ autcm defcrihefttem in (tatione prhni candem quar diamc- 
L=.jcr , aut ft an-ruli mo' iles rc£ti fuerinc, qua: axis ; intervai^ 
Utm vcro idcm quod latus rc<ilum fivc rcccntioribus Pa- 
caracccr ad ca/idcm diamctrum cundcmve a;tem pcrci- 
* ncns; zxo^w^ effi.ienti parallclas. cas,qu» ordmatim adi 
*' ^iamccfum vei axem applicaca; dicebaiuur; quarc 
/ MA^cni nomina rccmcjDCO. 



Carollarium T» 



Cum difmbentii ejfntentisq^ interfe^ib quibufcunque ftationi^ 
liiu.iauno canciun pundlo fu^,manifeftum cdfdefiriUntem in qut^ 

cunq.uc 




eunque ftattone , id 
e(l , rc£las omncs 
di»nrietro xquidi* 
ftantcs, in uno tan- 
tiim punilo Par»- 
bolae occuccete. 

CorolUrium 

Cumque continuo 
itf\.rti>cntit a Polo ie« 
ccfTu major major- 
<Jue (entpcr fiar an- 
gul us , quem frwfjT*» 

connituit ad 
«MW efnUntem infl*» 
tione prinu , velutl 
C BI , manifeftunt 
eft, quamlibet re- 
ftam a Polo ad quod- 
libet curvf pundunt 
du£la(n,ut, ex. gr., 
BG, totam intraPa- 
rabolam,prcdu^a(n 
antem, utiadR, e»- 
rra Parabolam ca- 
dere» « 

Cffroffar/Hm }■•• 

Conftat practcre* 
anguium GBK iri' 
dchnii^ quidem di- 
miflui , omni(); pro- 
pofito ^ngulorefti- 
linco minore reddf 
polTe fed aut tameir 



fffuiens BG nunqtfam z\xm dtflrihente BK colnciderc, mult6^ mi- 
mh^ ioUm tnoliic: «d hoc enim neccilum low » uc tius patient 



j66 Elem, Curvarum 

tfni^f^l BH dire^rUi EF for« parallclum *, aur ccrte ut cadcret infa 
eam , quae a Polo drre^hi aeqoidit^ans dudta cnier, quod planc im- 
pofTibile cfl, cum direcliUem (cmpcr fcccr. 

" Qorolldrltm 4. 



tpparet ; re£l.is omnes, quae Parahols txcm vcl dla- 
mecium fecanc, pcoduwtas candem Parabolae occurrccp, Sccct 
cnim rcfti KX diamctrum BKM, ac cim e(fuiefis RG, in ea fta- 
cione €on(licucum,uc KBG angulus minor iic daco angulo MKX 
*''*<l*f»t' *» P^' Parabolam cranfeat in punito G. Quoniam igirur re^a 
r^rr/ro/ i ^ ^™*^* occurrit , auc eidcm occuTrct inter B & G,quoca- 
huiui.' ^P^^ protiu<fla cciam curvae BG occurfura cft auc eidem ih 
ipfo G pundlo occurrcr, quo cafu & fimul Parabolae ibidcm oc- 
Ciirrec, auc denique ipfi B G occurrcc ad pacccs G produ^lc . quo 
buiut. utniuc calu prms Parabolac occurrcc \ 



CorolUrfMm 



Manifeflum quoquc efl, applicacas omnes, ucrinque Paraboll 
* tcrminatas, ab axc aut diamecro bjfariam dividi. Ut, fi di-^a fic 
if«r i hu- applicata NMO, quoniam ^ tam quadracum KM quam qua- 
dracum MO aequale eft re^angulo DB M: crunc quoque eadem 
quadxaca incer ic aequalia, ac proindc & rcdsN M, MO «equaics, 

* CorelUrtMm 6, 

^ Patct quoque prxcedcntis converfum , ncmpc non poflTc alias 
rcdas prsccr eas, qux e^utenti aequidiftanr , in Parabola ab axe fi- 
ve diamccro bifariam fccari. Si enim OQ^ quae non fic acqi 'i* 
ftans ipfi A C, ab axc five diamctro B P bifariam dividerecur in P, 
duft4 ON efKienti AC paralieli , qnaequc proinJ« ab codcm 
«ftrCtnt. ^jfg fjyg diamecro bifariam quoque fccabitur in M forcc O P ad 
K^ifnti. PQ^> ut OMad MN : idcoque ^ dufta rcfta pcr N & Q^ciTct 
diamecro parallela , : Parsbolx occurrcict in duobui punflis N 



Itaque non folum applicacaf omnes 2i diametro bifa- 
riam dividuatur, led & qua; a diamccro birecantur ad 
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eandcm ordinacim applicata? func: &fi diameter rc- 
ftam quamlibec in Parabola dudam bifariam dividac, 
omues quoque ipQ arquidiilantcs bifariam fccabic» ^ 

CorolUrium 7; 

Ex demonflratis 
quoque facile colU- 
gitur, applicacarum ^ 
quadraca ad fe invi- 
cem efTe , ficuc ad fe 
invicem func diame- 
tri portiones intef 
verticem 6c applica- 
tas inccrceptae. Ut,fi 
applicatae fint CK, 
4 N M , eric » qua. ^perihm- 
cWatum re^tae G K 
gd quadrarum ipfiui , ^ 
NM, uc redangu« 
lum D B K ad rc- 
flangulum DBM, 
id cft * , uc BK ad 'fnifixii 

. »• 

CorolUrium 8^ 

Ex ipfa porr6 dc- 
fcri ptione manife. 
ftum cft , effictenttm in 
Jlaihne pritMy Jd eft , ^ 
reftam, qua?'pcrP(?- 
/i/wfive vcrticemjp- 
plicatis aequidiftans 
ducrrur , ibidem Pa. 
rabolam ncc irr a- ^ 
lio praeterea punflo 
contingere , malt6 
minus eandem feca- 




• t 

t6S Flem. CuRVAinu 

rc. Sumpto cnim in curva praeccr Polum B puaao utcunque , vela- 
tiG, fi <"« efcfens cidcm applicccur, uri in pofirione BG, conlti- 
tuctur ab ipfo & e^niente angulus.ut GBC;atquc adeb punaum 
G, uccunque fiimptum, id eft, tota PataboU, pr«ter Polum B,m. 
fra effidtnum ABC cadec* 

CortDdrium 

' Conftat quoquc cx antcdiais, non po(Tc aliam reaam praeter 
tfuiemem Parabolam in Polo feu vcrticc contingcrc. Qionta« 
«nim alia qusvis refta pcr B durta, ex. gr.. PR, angalum con- 
^ / ftituit cum 4uientt A C , ut R B C , f) i Poh tdilnecirucm ducatuf 

l refti B H , ita ot eidem anguio R BC squalis fic aiigulus DB H, 

ac pcr punaum H agatur rcfta diamciro paralicla, ut HG: crit 
ea ipfa defaii>ens, & H BR an^MliH nM , utpoto «qualis Mn^td» 
mhilt D B C*, B R vcrb irm efui<ns: ac proindc ipfarum H G, BR. 
intcrfcaio G in ParaM*. Quare cum reda PR non in punfto 
B folummodo, fcd & in punao G Parabolac occurrat, ac tota BG 
M ' : , % t^nc^u refta 3 intracurvam cadat, non contingct teaa P RTarabolaai , 
Imint. Ud eandem (ecabic* 

" ^ Itaquc omncs re£lar in Parabola dufta:, qua: comin- 

»' ' 1 t^cntt in vcrticc apquidiftanc , ordinacim ad diamccruna 
^ ^ lipplicancur fivc ab cadcm diamctro bifariam dividun- 

* * tur; & concra. qua: cuilibcc re(!\ac, a diamccro bifariana 

l^, . . V : jdivifar, per vcrciccm ^quidiftans ducicur, Parabolam 
r * ^ • ' in vcrticc contingic, 

V ^ CoroDMrium lo. 

/ " • Ex diais quoquc obvium eft, quo paOo dati pofitlone Pira- 

I ' ' ■ , ' ^qucm ordiaacim applicac* faciunt ad eandcm diameirum , ipf* 

^parabola in planodcfcribacur. SienimdefciibendaBParabolae dia- 

. • mecer fic BK, vertex B, latus rcftum ad eandem diametrum 
* . * pcrtinens BD, (quod qaidem ipfi diametro in dircQumfit pofi- 

'flf'* tum,)atque angulus qocm faciunc ad di^tam diamccrum ordina- 

" tim applicacae A B K vel C B K ; oporcet,dua4 pcr D laterii rcai 

texiBi- 
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r 



termintim reQi EDF In angalo EDBipfi ABD «quali, efuienf 
u AC, & »«*iT4«(; B D, ad dirt^ican EF curvaoi defcribcfc, at 
NJBC; crit<j|uc baec ipfa, quac dcfcribcnda proponitur Parabola, 
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T H E E M A IL 

Propofuio 1« 

Si pcr afruiDpcum uccunquc ki Parabola pun£lun> 
rc£ta ducacur, axi, diamccrovc parallcla , cric quoquc 
allumptum punaum. Parabola vcrtcx , duttaquc paraU 
lcia icidcm diamcccr. « 

Sit Parabola quaelibet H AM ,cujus axis diametcrve A B, CC: 
htus reftura ad candem pertincns ACi fir^ue pcr punaum M». 
in curvautcunqueaffumptum, duda rcfta MO, axi five diame- 
tro AB parallelai dico affumptum. quoquc punftum M verti- 
cem, diaamque MO diametrum eire ; im6 li, du^a pcr M rcftl 
S V, ita ot ab axc five diamcuo A B cxtra Parabolam abfcmdat 
portioncm AI acqualem AB, quac inter verticem A &; applica- 
tam MBintcrcipicur; produa^ue O M ad K, ita ut fit MKL 
ipfis AB vcl AI & IM tertia proportionalis , tSnienu S V iwrrr- 
jaHo ver6 MK Parlbola dcfctibacur : dico hanc cum expofic*. 
Parabola HAM candcm forc, ita uc altera alteri pcr omnia coii- 
gruat, ac proindc non folum MO diametrum, atquc M vcrti- 
ccm forc, fed 6c M K latus reftum cfTc ad diftam diamctrum MO> 
pcrtinens ,& S V Parabolam io vcrticc M contingcrcjomncs^uc 
ipfi parallelas in Parabola duftaa ab M O bifariam dividi , atqac: 
ad hanc ipCim MO ordinatim applicaru 
' ' , Siteniro ia expofita Parabola HAM aflTumptum prafteret\ 
' - gliudquodpiam punftum, ex.gr., H j (iique abeodcmdufta H G' 
ad axcm fivc diametram AB ordinaiim appHcata, nec non HO 
ipfi SV «quidiftans, qoarum prior, fi opiis fucritprodufti,reft«- 
KO occuirat in E; polterior vcrb, itidcm produda, ubiopur 
fueric, pr«diftum axera five diametrum A.B fecet in D.. Et ap- 
parct liquidratum refta; HO aequale fit reftangulo KMO», 
Parabolam, <\M9t t^tcitnn SW y interxAlle ytxh MK.defcribctur,. 
pcr punftum quoquc H tranfituram. Eflfcautem quadratum tt- ^ 
ftaeHOacqualc reftangulo KMO muliifariam id quidem, 
mcofaltem judicio , brcvitcr fimpliciccr^uc fatis in'cum qui fc-- 
quitur modum dcmondratur. 

' O lomam eft * uc C A ad MB, ica MB ad BA, ait, dupli- 



• • Ld. confequentibu., ut C A ad dupUm MB ffVA^J^lnlo» 
. S R RI hoc cftJ. iu HG *d G D: ic proinde * contentoin 
#^29^MBadBl, noc eii > "» p KU aauale contento Tub 

«g ' " nuadMtum EH ac reaangulum fub CA & lO l«u MU ae<iu. 

BiiUbus. i _ 



A in calu iia % 



Jg.ll&lll 
ac fimilibui. 7 



iLi&<Sn.fi(iu.mcrit,i.nifecui>d.,reaaDgulumfi.bCAkIDfe« MO. 

ld.o4uetum fit ut BM <,uadra.um ad 9"»^"™';;;^«;«« 
•V.IU. CAB r.a.„gulum • ad «aangulu^n fub KM & AB ' h« ctt . 

♦iTo-» ur CA.d KM, f.u, alTumpti communi almudine MO, ut pr«- 

d fSm «aaneu um fub CA & MO ad KMO ..Oangulum. 

1^' EH "'adratum ad HO quadratum; f.tsu. f '"6^ ™ 
. W; fubCA & MO, utiamoft.nfum .11 . -SU'l«S"dm» ^H. 
L*'*"'""ciitquoQU."Kaangulum KMO quadtato HO «9^.1.. 
f«4«r a„d.cum punaum H, ubicunqu. id m .«pofita P«.boI. 

AH .ffumptum*fu.rit, fm.p.t quoqu. fit m Par.bola, qi«e 'f" 
"f"-'* ikmt SV, i«trr.B<, verl. MK dcfcnb.tut : f.quitut alt.r.m .It^ 

.rp.r om,;ia congtu.r.. idco^u. hanc cum illa .andemelfci U. 

Bt conftei veritj* eotum , qux ptoponcbantui. 

CoroliArium i. 

Ex antediftif manifeftum eft . qu6d , duals in Parabola blnls 
«tiibushbet rcft.s fibi invicem «qu.diftanobus, qu* ^^'^^'^ll 
bifariamdividit/eftalineailliusdiimetcrex.ftac. Qu^PP^J»* 
pcr mcdium «quidiftantium unius dUmetcr ducetur, five h«c 
V* ^ciei ix gcneiauyt, fivc cidcm paraUeU, p« mcd^uai 
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, Quoquc iltcrius KquldHUntium tnnfibit Atquc itl tppiret; 

JT^m 6 quo pafto dac« cujuslibet Parabol. diametium limulquc otdiiu- 
mt.ihutttt. ^Qi ad eandem applicatas invenice iiccat» 

-C^reHdrium x. * 
^atetfue porrb, quailibet reftas Parabolam ubivis contlngcii. 
tcs,atqueordinacim a punfto conta^us ad diametrum applica- 
cas , «qualc» utrinque a vertice diametri portiones abrcmdere; 
&,Vice versi i tcrminis applicatarum pcr diamcrrum duftas.ita 
nt acqualcs utrinque a vcrcice diamerri portiones dufiac apphca- 
tadue abfcindant, Parabofam in diai» terminis contingcrc. Re- 
ftam enim S V, cxeo qu6d acquales fint AI, AB,Paiabolam in 

•i^*UM\^ punftoM utcunquc alfampto contingcre , nunc » dcmonUra- 
" tumi at ncc aliam reaam in punao M ParaboUm contin^cwv 

1^9 Gr.i pode , fupeiiiis * oilenfum tSL 

<:or9Udrium f* 

• Atquchincnon difficulter colligirur, quo pafto \ qnollbct 
punao, non intra Parabolam dato , refta ducatur, quae Parabo* 
* ^»' ^ c»- Um coniingat, Inventis enim diametro quicuoque iJc rcftif, 
nUxhH]»». .^^j^ ordinatim applicantur, fi in ejufdcm diametri tet- 

mino fir datum punftum, notum nunc eft ^ rcftam pcr idem pun« 
^£lL\t^ fta»n duftam, atque ordinaiim appiicatia a:quidiftanrcm , Para- 
^ * boUm ibidera contingcre. At fi alibi in cutva fit punftum datum, . 
• veluti M , ftccjuc invcoca diametcr AD: oportet duftl ex M re- 
£ti M B ipfi AD ipplicati, fumptaque Al ipf» AB acquali, ducC- 
re rcftam per I & M. Sin autcm extra curvam detur in dUmetro 
produfta, veluti I: oportet,fafta AB ipfi AI aequali. atque B M 
ordinatim ad A D applicatl , quae Parabolae qccurrat in M, ducere 
rurfusreftam per I & M. At vct6 li ncque in curva neque in dia- 
merro produda detur,ut , fi invcnta dumctcr fit MO, dammc^u» 
punftum I : oportet, dufti I D dUmetto MO paralleia, quae Pa- 
raboiam fccet in A, fumpta^ue A B ipfi A I aequali , atque cx B 
duai BM ordinatimad AD applicati, nimirum, quae aequidi- 
ftans fit coniingcnti in A, Parabolaeque occurrat in M, duccrc 
. t^xhw iierum iKdi-n pcr I & M qoippe contUt cx antcdiaU *, ipfam 
jirf, i M onini cafu ParaboUm contingcre in pundo M, 



^4 EtBH. Co^iiVA^tii* 

»» * ^ CcrtlUrit/m 4* 

ut^unve diametri M O par.mett»m «lle. 



Certlldrium J, »(>• 



E« d«nonftt.tis quoqu. non difficulter coUIgitur.qtio 

^™^.C'.p;ur!ttx:S 

.pplic. .lium quemlibet .ngulum ~f Xrp^fidoSe di.ml 

„oMO.v.rtic.M. &l.t.re "Settum MO, 

V MK. quem .pp cit« faciunt .d dift.m aumetru ' » 

iil Jjuin Paubol. di.m«tun. '^^-^XTit h-t^. X 
. .ppHc«. .ngulum conftjtu,nt Wrn d«o^^^^^^ 

ARM- ducaturitermino K ad SV recu ivr i" «"K 
. fpcL ABM .,u.li.divisi4ue PM biu.um J du« - 

i r..'*! !B iofi MO xquidiftans. Deindc ab M ad eanacm lo 

',?i cmt t&B .n\ngulo MBI d„o .nguto «q^^^^^ 
Aue BI bif.ti.m in A , erit qu.ru. d.,meter A B . v.«« punau» 

g^'M"^^^MlTi.lfs,ngu.JadB«.P^ 

I M fe. m ^ MK. Qu«e f.cundi.m ea qu« fup.tiis 'd.mon- 
•^^'-'"'•'^.'(i.lt.P^^.bol. dUmcuU AB. MO..cp,«m«.u AC. 
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^K, tn diftli angnlis defcripcae omnino exdcm erunr. Sunt flvi ^ 
ttm & anguli, quo5 faciunt M^ali^^iie ad diamerrum AD ap« 
pHcJtaetCX conftrudione» daco angulo ABM aequales. Qaocirc* 
cfTeAuiD eft > qued qu»rebatur. Q^bd ft vei6 datus angulu» 
A B M re^ua fueric, ipfe axis cgi, inventa A D. 

Etiamfi curva, c\usL\ibct effidefitf, & quocunqu« 
tervdi//0 dcfcripra, CiMn^Mlt mpLiUs inxquales /jdc its, quft 
«d direitrhem lunc ab cadem parre> ca ip(a />c, cui po(t 
CircuFum & Parabolam intcr curvas pnrfti gcncri^ pri- 
inum locum cribuam , utpocc quam fequcnti fpeci» 
quodammodo finTpliciorem jjiidiccm ; cujusquc pro- 
pcerca ortum , nacuram , & propriccates nunc expod- 
turus cidcm dcrcnbcndi mcthodo infiltcrc , praimiHiP» 
quc in priacipio dctinuronibus inharrcrc poflcm ; cum 
tamcn ea ipfius proprieras , quam pnmam ac maxiro^' 
univerfalcm exiltimo, & c qaa carccras facilUm^ dc- 
duco, cx atiis gcncraiionum fpccicbus diAm^^iiis ap- 
parcac acque expedmiis dcmonitrccur, qiiod in Ma- 
thcmacicfsy & przcipu^ ia bienicntorum cxplicatione 
tion parvi facicadum puto, cam fclcgi, qu» a 'y\vc\ di- 
€kz quam minimum dcftcdlar, quapque fimihccr angul» 
vcdiiinei rc£tarquc iinca; moiu & uitcrlcdioDc perfi- 
citur; ac in qua di^i anguh mocus ooi> circularis kd 
irc^us, ac concra didar iincar non rcdus ted circularis 
cA', uc cz definicionibus in cum Hnrm adapcacis» & ib» 
^ucnci Capuc propoHcis, magis ciucclccc 



C A r n T II. 

DEFINITIONES SECUND^. 

[1 re^a linea circa pnn^lum f xom circurarircr mo- 
ta anguluna qucodam rcdilincum , aitcro fui crore 
^ xmmo 
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L I B. 1 C i ^Tifr* ty'f 

immotar redla; linea; applicacuro , per caodem tromo- 
tam Hncam promovcat , & fccum ducac , ica uc prardi- 
fta rc6la circularitcr mota fcmper pcr idcm applicaci 
cruris punOum xranfcac , fimulquc altcrius cruns ac 
ejufdcm lincar mota: interfcdlionc curva dcfcnbatur* 
jppcJlabitur haccipfa circulariter moca UneAde/crihtns, 

^ Alccra vcro immota maacas Dirc^rua nomca rcti» 
aicbic. 

• 

ITT. 

Prrcdi(flus autcm angulus rc(flinDea5, isque qui ei cft 
^cinccps , ilmilucr & hic Angulorum mcbiUum nomins 
vcoicuc, 

IV. 

Sicini 5cpon6ium fixum, circa quod dcfirihens dr- 
«cularicer movccur, Folm nuncupabicur. 

Rurfu/que crus an^ti ntdhifu, 'qVLod k de/crihen/e 
ibreifmem promovccur, Cru^ pdttens, 

VT. 

Alterum autem crus, quod k dcfcribente fccatur, 
Crm efftctens^ & pcr anguli vcrciccm produdlum Umd 
tfftcuns appeiiabicuc. 

VI r, 

Cum idefcr Henseicienti paraTIela eifl flc proinde nulla 
ipfarum inccrlcdio cxiftic , cam eictentem quam defcrU 
\.bcntem\vi fiattone primd condicucas diccmus^ ac quocics 
dc us fimplicicer icrmo cru , in caii iplas itationc cor- 
fldcrabimus, 

Zi VUV 



itj E 1 I M, (^a K V A & u M 
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VIII. 

^**^ Tntervallum autcm hic nominibimus tam cam 

fitientis parccm , quac inier anptlt mobtlis verticcra & dc* 
firtbentem intcrjaccc, quam cam dcfcribentis portioncm , 
qua; intcr Foium & direCtrtQem iatcrcipiiur, 

Ut in appofita figura, fi rcfta A BC « circa A ponflum clr- 
cuiaritcr movcri concipiatur, motuque fuo promoverc & fecum 
jj?*.clia angu!um BEC-j iu ut Cfus EB ffmper applicatum ma- 

ABC.ut& immoc« re^af linec KL, ac praediQa ABC mobilis fcm- 
ir/r'"^ P" idem punaum cruris E B, cx.gr., pec B, fimul- 

guraqu"a "1"^ ^ A^C interfeaionc C d©- 

luord.llin- ^cribatur cufva linca <C, fit<iuc dufta AD ciuri EC paiallcla: 
ftano- apparct,qub mtgi» refta ABCad ipfam AD accedic,e6 mino- 
bwiur fie/ianguliim ECB. ac undcm cum ipfa ABC pervcnit ad 

A D , ita ur cum ipfa colncidat, eundcm angulum E C B tunc pf- 
nitus cvanefcore: cum AD,«c ptoindc Sddiaa ABC,fUiione il- 
la, cruri EC paralleU fif, ita ut tunc diaum crus EC fivc rca* 
CEM cadem fit cum linca GFH, nimiium fuppofiti DF ipfi 
B£, aEquali , erumque 

ARC dtfminns in (lationibus divetfif. 

KL dntclrix, •' 

♦ , BEC, BEM.fivcDFH 8c DFG Mngult mMf. ■ i 

A Po/us, 
E B iriu patiens, 
EG ifui tffiiitnf» 
M C linc4 (fiiienf, 

G F H tfi. itns in pthne prims , fcu tfuicns fim plicJtcrt k . 
A D I defubtns /n fiMitne pnma , feu defiT:iens fimplicitCf, ' 
EB feu FD & AD uuuraquc i«rrr4to» 



Theorema III. " , 

fc^ Quibuslibct Mn^r^Hlis mohihbfts ac quibufcunque in» 

^ terva/IiSy juxta dchnitioncs prarmifTas dcfcripta cur- 
hoc ipft propriuDa crit , uc ^caaopuiuia comcn-: 



/ 

• eigitized by;Q( 



» 

♦ 



tum fub quahbcc rccla #«/'/7// parallcld , II qSncunque 
curvar pundo ad direcincem duda , acquc ea direffficii 
parte, quarintcr didam parallclam & efficitntem incer- 
cipicur, arqualc fKci, quod Ibb ucroquc intervAHo cp*» 
linccur, rcdlangulow 



• • I • 




STt qaolibec 4w^«/b ««^/5 B E C, & qulbufcunqne w/rt-wiKf fifc 
leu FD 5c /\D» <//rfc7m< KDL, dc/cript4 carva t C ; im ac 
«/MJ fic GFH, fiitj ic a pana > C in curva uccunquc ajrumpto ad 
ixfathvn^w^x CE *:ftt«fm/ GFhf. ac proinHc & imrrw/Zo AD 
parillcla: dico rcaangulum FEC «qualc cflc ADF rcOanira* 
fivf ci, ^uod lub AD, EB wncinetur» 



V 




Goo^ 



fSi t L i u. C n ti V n % XI u 

4 ConlUctiris enim tam dtignh mohtU qoam defcnkente in niclont 
ati fuire, cum per ipfarum tnrerfeflionem defcriptum efl puiM^ 
€tum C,veluti in BEC» & ABC, quoniam «qualcs funt re^c 
EB, FO , additi vcl ablac& utrinque F£ vel £D: crunc quor 

• iNri9fr>* que rcftx BD , FE sequales ^ cumque ' propter paralielas EC» 
. A D cquianguia finc triangula BDA, BETC; crit - ut BD, id 
eft, F£, ad OA,iu BE adEC: ideoque J rcftangulum FEC 

^tk fub extremis ^quaie rcdangalo rub mcdiis ADj £B fcu ADF« 
Quod erat prorpontum. 

Quarc cum & omnia rc£^angula, ut FEC, inrcr fe 
quoque finr a^qualta, manifcAum cil, curvam , intcrfc- 
£tionc ud prxdidum efl, dcfcripc.im , cam ipfamcllc) 
quam Vcccrcs Hypcrbolam vocarunt , auc , fi binas cur- 
vas codcm & conciDuaco motu gcnicas Amul confide- 
rcs, cflc cas, quas Oppofiias Scdioncs dixcrco dtYcdri^ 
fem vcro K L ac efftcnnHm G H cas ipfas , quas Afym- 
ptocos nuncupavcrunc , atquc ipfanjm occurfum live 
inccdcdionem j-ut F, idcm illud pundum , quod Hy- 
perbola; fivc Oppoficaruro Scdionim) Ccntrum ab iplif 
appcllacum fuit. idcoquc & ha?c fingul^i ii(dcm illis no- 
roinibui in poftcrum indigicabimus , folummodo fc- 

•^inEfijiti* dlionum nomcn, ob rationcs fupcrii^s ^ expofitasjminiM 
jtUc- congruum cvicacuri, Rcdtangulura autcm fub intervsl' 

***** /*f conccntum , fcu, quadracum ei arqualc, Hypcrbol» 
Poicnciam diccmas. 

Corellarium t, 

'Ex ipla dercrtpclone manifellum eft, Afymptocos 8^ Hyperb^ 
Um magis magifque ad fe inviccm concinue accedere, candem- 
^ue petvenire ad didantiam, dati quaiibet dillanci& minorem; 
- cujustamen, (i demonilrationem exafliorem dtfideres, data da- 
^Untia fit refl^ NO, ad Afymp oton FK peipendiculaiis. Sum* 
4 pti ipiturNP, quae c&dcm NO minor fit,fi fiat ut NP ad AJ>, 

ita DFadfr,acpcr t ducatur ipfi N P acqualis atquc Afym- 
Ptoio FH a<^ulJf f.flns; crit * rt,ft:n£;uluin f Poteiuiae AOF 



•qtfalc, Idcoqoc Jaxtt ca, quae « dcmonftrata funt, prinftanT C in *m%hm^ 
Hy pcrboU £ft autcra & 1 1 ipli P fi K<}ualis > hoc eft , datl di- 




• 



11« 



•am'i4 KO mrnoT. Quire 8r pcrpendiculjriu a pnn^ r ad Afynik» 
proron FK dufta, id el>, dilbHtia Kypcibola j praediiU Aiyai- 
ptoco, ibidea» dati dilUntii NO muli6 miuor eriu 

CdreHdrium 

Arquc itj fjmul apparct, re^laft ornnc», quat dufl« ex quollbef 
punfto intra angulum, qui ad verticem eft ci , <^ui Hypcrbolani 
continet, per ccntrum rTanfcun;, vel Afymptororum altcrutran» 
lccant, HyperboI« caodcai occurrae, p£oduaa%t eandeoi, £c 



• 

-yGoogle 



,iZ4 E L E M. GulVAROU^, 

- ^ ili uno untam pun^o , fecare: quandoquidem h« produft««b 
•^* iitraquf Afyniptoco magw magisquc femper «bfcedunc. 



■r- 



CdrolUrtum ) 



I 



' Conftat pratcrea, r/f/rtmfw in quactinque ftatione,ideft,fe- , 
ftas omnei Afymptoro parallclas fimilitcr Hyppiboiac, & qui«^ 
dcm in uno tantCim punfto, occurrerc, produaafque illam ibidcaofc' 
' fecare. ImpolTibilc enim ^xii dtfvrthens atque effutent ulU ftatio- 
nc fcfc in pluribus pundis interfecenc. q 

Theorema IV. ^ 

Fropefitic 4. ^^•I^' V 

^ Refla linca , flvc pcr bina quarlibec in Hypcrbot^- 
pun£tt tranficns, fivc cidcm ica occurrcns, uc produ- 
utrinquc cxcra Hypcrbolam cadac , utriquc Afym- 
ptoto, intraansulum,quicur?am contincc, occurrit, 

Sint in Hyperbola B C D, cujus Afymptoti K A E , H A F, 

djas FBCC. 
tranficns per bina 
curvx punfta B & 
C, atque MC ci- 
dem occurrens in 
C, itauc produdU 
versus L utrinque 
extra Hyperbolam 
cadat Dico tam 
rcOam F Q C G 
quamreflamMCL 
utriquc A fy mptoco 
KAE & H AF in- 
* tra angulum E A F 
occurrere. Hoc e- 
nim fi non accide- 
rct,eadcm FBcb 
vd M C L aiit 
Afyai« 
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ATymptotorum alterutri parallela cffct, aut, fi vel huic vel iili 
■ Arymptoto cxtra angulum E A F occurreret, cx puivflointra an-"^ 

gulum K A H ad vcrticcm ei qui Hypcrbolam continet d\x€tx ^ 

hanc vel iliara Afymptoton (ecaiec^ ideo^ue * curvae in uno tan- , 
• Xhm punfto non vcr6 in duobus occarrcret, ac produfta eandem/ci^ii^J[ 

fccaret, non autcm utrinquc cxtra Hypc/bolam cadcrcr, contit 

id quod ponicuf. Ac proindc conftat propolitum. 



0.. 



Theorema 

Propofiuo 



V. 



AfTuropcis, vcl in una cadcmquc , vcl in oppoficis 
Hypcrbolis, duobus uccunquc puadis, dudifquc per 
cadcm /ivc una rcda fivc duabus, fibi mucuo paraliclis: 
crunt rcclangula fub dudar vcl dudarum parcibus, Hy- 
pcrbola & Afympcoto ucrinquc inccrccpcis , fibi invi- * 
cem «equalia. 

Sint, vel in eadem, vcl , 
in oppofitis Hypcrboiifl 
B P C O , cujus Afym- " 
ptoti A E , A F , aflum- * ' 
pta utcunquc bina pun» 
ei3. B &: C, ac per ea- 
dem du^as binae re£laB 
BD, C P fibi invicem* • 
parallc'ar , Afymptotil^ 
que occurrcntes in pun- ^ utj. 
.€t\s E, F, G, H *: dico gue occa»- 
rcftaniTulum E B F rc j^'** 

ftargulo GCH aequtle fit imra 
(jdc* aivj;i*Ittm 

Duftis cnim pcr ea- ^^^^^^^' 
dem punfta B & C re- .^"',7</r«ci. 
ftia, utriqne Afymptoto * i 
paraiiclis aiter^uc A- f*^ 
fymptoto terminaiis, BI , B L, CK, C M: erit ' , propter rcftan* mr&^Z 
guU IBL & KCM^«qualij,ut iBadKC, hoccft»,utEB/«ri. • 




• * . • V • V 

1^6 ' ElEM. CURVIRUM 

0f,r i6/ix- ,a G C , ita CM ad BL , id eft , ita C H ad BF. ac proin<!c 4 reS 
^ , ftangula EBF fic GCH ac^ualia funt^ Quod dcmonftran* 
' dum erac. 

l »4r Eodcm modo oAcndctur, fi per bina pun£la , ur B & 
D, una rc£la ducatur BC, qua? utriquc Afyroptoto oc- 
currat in pundis E & F rc^tangula EBF, FDE iibi 
inviccm «qualia cflc. " *- 

' CoroHarium 1. 

In opporirw Hyperbolis , fi parallelamm altera pcr centrum 
*• ' tranfcat, utCP in tcnia figura, cidcm dcmonftrationc compro- 
iMtum ctit , rcftangula fub partibus quarumiibct reftirum , quai 
pei Arymptotos ad utfavnque curvam ducuntur, finpula sequa- 
" liacITc quadraio aequidiftanris ^ ccntro ad HypcihcTam dufhe, 
Quarc cum ex diftis appareat , fi , dufti ptr ccntruni rc^S ur- 
^ cunque veluti CGP in cadcm figura , eidem ubivts alia re^la c- 

' quidiftans ducatur BD, quae fecet Afymptotos in E & F, rcQan- 
gulum EBF vd FDE quadrato GC itcmque & G P quadrato 
. cquale elTc: fcquitur, ipfas quoque GC, GP cftc fibi invicem 
i k cqualcs,hoc eft, quamlibet rc£lam ad oppcfnas Hypcibolas pci 
uncrum dudam , in eodem centro bifariam fecaii, . si^ ^ 

* m Corolldrtum 

Conftat quoque cujuslibct rertae, five pcr unam eandcm<{Qe, 
fiVe per oppofitas Hyperbolas duftae, partes Hyperboii & A- 
(ymptotis interccptas fibi invicem eire aequales* 

DudlScnim utcunque BD, quac Afymptotis occurrarin E & 
r^5 Ji». F, cnm cx antediif^i» ^ BF fic ad DF, ut DE ad BE: erit quoquc 
'w dividendo vcl, in oppofitis Hyperbolis, componendo^, BD 
,^ .ad D F, ut eadem B D ad B E , idco4uc D F, BE », tc proinde 6c 
^mti. BF, DE fibi Invicem aequales erunt. 

.^ri CoroUarium j. 

Unde parlter conftat , reftam , qnae vel unius ejufdemauc , vcl 
oppoficarum Hypetbolaium , biiu pua^a conjungit , nulio alio 



«- 



• 




..-4 II 



fnt punao in Hypcrbo!» «flc. Sicnim pratcr D & B lUud quod- 
^ dam ipfius DB punftum, cx. gr. X, in Hyperbola foKt, eirct ' f^,^^ 
X F ipfi B E ac pioinde Cc ipfi D F a:quaUs , p«i toti , quod tft ^ 



" CoroHarium 4. 

Facilc autcm ^pparct , & converfum quoquc propofirioni? ve- 
rum efle: nempe, fi, iifdem poficis, & redtangulis EBF, GCH 
.«qualibus,pun£korum B 8c C unum in Hyperbola fir, & altcrum 
quoque forc in eadem vel oppofica Hypcibola, cujus Afymptoti 
funt AE& AF. Ex co enim qubd «qualia finticftanguU EBfi 
& GCH dcmonftrabitur aequaiia quoquc efle reftjngula A I B 
8cAKC eadcm methodo,.qua convcrfum fupra oflenfum fuit. 
ideoquc fi punftum B fit in Hyperbola, erit quoque * punaum 
C in cadem aut inoppofita Hypcrbola,ciijui Afymptotifunt AE, 
AF,& Vice vcrsi. Dc binis auccm punftis in eadcm linea, ut B 
J o idem didum cftos im6 8c idcm crit in cadcm linca, fi diaa 
• • Aa 1 » puna» 



^ : pand», ut B & D, «qualicer ab Afymptotis dinent;q«indoqal- 
. dem, fiBE, DF «<jd«Io« funt, additi utrinquc BD, vel in op. 
% • pofitjs Hy perboli. ip$5 E F , & B F ipfi D E , idco4uc fic teOinEu. 
lom EBFfcaingulo FDEaqualcerit. 

xt 

"T Corcliartitm 

A^paret qnoquc ,ctm, qn« ex centro quamlibct rc^lim,Tel 
. Bi una cademquc, vcl in oppofitis Hypcrbolis duftam, bifariam 
dividit, omnea quoque ipfi Kquidiftantcs bifariam dividerc. Ut. 
. fi cx ccntro A dufta A N O dividat bifariam reaam C P , cni «- 
'pn-xc^ qu»di^>ansfit Bpi cum, «qualibus N P, N C additia demptirv^ 
i^mm. ' «qualibus » PH,CG,aBquaIcsquoqucfintNH, NG, idco. 
»^^9 7*/«. qiic & OE, OF^: cmnt fimilitcr, dcmptis rurfum additifv^ 
»[^&4j^i^z\ibu9 3 BE, DF, ipfae OB 8c OD quoquc aquales. 

lC,J!.^' . Ejofmodi aatcm rcax a ccntro pcr Hypcrbolam 
11^^' inccrccpfa: diamccri, fcu diamctn fimplici- 



DB caia Tocamur; & fi applicatx ad angulos rcaos a dia* 
^«n.^ njc„,s fcccncur, cidem diamctri Hypcrbolar axcs ap. 
pcUantur. Quando autcm fccunda diamcccr ordioa- 
tim ad intcrccptam diamctrum applicacis paraUcla cfL 
• tlcera alccii Ceaju^au dicitur, 

CtroHdr ium 6, 

* ' ^ n^i^ Ffmi^TIs coIHgitiif, non po/fc alias rcftas, qnim dlflas 
fwaiklas fcu ordinatlm appiicatas , a diamcuo bifariam fcc». 

Srcmmficn po/nt, fccetura diamcrro AO bifariam prat- 
«r apphcara, alia itCt^, ot QR, Afymptotis occuncns in S 
* « ''t^ pcr O ordinarim applicata BOD. Afymptotis oc 

^;^';^ TO, SO V. Quonum ver6, dudU EV ipfi SF parallcia 
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KquUngula funt triangula EOV & FOS: erit *utEO ^'^jj^^^fif^ 
OV » u«'FO ad OS. Quarc cum EO ipG FO fic apqualis * 
erit 8c ^ O V ipfi OS, hoc eft , rcan OT aequalis , pars toti, * ^ H 
qnod eft abfurduni. Non ergo bifariam fecatui re^ R Q^a dia- ^**' * 



mctio AO« 



CcrelUrinm 7. 



Atque hincraanlfeflum fir, qu6d, fi vel in unaeadcmcjue vel 
id oppofitas Hyperbolas binac qua»lib«t rtCix fibi invicem aequi- 
diOantes durta; lint, quae utramque bifariam dividit re^a iinea 
pcr ccntTunn rranfear fixi diameter fit: Quippc quat pcr mcdium 
unius «quidil^antium diametcr ducetur, per medium quoque al« 
teri«s aequidiflantium tranfibit \ Undcapparct, quo pafto dara^ ^frr 5 en 
Hype^bol* vel oppr^firarum HypcrboIariAn diamctrot quotli- '•'•^^*''** 
bet, funulcjue ordina im applicac;)s ad eafdcm, nec non & ccn- 
tmm , urpore quod binarum pluriumvc diamctrorum communia 
inceirc^o eft, icpciiie Uccac, ^ 

A« I Th&o* 



Theorema VI. 

H i0 



V , PropoCitto 6, 

\i ▼ Rc£ta pcr quodlibcc Hypcrbolar punilum ad utram- 
"•^s^quc Afymptoton du^la, quar in codcm pundo bifa- 
I ^fiam dividicur, curvam ibidcm concingic; & concra, 
\ concingcas ad ucramquc Aryrapcoton produfta in pua- 
» (Xo contadus bifariam diviia cft. 
•—-Ci P*' pun£lum C in Hypcrbola B CD, cujuf Aryinptoti AE, 

' AF, dufta refla GCH, utrinquc Aryraptotis terminaM , quje 
,1 ineodem punfto C bifaiiam dividatur, Dico rc^lam GH tur- ' 
; \ vam contingcre in C. Secct cnim ,G ficri potcft , rcda G H Hy- 

• iCm pwbolam in C&l: eritque ' IH re^tae CG, idcocjue Sc ipfi 
jC;»*». ' CH acqualis. quod cft ablurdum. Noo fccatcigo CHHypec» 

bolam, fed eandcm contingir. Dico porr6 conveifjra, (i G H in 
pun^o C Hyperbolam contingat, eandem quoque in C biFariam 
'-0 'dividi. Hoc enim fi non nc,fumatur in CH majorl parre ipfa HI 
/ \^ «qualis G C, Hinc cum pun^flam C fit in Hypcrbola, erit quo- 

• Mr^Or. quc ^ pundum I in Hypcrbola , totaijue CI » intra curvam ca-^ 
Jfc»;"' dct, ideo^ut ipfa G H Hyperbolam non conringct , fcd eandem ^ 

"''^* in punflis C & I fccabit , contra id quod ponebatur. Non ergo 
C C ipfi C H inKqualis cft* Ideoque calu utroque conftat pro- 
*pofitum. 

^ Ctroilarium i, 

Mtnlfeftum Itaqae eft ex antedidis , fingnU re^ngula , qux 
eompfchenduntur fub partibus cujuslibci xtCtTt contingenti pa-. 
rallelae , intet Hypeibolam 5c Afymptotos intercepris , clle as- 
f qualia dimidia: tangentis quadiaro. Ut,fi tangenti G C H aequi- 
-'diftana ntcunquc dufta fit B D , Afymprotis occurreni in E 6c F: 
^ptrxCHr. critreftangulum EBF fivc BFD, ut & F DE five DEBaqua- 
S lc teftanrulo GCH S id eft, ipfiui CH vel CG, dimidiac 

tm. tingencuc^uadratot 



" " CoroUariHm x\ V 

Pttct porr6,rcflam,<juaB ptr diametri terminum ducitur «6- 
quidiftans ei,qu«in Hypeihela ab cadcnr diamctro bifariam fc- 

catur , id efl , ordinatim 




applicaris parallcla , Hy- 
pcrbolam in di^o tcrmi- 
no contingcrc. U t , fi ad 
diamcrrum AN ordina- 
tim applicau fir B N D , 
quae produfta Afympto- 
tis occurrat in E & F, ac 
per diamctri terminum » 
C dufta fit rcfta GCH, 
ipn BND «quidiflans , 
cum sequaics (int K F 
& NE crunt * qno- 'f^t&s 
quc CH & CG c,»i.ihu^ 

qualcs, idcoquc ' GCH >Jr9fuiif 
Hypetbolam t ontinget <> . 4 
in C. ^ , 



Hinc liqnet, non folum omnes reflas in Hyperbola, contin- ^^** 
genti parallelas , a dianietro per tadlum du^a bifariam fecari^ * 
ideoquc ad eani ordinatim applicatas cfTc, fed & non podc plurcs 
ffc^ai» in uno eodem(jue pun^lo Hypcrbolam contingere. Ut, (i 
contingrnti GH parailcla (it BD, Afymptotis occurrens in E ' 
& F, duftl pcr ta<^um C diamctro ACN, quaeduAae BD oc- ^^^^f,^ 
curratin N; quoniam ^GC , CH aequales funt,nec non EN, ^J. 
NF Scruftt quoquc (dcmptis s^qualibus ^ EB, DF, ) BN, N D ^ftr9<}m9- 
sequales,idcoquc & a<i diAam diametrum ACN ordinatim ap- "<i^,4 
plicatae. At ver6 non poflc aliam reftam praEter GH Hypcibo- «^*^, cm 
lam in pun<flo Cconcingcre, patetjquandoquidcm & omnesipfi ^/;M;»f • 
sequididantes in Hypcrbola duftac , quae^uc aliae cfTcnt quam ^/rry^ra 
prsBdiftsB applicatae, bifatiam quoque pcr eandcm diametrum 
dividercntur ^ . quod ficri non poiTc fupciiiis 'odenfum cft _ • in c^. # 
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^jPl ElEM. CU1.VAIIUM 

Catcrum moncndum hic, uc diamecrorum quoquc 
magoitudo dccermiaccur , eam > qux a quccunque 

in HypcrboJa pundo 
per ccQcrum duda 
oppofica Hypcrboil 
tcrminacur, ideoque 
inccrccpca; inccr ccn- 
crum & curram du- 
pla cft uc C AP, 
vcl Hypcrbolz, vcl 
oppoficarum Hypcr- 
bolarum cranfverlani 
diamccrum ; eamquc, 
qua; in ipfius tcrmi- 
no curvam concin- 
gens ucrinquc A- 
fympcocis ccrroina- 
cur, aucqua^upfi per 
cencrum a?qualis & parallela ducicur, uc GCH, fe- 
cundam diamecrum cranfverra: conjugacam j ac vero 
iliam, cjua; ipfis PC, G H, cranfverfic nempc fecunda;- 
quediamccro tcrcia cft proporcionalis, utCO, rcduoi 
iatus iivc Parameu^um dici, 

Theorema VII. 

Prfipofitif 7. 




Qua? pcr tcrminum cransvcrfar cujuslibet diamecri 
•^:' reftaducicur, concingcnci in vcrtice parallcla, oppofi- 
tam Hypcrbolam contingic, & qua: ad fccundam dia- 
^ ' ' mecrum, aflTumpta; cuicunquc diamecro conjugacam , 
vj^ ordinatim applicatur, cidem alFumpcac diamecro arqui- 
. ^ diAac. 

Sic 



Sit Hypcrbola, vcl oppofitarum Hyperboljram IC, H E, 
Jtiarum AfymptotiBG, DF, diamcter tranfvcrfa utcunque aC 
lumpca C t , pcrcjue ejus tcr^ninum E iJufta re<fla F E G parallc- " 

la ipfi B D , quae cur vam in vcr- 
cioc C contingic,ita ut hnec ac- 
quc illa Afymprotis occurrat in 
punais B, D 5c F, G : dico pras- 
d:^am quoque FEG oppofi- 
t^m Hyperbolam concingcre ia 
£ i & Ti per ccntrum A ducatuc - 
lecunda diaractetAKjdiamc- ** 
tro CEconjugata, ordinarim 
td cjmdem A K applicatas ipfi 
CE diametK) aequidiftare. 

QixMiiamcnimeft ' tamAE 'peri^fri- 
adEG, utACadCB, quam ""'.«^* 
AEadEP, ut ACadCDific 
funttam AE, AC ' quam CB, 
CD » ^tquaics, erit quoque ^ ^tr^^AT" 
tam EGipfi CB.quamEF ipfi 
C D^, ac proindc & E G ipfi EF * F*^ 
aqualis. Unde ^ xeaa FG op- , 
pofitam Hyperbolam HE continger in pundo E. Quod primo 
loco propofitum fuic Porr6 fi per G & D ducatur rcai G D , fe- 
cani tccundam diametrum AK in K, oppofiiifcjue Hyperbolis 
occurrens in H & T, cum aequaJes & paraHelae (int EG, CD, "^«i^ 
«nint 8c ^quaeipfas conjungunrGD, C E parallela; & aequalcs, fpn-fifr^f 
Idcoquecum fecunda diamctcr A K contingcmibus BD, FG, id 
cft ^,ordinatini ad diamctrum CE applicatis aequidiftans fir, ut- 1!^^^"^^ 
porc tx Hypothefi ipfi CE conjugata ; cKint quoque « re^ae '^"Ju^i^pn' 
CK, EA, ut& KD, AC,idcoque& 9 GK, KD aqualcs. 
Qinbut fi addamur aequafes GH, DI: crunr fimilitcr icaxl^J^*^'' 
KH, KI fibt invicem aequales. Q-Jocirca cum " ad Tecundam "o^rU^r,' 
diametrum AK applicata fir refta HI, ctiam caztcr» ornncs ad 
<andcm applicatae eidcm HI ac proinde & diametro CE «- "//J ^'^'^* 
^nidillabunc, Quod fecundo loco propol>tum cric, ^''p!ri&€ 

Cor. 5 hMjm, 
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Pr$p$fitio g. 
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Datis quibufcunquc diamccris conjugacis, Hyper* 
bolcc axcs conjugacos invcnirc. 

Sint datae dianiccri conjugatae PC, GH, oporteat^ue invenirc 
conjugatos axes ejus Hypctbol», cujus eaedcm PC, GH con- 
jugatae diametti exiflunt. 

Duilia ab A cenrro per G & H Afymptotis AG, A H, du€t%» 
^ucaC ad eorum aheruciam it^a CB ahcri squidiflantc, fti- 
* inatur inter AB, BC 

media proporiionaiia 
AD. Dcin duai DE 
ipfi AD aequali, atque 
Afymptoto AH paral- 
lcli, crit E A F, tran- 
fiens per E & A ac ipfius 
£A dupla , tranrveTfus 
axis qui qusritur, atquc 
I E K ad candem pcr- 
pcndicularis , ac Litiin- 
que Afymptotis termi- 
nata,axis recandus,prio- 
ri conjugatus. 

Quoniam cnim pan* 
dum C ' in Hyperbo- 
la eft , redangulumcjuf 
ADE ipfi ABC «qualc*; crir quoquc pun^lum E » in Hy- 
perbola. Porrb cum proptcr refta^ D A, D E aequalcs acqualis 
quoquc fit DAE angalus ipfi DE A, id eft \ EAK argulo, 
fjiitque &anguli AEI,AEK ex conftru^lionc aeouales : eiunt* 
triangula AEF, AEK atquiangula, atqucob latus AEcommu- 
ne ^ftiam aequalia, latusc^ue lE lateri EK xquale. Unde cuin 
punftum E* in Hypcrbola exiftar, dividatquc bifariam rcftjm 
IK, utrinquc Afymprotis terminatam, coiiringet ipfa IK 9 tur- 
vam in E; ideocjuc, & propttr anguloi FEI, f EK rcaos,con. 
jugati axea ciuncF£,IK« 
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• Prcpofitio f. ' ' 

Qualibcc conringCQtc» ab angulo Hypcrbol» A- 
ryropcods comprchenlb arqualia abfcindunc criangula, 
& redlangula lub eorundcm criangulorum laccribus 
comprchenfa inviccm quoqiic squalia lunc, ac prar- 
ccrca majora corundcm laccra a concingcntibus, iplar- 
quc bafcs lcu concingcntcs Afympcocis ccrminaca: , ia 
'mucuo occurfu , ncc non ipfarum partes curvam con- 
ringcnccs intcr occurfum & Alympcocos inccrjcda:, ia 
pundis concadus , in cadcm rationc fccancur, 

Hypcfbolam CE, cujui ^f^mptoti AG, AK, ttCtx GH, 
IK utrinque Afympcocis cerminaiae, ac fibi mutub in R occur- 
rences, contingani in pundia C & E: dico tam rc^jnguia quam 
triangula CA H, I AK aqualia tfle j ac pr«tcrea eHc GI ad I A, 
ficutKHad H Aj iremtJueGR ad RH,iicuc KR adRIj ncc 
non GC ad CR, ficucKE ad ER. .• ^ 

Dn^is enim a pun^is conta<aus C & E reilis CB, ED Afym- 
ptocorum aiterutri , ut AH, parallelis, cum fit ut GC ad G H, 
iu GB ad GA,& BC ad AH 'jfit^u* GH ipfius'GC dupla ifn^jixti. 

eric quoque tam GA *p€r6)m» 
ipfius G B quim A H 
ipfius B C dupla , id- 
eoque ^ redlanguium ^f*" »• 
GAHreaanguli GBC^"* 
fiv8 ABC quadruplum. 
Eidem modo re^an- 
gulum lAK redanguli 
ADE quadrupium o> 
ftendetur. Hinc cum 
aequalia fintrcAangula 
ABC, ADE-^^erunt qacque eerum quadrupla, nimiium ic-4^rrj/W- 
flanguia G AH & lAK aequaiia. Quod cft primum. f**- 
Undc cuiu \ fit ^ ad AK, ita I A ad AH, uiangula quo- f ^.r i# - 
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El£M« CttRVAILUS 

que G AH, lAK «qualia erunc ucpocc habencia lacera clrcs 
coiQinuneiB anguluui, leciproca. Quod cH lecundufn. 

Ac com permutaniio ^ 
quoque fic GA ad I A,uc 
A K ad A H : erit & » 
dividcndo GI ad lA, uc 
KHad HA. Quod eft 
tercium. 

Porr6 cnm ab squali« 
bus triangulis G A H> 
lAK ablato communt 
quadrilatero l R H A,. 
leddua, nempecriangu» 
hi GRI & KR H, <|Uoque afqualla rcmaneant, erunt 9 eorun. 
dem Utera circa acqualcm angulum ad R reciproca, id eft, eric^ 
GR ad RH, uc KR ad RI. Qijod cft quarram. 

Unde cum componcndo '° quoqae frc G H ad RH, ut KT ad' 
auc, fumpUfi anceccdencium dimidiis, CH ad HR, uc EI 
ad IR; cric & per convcifioncm racionis •* CH fivcGC ad 
C BL, ut E I fivc K E ad E R. Quod cft qiiintuai. Atque ita de> 
monftiaca ruiic ea, quae proponebant«ir« 




Theore ma 

JPropoCitio lo^ 



Du£ta qiiacunquc in Hypcrbofa diaractro , crrt ac 
quadratum fccundx ad quadratum tranfvcrfa: diamc- 
«ri, fiveut papamctcr ad cranfvcrfam diaraccrum , ica 
quadratum cujuslibec ordinacim applicac» ad redlan- 
jgulum fub cjufdcm diamctri parcibus , ucroqoc cranf- 
Tcrf» ccrmino & applicacd inccrccpcis > comDrchco- 
fum. " ' 

Sit in Hyperbola BCD, cujus Afymptoti AE, AF,du^t* 
diamecer utcunque PACN, cuju5 fccunda diameter tranfverrje 
PC conjugata fit GCH, parameter \t\h CI, ipfrs nempe PC, 
Gtt ttttia pxopoctionalis » & iic ojdinacim 4d diOam diamctrum 



i^plteiti* (jiialibct DN: dico eflrc ut GH qai(Jfranim ad CP 
quadracum , aut,quod idem cft ' ,ut 'e^^a I C ad re^am CP, ita 
qnadratum DN ad PNC reflangulum. 

ProduftS cnim applicatS DNutrinque pcr Hypcrbo!am ad 
Arymptotos, ut EBNDF, cum fic * FN quadratum ad HC 
quadratum, id dd S Fi^ reftangulum, uc N A quadratum 

ad CA qujdracum: 
eric dividendo DN 
quadratum ad H C 
quadratum,uc PNC 
rc^angulum ^ ad 
CA quadratum, & 
jfsrmutando * D N 
quadratum ad PNC 
rCiSlingulum, ut HC 
quadracum ad CA 
quadratum, five ^ ut 
GH (juadratum ad 
C P quairatum, auc, 
quod idem cfl, ut fC 
id CP. Quod de- 
monlliandum erac» 

CcrolIariMm 14 

Hinc colligituf » 
qtio pa^o dara? cujuslibcc Hyperborse, m BCD, Afymptoti invc- 
niancur. Qu'ppe inv«niis ^ ccntro A ,diamctro quacunquc AN, 
qua curvam fccctin C,8c ordinatim ad candem applicaia BN, fi, 
produftS NA ad P, uc AP ipfi AC fic sequalis, duftSqueper Cre- 
Cli GCI applicarar BN parallcU, in cadem notentur punAa H Sc 
G, ha uc fit PNC reftangulum ad BNquadrarum, ficuc ACqu*-^ 
dratum ad quadratuin abs C G Tcu C H : erunt,quar cx A ccncro 
per G & H ducuntur ttCt^e AGE dc AHF, Afympcoci ^uxfuac 
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Coroll/trium %\ 

Ex demonflracls patct, ffpcr P 5c I tranfvcrfaB diamctri pftra- 
mccrisuc ccinunos duucux xc^a P I K, occurren« cuilibec appiir- 



ytrjum lO 
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IfS ElEM. Clll.TAtaM 

<4») nc ND,pfodu&«, fi oput fueac,in K: re£tangalum CNl^ 

quadraco applicatat 
D N aequale enTe. 
Quoniam enim efl * 
ut PC ad CI, five-' 
uc PN adNKS id 
eft , ( fumpd N C 
communi alcicudi* 
nc) uc PNC tem 
Aangulum ad CNK! 
re(fldngulum ' , tUL 
idcm PNC re^lan- 
guium ad DN qua- 
dracum , cric * rc- 
dangulum C N K 
quadraco applicatae 
D N aequale , id e(l| 
fi vccerum Gcome- 
trarum morc id pro- 
poni placcac: 

Quar ab Hypcrbola ad diamccaim ordinatim ap- 
plicacur, potcft fpacium adjaccns lateri rcdo , laticudi- 
ncm habcns lineam , qus a diamctro abfcindirur intcr 
ipfam applicatam & diamccri vercicem intcrjtiftam , cx» 
ccdcnjquc figura fimili rimilitcrquc podta ci, qux lacc- 
hbus tranfvcrfo rc^toquc concinccur. 
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Manircfium quoque cft ex dcmonftratis, in Hyperbola appli- 
catarum quadrata ad fc inviccm cflc, vciuti reftangula fub inter- 
ccptis diamccrt portionibus, ab uiroquc tranfvcrf» termino ruin«^ 
ptis. ut, fi applicatae rnit LM, DN, erit uc quadratum LM ad 
reaangulum PMC, ita quadratum DN ad rca»ngu]um PNC: 
f,^ CBm ucriufquc eadem fic ratio, ouae cft parametri ad cranfverfim 
diamcrrum S eritque propcerea * permucatim LM quadratum ad 
DN (juadratum , ut PMC rcftangulum ad PN C leaa: gulum. 

Tli£0- 
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Theohema X 

Propofitio II. 



Si quarlibet contingcns cuicunque Hyperbolar dia- 
mctro occurrac , atquc a punftp contaaus rcaa ad 
eandem diamctrum ordinaiina applicccur , cric rcaaa- 
gulum fub diamctri portionibus a ccntro pcr contin- 
gcnccm applicatamcjue abfciflis arquale fcmidiamccri 
iranlvcr/x quadraco. 

. ^uamcunsue Hypcrbolam KC, cujus Afymptoti A D. AF. 
contingac mpunft.O uccunqjc fumpto rcfta ECF, Alympto- 
Woccuiunsin E 3c F, diamcao autcm AH utcunque dua« 

in I; & per pun<flum con- 
ta^us C ad eandem dia- 
metrum ordinacim appli- 
caca Hc CH, qua; proJu- 
(^t Arymptoto occurrac 
in M. Dico reAangulum 
HAI aequalc fore quarira- 
to remidiametri KA, five, 
qund-idem crt ' , continui i 
proportionales efle H A , >*>#. 
KA,&IA, 

DuAis enim 0 K G 
applicarae C H , & K L 
continpenti FE paralleHs, notaro(jue interfc^flionis pun^o R, 
cum fjt » RC ad CF, ut RK ad KD,hoc eft 3, MG ad M F, 'f^^ic-». 
ut LE ad LD; erif quoque ^ MG ad GF, ut LE ad ED. Qna- ^"^**' * 
re cum porri> < fr FG ad GA, uc DE ad Ea : eric * ex acquo i li^iftxu. 
M G ad (J A,idcft HKadKA, ut LE adEA, hoc eft», m^p*'«>^F*' 
Kl ad lA : & 9 componcndo HA ad KA, uc KA ad 1 A. ^^^J^j;;' 
Qviod demonnrandum erac. trltum, 

yUe at' 
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Si quxlibec concmgcns cuicunque fccunda; Hyper- 
bolcs diamecro occurrac, atquc a pun(flo concadus rc- 
dta ad candera diamccrun-i ordinacim applicccur, eric 
rc<flangulum (ub (ecunda; diamctri portionibus, a ccn- 
tro per concingenccm applicacamque abfciiris, squale 
iemi lccundx diamccri quadrato» 

Quamcunquc Hypcrbolam KC» cujus Afymproti AO, AF» 
contingac in pun£lo C, utcunque fumpto , redla FCQ, occur» 
Ijens Tccandae diametro A B , utcunquc duAc in Qj dico, fi ex C 

ad candcm diamc'- 
trum AB ordina- 
tim applicetur rcfta . 
CB, & ex A eidcm 
cquidiflans ducatuf 
AK H, (ecans con- 
tingentem FCQ^ 
in I, Hypcrbolsque 
occurrcns in K, ac- 
que pcr K rc^ta a- 
garur D K G ipfi 

^ , - y/jw I \X\ ABparallch, (ita 

*pnTh»- ' 1 ^XV ' AKH diame. 

ter (ic fccundo: dia- 
metro A B corjuga* 
ta , ac fcmi- fccuiid « 

Smctri magnitudine fint KG, KD,) fore rcftangulum B AQ 
equale ipfius KG vtl KD fcmi-fecundjc diametri quadrato, 

Dufta enim pcr C rcftl TC M fecundae diamctro A B paraK 
" JU^^c^ ^*^^» itlcoque ad intcrcepcam diametrum AKH oidinatim appli- 
< 4* ^^rTM.*^' catS, quaB Hypcrbolae occurrat in T diamctioquc A H in H, A- 
*^>i^4* rvmtotovero AF in M: Quoniam eft^ HA quadraium ad 
^•kxitm. KA quadiatum, fivc * HM quadratum ad KG quadratum 
^ .^. fca 





Teu 'ad TMC rcatngulum, ut HA feu CB ad FA, id eft S ut ' f»:'*'. 
BQ^td AQ^; erit dividendo ^ HC quadatam fcu B A quadra- f/^IJ^^i 
tum ad KG qaadratum, ut B A ad AQ. Ac propccrca ♦ B A, ^^«r 17 
KG, & A Q^proportionalcs erunt, reftangulum^iuo BAQJ qua- 
diato KG acquale. Quod dcmonftrandum erat, /tjrtT^'"** 
C0roli4rs0m dd duas ^ropofaionef pracedentes. \ ^ 

V Ex di^is Facillimc coliigicur, quo pa^o k dato quoiibetpundlo 
aocenda Ck ic^ti , qase datam Hyperbolam contingac. 

Si enim datum punftuminipfacurva fit, Ycluti Kjinventit A- 
(ympcotis *,durtiquead iliarum altcrutram rcfta aitcri Afympto- ^ffrxc^. 
toparalle;i, utKP, acfumptiPG ipfi A P«quali, contingcc jun- io/m,m. 
fti GK DHyperbolamin K^ quoniam uti G P ipC PA, ita G K jXr^ , 
ipii K D aequalis ell 

Eodem modo, ft datum punflum fit in Afymptotorum alteru- 
tra, veluti G, divi&4 AGbifariaminP, dua^quePKalteriAfynv»' • ^ 
ptoto paralleli , quae curvae occurrat 9 in K: contingec jun^fU »^xarv 
GK D '° Hyperbolam in pun^o occurfus K. ? 

Sit deinde datum punilumintraangulum Afymptotis compre-^^"^''^ ^ 
henfum, vclutil: du^taaccnrro " pcr I diametro, ut AIH, quae^,,;^^. 
curvx occurrat in K, fumpcique A H ipfis A I , A K tcrtil propor- ' ' M»«nif 
rionali, fi per H Jgatur ordinatim applicata H C (nimirum, quxfj^"^^"^ 
contingenti in K aquidiftet }, occurrens curvae in C , concingct 1/!^^} Cm 
]\in€tz IC Hyperbolam iircodem C pun£to. 6hH,tu. 

Sit dcnique datum punftum in alterucro angulorum,qai dcin- 
ccps func, angulo HyperboUra concinenci, vcluciQj dufti per Q^*'"* 
& centrum A fecundi diametro Q^B , tranCvcrs^ue ipfi conju- 
gati AKH(nimirum,qu%procluwla quamlibet re^am in Hypcc- 
bola dudlam ipfi QA B aequidii^ncem bifariam dividat ) , nec 
non cangente K G vel K D, Afympcoco terminati j fi fiat quadraco 
KG vel KD aequale re£langulum QAB , ac pcr B ad fccundam 
diamctrum A B applicotur re^a BC, neropc ipfi AK aequidi- 
ftans quaj curvx occurrat in C: junAa q\;^ in eodcm pun- ,^ ^ 
^o C Hypeibolam continger. ^ 

Manifeftum porr6 cft , n daram punflum vcl intra Hyocrbo- '^p*r\* 
lam foret , vel intra angulum ad verticem ei , qui Hyperbolam ^"*''*'' 
continet: fieri non poiie , ut ab eodem punAo ducatur r«^a, i6j^xut 
quae produAa eandem non fecct* . or. 3 hi$im» 

Cc Ca- 
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quodlibct trianguli rc^langulilatus, fivc id rc(Jlui» 
^^lfjl^ »V Oahgulum fubtcndac , fivc acutorum alicrutri oppo- 
^.V^ (ItumTic, in codcm angulo movcaiur , ita uc uterquc 
moti lateris tcrminus lcmpcr cxiftat, mancacqucin la- 
- tcrc, cui ab inicio jundus tuit, produ<flo tamca fivc ab 
, alccra fivc ab ucraquc parce , prouc opus fucric ; idcm- 
. , *^ quc illc mocus tam pcrangulos, qui prarfaco dcinccps 

"^•^*" Yunt, quam per cum, qui ipfi ad vcriiccm cft , ordme 

continuctur , doncc ad pofitioncra fitumquc prifti- 
cura latus motum rcdicrit , acquc ita quolibct pun- 

• £lo quod in codcm , utcunquc cnara produdo , notarc 
placueric , curva dcfcribatur linea , prardidum mobile 
lacus Oefcrihcntu Ltncd non^inc dcfignabitur. 

Pun(flura autera quod in codem ad dercriptioncra 

• notarc placucrit, Pun^um Effictens^ auc Pun^um fimpli- 
citer vocabitur. 

irr. 

Difiantia vero ejufdcm pundli ram ab uno quam ab 
tltcro dcfirtbchtii tcrmino interfAilHm dicctur. 

IV. 

Cum de 4n?ul6 fimplicitcr fcrmo erir , cum incclli- 
/gemus, qucm lubcendit, ^ in quo mo\zx.\ii dcftni/cns. 

V. 

Anguli vcrrcx , qucm defcrtbens continuaco mocu 
quafi circumambulat, a*/ri^w appcllabicur. 
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VI. fio^t 

Alrcrucrum crus » utrinque, fi opiis i^cncTpro-' 
duilum , acquc ab ucraquc parcc a a/f/r^ rumpcum , 
magnicudinc intervalli in alccro crurc ccrminaci Dire- 
Hrtx yocabitur. 

vri. \ 

^^^efcribentem in fldtidne frimA dicemus, cum ca ad di^ * 
retlricem cft pcrpcndicuiaris : idcm auccm & cunc dc 
pun^o didum cfto, ac ciim dc iis fimpliciccr fcrmo cric 
m ca Aacionc confidcrabunrur. 

^ VIII. 

RciSla a puncfo pcr Centrum du£la , intcrccptar inccr 
funcium & cemrum dupla , Secans nuncupabitur. ^ 

Ut fi trianguli reftanguli A BC larus BC moveatur in ^nguU 
BAC, cx gr., ut tcrminus C tcndic ad A, fimalquc B vclrcrrof 
cedat vcl promovcatur versu» \ \ iu tamcn, ut iidcmterminiBSd' 
C fcmper lint & cxaac maneant in lateribus , quibus ab initio ' 

jun^ifucre, nempc B 
^« inlatereAB, acCin 

iatere AC , produftis 
ubi opiis fuerit j eo" 
dem^ue illo moru 
quolibet fui pun^c, 
ex.gr., H, aflfumpto, 
prout placuerit , fi ve in 
ipfa B C , five in ea« 
dem prodofla , ( ut 
nobis plerumque a& 
rumecur,cumid natu- 
rs quodammodo con- 
venientius vidcatur,) 
~ defcribac curvam li- 

lieam!nempe,ut, ubipun^lumCperveneritad A , ac punflum B' 
ad I, fimal^ue H proceflcrit ad F, defcripta fit per inotum pun^i 

Cc Hcuc- 
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H curva portio H F : deindc punfto C pron oto per A td M , & 
iuuIquc cumloo B letrogreflb vel progre flfo ab I ad K, iia it H 
i^^' « t perveneritadLtdefcriptu^t fitarcusFL; 

codem<^uc mo«io , ubi punftum B pcf 
K continuato motu pcrvcncric ad A, (i- 
mulqje punftum C pcr M piogre- 
diendo pcrvenerit ad Q^, ac punftum 
H in E incideric , deUtvius lic arcus 
LE : ac ruffus ubi pun^um B per A 
progreiTuin fuerit ad N, rimul<^'je pun- 
ftum C ex Q^vel reCTOccrtent vel pro- 
grclTum fitad O , ita ut tunc punaura 
H pervencrit ad P, defcriptuf fit arcus 
EP : aique fi porib ecdcm pafto mo- 
tus iHe coniinuetur , donec prardiAum 
pun^um per G D tranficrtt rotfuf^ 
<Jue ad H pervcnerir, defcfipta iic cota 
curva HFLEPGD: erunt 

BC, qu« U in aliis ftationibus eft lA , KM , AQ^ 

lintA dtfcribtns, 
•H pundum cfldent, 
HC & H B utrumque inUrfdHum, 
Anguli Ycnex, nempe pniiflum A , Centrnm, 
rjg. iiZ, ^ alterutrum 4«^«/» 

crus, excfripli graiiS, A C> 
utrinque , (i opu^ fuciiCf 
produ^um fit, vtluti ad D 
&E5ita nempe,ut tamAD 
quam A E aequalicfic redae 
H B , thttr^nBo videlicet » 
quod inaiterocrure termi- 
natur , tota D E intUrix 
•ric. 

Cum autem dtfirihtftf 
BC eidcm direiiria DE 
tft perpendicularii, qnod quidem fir, qoando ipfa pcfiiione ea- 
deoied cnm crnre AB, oti AI, dnffi!» ncmps exiAcnte rcAo , 

^ ut in 
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■t in pnnia fig«ra, auc fi obliquus fuerit dfigtilm tin ipfa pofitiono • 
BC , uri exhibetur in requeiuibus figuiis, cric I A , cafu prloo» 
& BC, cafu aircfo , JcflTtfnns in (lattont prima feu dtfortbris fini- ' 
pliciter, idcoqoc punftum F vel H, quorl eidem in dirc^um ert, 
■ funilum effiaem in ftMigne pnmx fcu puniluin fimplicircr. 

Ac proinde F A G * vcl H AG nempe ab codem pnncl§ per ' i""'''» 
tennum A duOa at^ue i^fius F A five H A dupU , fecdntim rcptae. ' * 



lenta^ 
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milib. 
4 in c •Hi 
fig il 5c 
ll.acfu 
miljb. 



T 
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Ta quocunqiie An-ruto ^ & quibuslibct /;7/^rTvi/J'/2r , juxtt 
dcfinirtonc^ hoc capitc propofitas , curva dcfcripta , 
^hoc fpri prcprimp cric , ut quadratum cujuslibcc /ecdnti 
arquidtftantis , a qoolibcc dtrt&ruis pun£to ad curvam 
.«pplicata; , pandcm rationcm habcac ad rcilanguluni 
•Tub partibus pcr applicatam fadis, quam qua- 

dratuni fecantu ad qundraium dtrefirtcis, 

Sit m qtiocunquc Argul» RAC , tnterxAUit quibus'ihct H C , .! .. 
KB , def..rif.ra ciuva D H E G , cujus ihri^tx 1) A E , feuns * • 
FAG ' vcl H AG * i ar^iue a punfto I in dtuclrtie D E urcun- ^.^ 
que afTumpto, a»i cunratn appficata I L /fi4«ri F AG « vel H A G * fie"ui 



quididans: <1ico fore quadracum applicaiar LI ad rc^jngulum fiiniitba'. 

3 - vci H G * ad quadratum * " 



, — . 

DlE. or quadracum Seuntis FC 



Sk cmm rcf^a KM dtfcri^ens in ca ftatlone, uti Aiit, cim pcr 
*candem drr.nptum ci\ punftum L. Ec primd quidcm, fi dnguim 
B AC rcftas fic «, dii^l K N diruTrid D E pirallclft , qu« oc- 
cutrit a.^^^licatae L f, auc eidcm produ(ls , fi op6s fijrric , inN: 
cum iimrdlium K L asqualc fit dimid;« dtrecbni A E vel A D , • f»rj4 
idcoque & K L quadratum aquale A£ ve! A D quadrato., abla- f^'^- 
tis Btiinqnc «qualibus , nimirum », quaoraio K ab uim , ^ ^r^Aff^ 
quadraio \ I ib alrcra parte , rcfiiua quoque , nempc L N qua- * 
dratum & O I E icftangalum aquaJia erunr« Unde cnm » fit*/""*^ ' 
■c Li quadfatum ad L N qoadrarum , id efl . ad D 1 £ reaan- " 

- - l gttlllJn«rtH«>. ^ 
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gnlum , ita L M quadratum ad LK quadratum , hoc cft , itt F A 
* }^ quadratum ad AE quadratum, (\wt ' ut FG quadratum ad DE 
^***"**^ quadratum,con« 

fr'^/ tfi^.itr, ^ -^J "-^^ P"°" "^** 

i.»- •/ — ' propofiium. 

Non fit deiiw 
angulut B AC 
reftui^, ducan- 
turquc gd <//rf- 
itrkfm ^ eamve 
produ^am , (i 
opus fucfit , re- 
aae K O , L P 
iefaibenti B C 
parallebe » ideo- 

♦♦'■^ <5ue iddlrearkem DE pcrpcndicuhres , ut Sc I N latcri A B pi- 
raUcla, qu« ipfi LP, eidemve produaae , ri*ppus fucrit , occuc- 
•r^^r^rtt in N ; ita ut * fimiiia. fint triangula AHC & ILP, item- 

qa« 
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4ue A H R & 
ILN , ac dc- 
nique jungatar 
KN. Quoiiiam . , 
itaquedl', ut^^*^ 
BA ad KA, 
fivc ut B C , id > • 
cft , M K , ad 
KO, ita M L, 
hoc eft , H C , 
ad LPj uc au- 
tem HC ad V- 
LP,itaHAad 
LI, &itafiA 
ad N I , ac pec 
confequensBA 
ad K A , ut ea- 
dem BA ad N I: 
erit * K A Ip. 
fi N f atquaiis. ' t."^ • 
Sunt autem & \ - , ■■ 
parallelaB , eX|^ 
hypothefi.Qua-^ 
re&:Al,KN 
acqualcaSc pa- ^ * 
rallcl«crunt J^"^ . 
Porrb cum ae- 
quales (int re« 
a«KL& A^^ 
vel A D , ideo. 
(^ue & ipfarum 
quadraca, hinc 
fubdiKflis abiii. 
cquaiibus,qua- 
dcito nimjrutn 
K N ab una , 
ac quadrato A I 
ab altaa pai^e, 
uunc 




)ogIe 




*ftr^7 fri- 



XI fiXtt. 



i ftrr 1m 



'ijtr. 




crunt quoquc rcfi- 
d ja,quadraium nem- 
pe L N & icftan- 
gu!um D I £ squA* 
La Und« cum 
fic > L I quadri- 
tum ad L M qui. 
draCLim , hoc eft ' , ' 
ad D I E reOangu- ' 
Inm , uc A H 
dratum ad H£ qua- 
dracum , M eil , ad 
A E quadrarum , ii« 
vc ♦ ut H G quadra- 
tum ad OH quadra- 
tum ) eric etiam ho« 
caru propoQcum HM- 
^ nifeflum. 

Atque ica liqucc , praedi£lam curvim cam ipfam cf- 
fc , qua? Vctenbus Ellipfis dida fuic , dire^rtcem vero ac 
fecMntcme^s ipfas, quas conjogacas diamecros , auc, fi 
dM^ulm re<flus fucric, coojugacos axcs vocarunt. 

Coojugacas itaquc diametros appellabimus binas 
redas pcr ccocrum du^^|j ^» c ucrinquc EllipII cermint- 
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tas ; ica ut ( qucmadmodum dc d:recfrice & Jecante jarw 
dcmonftracum cft , ) quadraca rcdlarum qnar altcri 
iplanim applicancur alceri c^quidiilanc , ica fchabcanc 
ad rcdangula iub parcibus per applicacioDcm fadis, ut 
quadracum- alccrius ad quadraium cjusdem quz pcr 
applicacas fccacur. 

Et hic quidcm , cui applicacat infiftunt , tranfver/a; 
illa verd , cui ea?dcm arquididanc , recuuda diamccer 
vocabicur. 

Carccra? auccm omncs , pcr ccntrum du<fla? ac b- 
trinquc Ellipii ccrminacac , diamccn Qmpliciter di- 
ccntur. 

Rcdara liacana quae cranfvcrf* recundafque diame^ 
tro cercia cft proporcionalis , Lacus Redlum fivc Para- 
mecrum vocabimus ad cranrverfam dianiecrum pcrti- 
ncntem. 

Notandum tamcn z^^^\4ngulu4 re£lus fit , ac fMn" 
' £tum ab ucroquc defcrihentis tcrmino arqualitcr diftct, 
curvam, quz motueiufdcm pkncli^ uci prxdi^lum cfl> 
•licrcnbitur, circumferenciam Circuli eflTc, ^ 

CortUdrium i . - 

1 Ex ipfa dtmonftratione & collatione figurae primae cum fe- 
Jeunda manifeftum eft : in Ellipfi , conjugaiorum axium tranf- 
verfum etiam fecundum efte, & contra. Sive enim LI velhuic 
vel illi axi applicata fir , codcm rrodo femper probabirur cflfe 
quadracum ejuidem applicatae ad re^langulum fub partibus axis 
cui applicatio fit , ut quadratum axis alceriusad quadratum axis 
^rcdifli qui per applicatam fccatur. ^ 

Corfiildrium a. 

Apparec porrb reAam per pun£lum du£tam <//r^(?ritf, para1Ie« 
Um, hoc eft, eam, quas per terminum fecundae dianietri tranf.f^ 

Dd veifaB, 

^ > ^..Xi' , . ■'■4 
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verfoe cquid-lbns ducicur , Ellipfia in eodem termino » 6c i# 
nullo pistterea pun^o contingere » mulc6 minus eandem feai^ 
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« incafii 

fig. l ^ (i. 
«niliV. 
^ in iafa 

iiDii 



fe, Sienim pcr autH * terminum fecundae diametri GF • 
vel G H * duai reaa S T , tranfverfaE diametto D E parallcp 





B , tflHmarur atiud quodcunqne in eurva pwnAum , veTuti L > 
quod defaipium fic difribcntt in ftatione K M , ducacur<iue 



Ll 
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LI' vet LP ^ id cranfverram diametrum perpendiculans» det uc « mcafa 
in triangulo M L I « vel M L P * rcila M L , id eft , per pendicu- • & *- 
bris FA - vel HC * , major fit • quara LI ' vel L P * ; ade6 ^'o''^,,, 
uc pun^um L, quod in curva utcunquc alTumpcum efl , id eft , fig. 1 1 1 ac 
lota Eliipfis, praetcr F « aut H * punaum , infra duftaia ST, ^'n^''»'^ 
fcu ver&us Eliipfcos cencrum , cadaL 

CoroUdrittm 2. * ^ 

Manifeftum quoque eft in EllipH applicatarum quadrata ail 
fe inviccm elTe, ut re^angula fub diametn portionibus per ap- 
plicatas fa^is. Uc applicatx finc L I , W X , eric quadratum 
>SrX ad rcAangulam OXE , at quadratum LI ad reflangulam 
DI E: cum ^ utriufquc rario llt eadem quae quadrati FG * vc! ^j*^* 
HG^ ad quadratum OE, (ive quae parametri ad cranfvafam 
diametrum ; idco^ue & permutatim ^'^X quadratum ad LI qui- ^ 
dracum, utDXE rcAangulum ad Oi£ re^angulum. 

C»rolUrium 4. ^ 

Condat enam ordinatim ad axem frve diametrum appltcattt 

atrinque ad Ellipdn produflas ab axe fivc diamecro bifariam (e- 
eari. ilt, fi applicataLI pr«du^a Eliipfi occurratin V, quoniam 
cft 3 quadratum L I ad re^angulum DIE, ut quadracum V I ' f«r <«r. 
ad idem D I E rc£tangulum , erit ^ quadracum L I aequalc qu*- ^*^^'^ 
diaco V I , idcoque & ipU re£ta L I ipH rc£tee V I aequalis. ^ 

CoroUarium f , 

* 

' Anftat porr6 , appticatas Eilipfi in pluribus quam duobut 
punAis non occurrere. Si enim LI V alio fui punAo praeter L 
& V, cxempligraii&, pun^o Z, in ElliprielTet, reflc IL & IZ S f^r«r. 
ideo<juc I V fic IZ pars iJc totum, aequalcs forent , quod eft ab- ^»'««*'»'- 
Rirduni. 

CorollArium 6, 

Ex diftil porr6 colligiiur , fi ab ejcciciniiare tranfvcrrae dia- 

Dd X mecri, 

m 

■ 
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«incafu mecii,ut putaFG*, eduHi paramctro F S feeundae (fiametr* 
fig.l ^fi- DE paralleli, jungaiur SG , at^ue ad eandem diaaacttum leA* 



m -» 





^ualibct ordinaiim applicetur , utRC^? qu« fc«t junftam SG 
^ 4P Y : forc reaangulum FQY quadrato applicatae R QjBqual*. 




Quomam enlm eft ' GFquadratum a^ D E quadraram , jd eft» , 
CF ad FS, five GQjtd QY, hoc eft S G Q^F reftafigulum ad 



YQF reftangulum , ut ' idcm GQJF rcftangulam aij R Q^qua- ' f»r 
dfatum, aequalia crunt » Y Q^F rcftangulum &c RQ^quadra i"'*^' ' 
tum : id elt, fi veterum Gcomerrarum more id proponi pLiccar. ^^.^t^ 
^ Qu« ab F.llipri ad diametrum applicatur potcft Ipa- . 
Jium adjaccQ» latcri redo , latitudincm habens lineani 
quap a diametro intcr ipfam applicatam & dianictri ^ 
vcruccm ablcinditur , dcficicnsquc ngura fimili fimu * * 
litcrque porica ci qua: laccribus cranfverfo rcdoqu« 
coQcmccur. 
t 

' CtrtUdrium 7. ^ 

Pacecqaoque ex anrediais , quo pa^o , datis quibusliber dii- 
^etris conjugatis, Eilipfis in plano dcrcribatur. *- 

Utfi conjugatis axibus DAE & FAG ^ Ellipfis fir defcii- 
benda, iifmhtntt BC, quae femi-axium AD, AF diffsrentia fic, ni;iib. 
inttrrd&i rerbHC, HB, ipfis AF, AD utroque ucrique aequali- 
bus, in argtil» D AG, curva dcfcribacur, critquc haec ipfa Ellipfis 
qusfica. 

Ac fi aliis quihuslibet conjugaris diametris, oblique fefe inter- 
fecantibus, ut DE, HG^, Ellipfis fic dcfcribcnda: demiflTa a.icr- 
minounius ad alceram pcrpendiculari, ut HC, fumpraquc in ca- 1,^,'/.^** 
dem feu in ipfa produ^a , fi opiis fucrit , rcfti HB ipirD.\ vcl 
AE aequali, & pcr B 8c A du^a refta BA F , fi defirtknte BC , /V 
tervAllis vcrb HC, HB , in MnguU BAC Ellipfis defciibatur , erit 
baec ea ipfa qiix quzrirur. 

Itaque cum datis diamecro paramecrocjue , nec non angulo 
quem Faciunc cum eadem diametro ordinaiini ad ip(am applica» 
Cfle, conjugacae quoque diametri dats fint: fimul quoqucinnoie- 
fuc, quo paAo & iliis datis EUipfis defcribatur. 

"*']^"" Theorema XIII. TC*.* 

Pr6pofaio 14. 

* In F.Hipfi circa quofcunque axcsdcfcripr^ ,dui^a quar- 
jibct diamctcr cranfvcrla cft , habciquc fecundam iibi , 




4LI4 Elem. CUHVAIUM 

Sit in Ellipfi S YXZ , cujus ccntrum A , axct ver6 SX, YZ, 
duOa QUJBlibet diimetcr D AE ; & fic dcfcribens OW in ca fta- 
tionc, uti fuit cijm defc.iptum eft punftum D vel E , ita ut intcr- 
vaUa fmc D W, DO. Dcindc applicati c^dcm defcriHcnte in lU- 
tionc teciproca, hoc cft , in alccrucro angulorum qui ipfi >X^A« 
deincrps funt, veluti PR, ita ut rca* AR, A P ipfi» A ^1 ^!? 
reciproci fint aequalci , nimirum A R ipfi AO, «C A P ipft A W, 
ac proinde triangulum A O ' finiilc & aequalc triangul* 
PAR , ab Ellipfeos pundo H, quod defcribenti P R in dire- 
aum cft , dufta fit diamcter aliera H A G. Dico dian»ctrum D E 
tranfverfam eirc, HG autcm fccundam ipfi DE con)ugatam : id 
«ft, n, dufti HC ad DE perpcndiculaii, in cadcm HC , pcod*. 



■t 




ai , (i ophs fucrit , fumatur HB ipfi D A arqualis ; dufll^ne pec 
B 8c A tcfti B A F, in angulo B A C , intcrvallis vcrb H C , H B , 
EUipfis defciibatur,cujus utiqucconjugatc diamctri funt in DE» 
^fvrx^hu- j^Q 2. digo expofica Ellipfi omninocandcm forc, 

Ort//. 7- ut altcra alteri per omnia cnngruac. 

Aftumpto enim in cxpofita Ellipfi alio quopiam pundo L , 
quod quidem dcG:riptum fit dcfcribcntc tn ftatione T V , diame- 
«tutccrti, T V circulus defcribatur , qui , proptcr angulum T A V rc- 
ao?um T •» «^«€«1^^"^ quoquc pcr A tranfibit ' , lincas^uc B A F & 

«c V alter. D A E 

.i|(i«Bcun puncta A coiacidit, uti cft cafut in fig. VI. ] fercmrtrfm )i mtii. 
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DAE alibi eriam fccabit uti in K & M. Dcindc junQa K M 
caque produOi vtnhs L, agantur T K, PB. 



f 




AaatiHa- 
rum al(c« 
ram cen- 

linget.alte- 
rani vero 
fccbit , ut 
incjnb.fia. 
lil&lV. 



^ &m igitur ipranim DO, HP , produftarnm , fi oput fuent, 
intcrff ftio ad Q^fiat ad angulos rcftos , ob fimilitudiocm trian- 
guli OQP cum urroque triangulorum OAW, RAP c nota- '**''^P'"** 
lo ipfarum D E , P H interfcftionis punfto I , crunt triangula c^o*nu?ant. 

A P R fc- 




1QJ>, ICH aequiangufa , ob angnroi ad C reflot , ad t 
▼erd aut communem aut ad vcrtiwm. Ideocjue cum trianiruU 
ODA, PHB latcrt OD, DA lateribu^ PH . HB , i.rrumor 
«tntjue, arcum aequaks angulos aB<iuaJia babeant : ciit & ' bafis 

O A « 



* trr: 
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,^ O A, fivc rca* A K » baa PB , tngulusquc DO A , id cn P R A , 
7/" anculo HPB «qualis ; ac proptcrca ' rcfta PB ipu R A paral- 
lela. Hinc cum triangulorum R A P & B P A I^tera R A , A P la^ 
V " teribus BP, PA circa acqualcs angulos, nempc reaos, ucrumque 
. ' , urrique finc cqualia : erit & ^ bafis A B bafi P II , feu dcfcri. 
J"'^ bcntiT V , angulus<iuc ARP angulo PBA «quali*. Qoocirc* 
' . & ctrculds diamctro A B defcriptus ( qui quidcm , ob «ngulcs 
• ACB, APBreftoa, ac AtfP, ARPaqualcs, per punfta C , 
» «r P ' , & R * rranlit ) circulo T KV «quilis crir. Unde cum an- 
wCyb#>* RuliPBC, BPR ipfisTKM,KTY, utcrcue mriquc , «qua- 
Its finc, nempc PB C ipfi TKM quoniam utcrque cum an- 
gulo^AC fcu TAM ^ bino» rcftos confticuic « , 6t BPR iptt 

n aterS5e>nsuloPAcYeuTA\i xqu.li, eft cafu h^. UI utcrque 

«lu fi^l V .rqq..les lunt anguli P B C . T K M . quonurn pnor cum angulo P A C . poftcn 
!r o cum an-^lo r V A ( qu. quidcm P A C. T V A xquales ru..u/.rr ,2 «r;« ) bvno, rcaos 
^onft' uu p2-<i ,er!n. ll ca^u V. T K M f.. c T A M rqua!.. eft angulo P V. C , quu 
iue cum anculo l> AC duos reaos conft.tuit pn 15 /.r.m, & xo « x « lo cata 

fia r.qult"5Dt -.guU PBC.TKM. quon.am angulus P AC xqtul.. cft e. . qu. 
fimcnw A V Mconft.7uereturp,ru.r^^^^^^ quorum quticm pr.orcumangulo PBC.po- 
ftfnor vero cum anguio T K. M bmos rcftos conftituit ptr 22 tmu. 




Vriot^- oropterct qnbd utcrquc « angulo BAR feu KAV fivc 

Sr^^rAlFAviqS/? fimc^uc pU, ob -J?"'- > 

P-^^^^^^TAK^ tam pcriphcri* P B, T K. quam caiam tubtenf», neni- 

i'^^ V k^V ti^ angotu, P P R fcu B A R . quam .n?uUu K T V cu« angulo K A V dao, rt. 
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Yateri PB, TK diCtls aequalibus angulis adjactntU intcf fe * 
«quaiiax: apparet /icuci re^cBC, PR produAae concurruut ^^^*^ 
in H, ita quoquc reftas KM, TV produdtas, & quidem, cum tcai^AAf 
gpfi PH aequalts fit TL^ in ipib pun^o L concurfuras. qutppe tanc^it cir- 
ex antediAis ' rimilia atque in totum aequalia ranr triangula cuImih 
BPH, KTL, adeoqueSd laros K L lateri B H aequale. Eft au- 1,,)^/;,^ 
tem ' & fubtenfa K M fubtenfae BC aequalis ob a^uates ao- la.eta b p. 

T K «'^ aa- 

f;ulosB A P, TVK Kqoales ftrinertii. 1n cafufig. VI^ ubi rtSta PAY «^ntingu cncu- 
um T K. V , acqujlctiint rubccnrz R V, T K ob angutos P A B, T M K arquales pn.ztrtuL 
' ftrxc ftimS. 'ptr i6& 39 itrtU. h In calu fig. 1 1 X M ipYi fl C cft jcq alis . quando- 
qui Jem angulux qui coofilteret in fegmc nto KTM xqualis fotct angu!o F A M feu B A C p«r 
^xtertM. In cafu Fg.U . XM ipfi fiC cftx^ualis, quandoquidem aagulusKT M atqualtt 
<ft angule K A v ' lcu B A C ptrjz itrtU. In «.afu fig. V. K. M ipfi BC cft arqualis , quaiid*. 
quidem angutu.s i i frgmen o BC jtqualis fokctangulo K A M ,iupote cuin tam hiw4|uamil-' 
lc uxai angulo C A B diioa redos cuaftiuicret^erij frmtSiiit<rtii, 




^los K A M , B A C. Quodrca & L M ipfi HC apqatlis erh, 
liiide cum defcribens fit KM, utpote ipfi BC a^quali», ac con- 
i^icutain angulo K A M (qui cumip(o B AC vcl idcm », vel eiad ^"'y j**^ 
Yeicicem vcl deniquc ipli deinccps clt ^ j aut ccrte cum.al- ^St ncaC» 
ttrucro crurum coincidens *"» acque ex demonilratis cqualia bus^j.fc 
quoque fmc intcrvaiia HB, HC iiueivallis LK, LM: lcqui- J,^^^,^^ 
tur puniflum L, in expofica Eliipfi urcunque fumptum, id elJl, f^g y. 
tctam EliipUn S YXZ , effe in Eilipli, quse inanguloB AC, in- m mtincw^ 
iKvallis HB, HC, delcrlbitQr-, ideoqoc altetam alicti p«r rtl"-? 



i^ir Tjft»" omnil congruerc. Sunt autem ' hujus conjugata diamctri DE, 
fmt, Htnqa* i^G, Quatc & illius, quae cum ipU cadcm cft, conjugatac dii- 




Tnctrl erunt, nimirum DE tranrverla, 6c HG fecanda, Quod 
demonilrandua) erac. 



CoroIlArittm T» 

Kinc coIHgitur non folum Ellipfes omnes fuos habere axes^ 
fed & quo paf>o datis quibuslibet diametris conjugatis, ejus Elli* 
pfeos cujus diamctri funt, axes inveniantur. 

Ut fi cujufcunquc Eliiprcos conjugataediamctri fint DAE & 
HAG, dufti HB, fcmidiametro DA vcl AE asquali, atquc ad 
DE pcfpendiculari , junftaque BA ac ipsS bifariam in N divisi, 
fi centro N intctvallo NA vcl NB circulus dcfcribatur, fecans 
reftam pcr H 8: N duftara in P & R : erunt rcftae H P , H R fc- 
mi-axcs magnitudine,qus idcirco utrinquc a centro A vcrsus aat 
pcr punfta R & P, aequali longitudinc in dire£lum pcfirae, ficut 
lorae SX & YZ, exhibebunt magnirudinc ac poOtionc qusfuol 
ixcs ejufdem Ellipfeos, cujas DAE & H AG conjugatas diamc- 
irfcxiftunt. 

Duft^ enim PB, fumptSque AO ipfi AR, ideoquc ' 5c dii- 
^lae PB aequali, agatur DO, occurrcns ipfi S X in W. Cum ita- 
que ob angulumACB rcOum defcriptus circulus etiam per C 
tranfcat ciunt anguli PBH 6c OAD aequales, quoniam uter- 

9 
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que cum angulo •* P AC fcu PBC duos rcftos conftitult'. Un- nimirem 
dc cum trianguJa OAD, PBH Jatcra OA, AD Jateribus PB, {,*"" "'i'^ 
BH, utrumquc utriquc, & quidem circa jcquaJes anguJos jequa- fufic.iac",! 
Ha Iiabcant ; eritquoquc - bafis OD bafi PH, id cJl, itClx SA»miiibu<. Sc 
vcl AX, ut & argjJus AODangulo BPH feu ^ PRA aqualii. ^,*"* ""Jf*^ 
Hinc cum aqualia fint triangula RAP, OAW, proptcr angu- l^c.v^cz. 
los ad R fic O aqujles, atque-^RAP, OA\X' icftos, ncc non luHiiiiaJ 
latera R A & OA as^jualia : cricctiam ^ latus A W latcri AP, nt ^»»"'^^"»- 
& latus O"^ ipfi PR jcqualc. Quocirca cum ^ dtfirtbenus fint If^ «'^' 



ttrtu. 




OW, PR ejus Ellipfeoj, cujus axcs funt SX, Y2, & quidem 
iri ftaiionc reciproca conftirurac, puncl^^ ejfiamu D & H: ma- 
nifeftum eft ex fuperibri dcmonftracionc, Ellipfin, quae axibus 

r?n% cumca, cujus diamctri conjugat» func 

iJt Of H G, omnmo eandem efle: 

Acquc icn, qus dc Ellipfi. circa quofcunquc axcs dc- 
^npta, fup.ciiori Theorcmare propodta ac dcmon- 
llraca func, cciam cuilibct Fllipfi, & circa quafcunquc 
diamcrros conjugacas dcfcripti, convcnirc, mamfc- 
Ituin cfl» 



C0m 



■4j - ii^' 4 ' 

E&Ilf. ClfftTAftDH 

C^roHdrium 

Seqmtar ponb ex dcmonflratione ejufdcm Theoreinartr, nt 
^* '^-: Ellipd diamcrios omnes a ccntro bifariam fecari. dcmonflratuni 
^ cnim en,indiametro OE, utcunque dudlS, partem AE parci DA 

cqualcoicfle, cumutraque;itf/rF4//0 HB acqualisfiu 

g fj^v" C0ro/Urium j, 

. 4^ ^ Pacetinfupcr in Ellipfi} quarumcunque dlamecrorum conjc(> 
gatarum tranivcrUm etiam (ecundam elL: , & coatra. Ut, (i coi^ 
^gatarum diametxoiuiii 0£, HG (lanfvetik (itO£>&HG(»' 




4 



'•>'r'^^»- cunda v cum in ElUpd dufla qoaeliBct diarpefer ^ rranrverfii (Tt^ 
2» habcatcjuc fccundam fibi conjugafam, critquoqueHG tranf> 

Tcrfa, At vti6 & DE fccuncfam elTe ipfi HG conjugatara, fafti 
coliacione figtirae I cum fr tranfpofiri* tanriun liceiiS) ac RUiti^ 
os mmandis demooilracum fioiul appaiebir» 

Coroffarium 4, 

' Quare& qu« per terminum tranfverfae diametri fecund» 
quidiftans feu ordinatim applicati» parallela ducitur Eilipfin iit 
eodem rermino & io' nutio praeccrea punGo contingit^ lou^ot 
^fmdr. Eili^fin cadic ^ 



■^'w* .«■«v •f*«*'%"r7 • 
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CtroHarium f . 

Adco^ije qu«ribet re^a, a quovis curvae pun£to <d qusmrtm- 
iftie Eilipfeos diametrum ordinanm appllcaca, cora inrra Ellip(in 
cadic j utpore cnm ea nec in cocum excri Ellip(in cadere', nec 
•klera in pluribus qul^m duobus piin£lii occurrcre ^ podlc* 

T H E O R E M A XIV- 
Propfijith if, 

Qnx bina quarlibct Ellipfcos pun^i conjungcns re- 
iia linea bifariam a duirDCcro dividicur, cric auc pcr 
ccncrum duAfla» auc ad eandcm diamccrum ordiaaciiii 
appiicaca, hoc cfb, coojugaca: diamecro a^quidiflans. 

Si cnim in Eiiipfi A BC D, CD)a« 
cencrum K, a diamerro AKC bif«- 
riam divideretur rcAa EHC, quae 
neqae per cencrum rranfear, ntquc 
coniugatsdiamccro BD a^quidiOant 
fic • applicati ordmatim Gl F, du6i- 
^ue per centrum rtO.^ GKL: Quo- 
ntamefTec, dc GH ad HE, ira tam 
GI ad 1F3, quamGKadKL*,re- 
£lt per F & E, nec non pcr £ 6cL dn- 
€ti forec una Jinea redla dijmctrcque 
AC para!leia^3 idccque ad alteram 
ipH conjugatam, nempead BD, ordi- 
natim «pplicata^ atqucEliipn in tri- 
bus punflisoccarrercc ;quod ficiinou 
pcHe fupra ^ollenrum cil. 

C^ronsrium i* 

Iderque fl diaireter re^am qaamlr- 
bet inEllipfinon perctnnum du(ftam 
bifariam dividar, cmnes qunqjue ipfi 
l^quidiAanres bifaium /ecabic'. 

Ec 3 Cq~ 
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CoroHdrium 

Quoclrca fi in Elllpfi binae quaelibct reftx fibi invicem aequl- 
diftantss duflae fint, qu» utramquc bifariam dividct icfta liiica 
. pcr illius ccntram tranlibit, fcu cjufJcm diamcter cxilht. Quip- 
^'T^ * pe qufie per mcdium unius aequidiftantium diameter ducetur per 
^^f^^ Ctr. mcdium quoquc altcrius arquidiftantium tranfibic'. Unde appa- 
lihiim, ,et, quo paaodatae Ellipfeos diamctros quo:libet, fimulqucad 
eafdcm ordinatim applicatas, ncc non & ejus centrum , utpote 
quod duarum pluriumvc diametiorum communis interfc£lio elt, 
t ftr T Cor. idccque 6c diamttios conjugatas , axcsque ^ invcnirc iiccat. 

yinm tjl. '^f^^^PHR^is facili apparct, quamlibct rc^lam, quae bina quaecun- 
, j f,r. quc Ellipfeos punfta conjungit, totam intra Ellipfin caderc^: 
\^h»}>*'- . utpotc cum ipfa'' vcl diametcr lit, vel ordinatim applicata adcara 
^per 15 jii^fliccium , Quae pcr iplius mcdium 6c centrum ducicui. 

^•"•r. • P R O B L E M A ir. 

5 Propofitio i6. C T^lf^^ 

In daca quacunquc Ellipfi duda: cuilibec diamccro 
. alccram conjugptam invcnirc, 

la dau Eiiipli 6YXZ dudas uccunque diamctro DAE aU 



f ftrx Cor. 

* V 



tera conjugata 
invenienda (itt 
Inventis ^ axi- 
bus SAX & 
Y AZ, atquc ^ 
termino D vel 
Ead axium al- 
tcrutrum, vc- 
luti ad Y A Z, 
applicati rc- 

^ f\a , ut DO, 

^ femi-axi aheri 

S A cquAlii ^uc produ^i fi opiis faeilc, fecec eundem axera 
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alterum, uti in W, applicctur in Aatione reciproca ipfi OW, 
eidem aeqoalis refta PR, nempe ut AP, AR ipfis AW, AO. 
fingulx fingulis aequales finc, ac produ^i PR Ellipfi occnrrat 
in pundo H , k quo fi psr centrum A ducarur rc^a H AG^ 
Ellipfi terminata : conflac, per ea, quae ad Prcpontionedi i^tam 
hiiius iibti demonnrata func, eandem HAG cile diamecium ipli 
DE conjugaratn. 

Acque ita fimul apparec, flngulis diamctris fuasquo- 
que diftinctas conjugacas diamccros cITc, cidcmquc dia-. 
mccrounanGi caacum conjugacam duci pofTc* 

CorolUrium, 



mde porr6 perfpicuam fit, quo pa^o per datum quodllbet m 
Ellipfi pun^umreda ducatur* quaecurvam in eodemacin nuilo 
alio prxrerea punflo contingar, Si enim du^^ per datum pun- 
(Xxxvn & centrum diametro, inventaque alcera ipli conjugatl ' ftri6hm- 
per idem pun^um re^a ducatur inventaz diamerro conjngacaB 
aequidilUns : eric eadcm icCti ^ concingens quslica* 



jut. 



ftr 4 Car. 



V 



T H 



X7. 
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Propofitio 17. ♦ • 

^ Ellipfin in uno codcmquc pundlo prartcr rciflal^J 
quae parallcla cft diametro illi, quar pcr pun£lum 
ccncrum ducicur, conjugaca:, alia rcda non concingic, 

Contingat Ellipfin CHFG in 
punfto C refta D C E , paiallcla 
diametro GH, qu« conjugara fit 
diametroCF, per pun^tum C & 
ccntrum du^ae: dico aliam rcftam 
in pun^o C eandem Elhpfin non 
contingere. 

Si cnim fieri poteft, contingac 
eandem quoquc in pun(f\o C re£la|^ 
lCK, diamerroque LM, cidem 
ICK aequi^liftanti, altcra corjuga- " 
caducatutNO, ( quaecumai^riori • 

r CF 
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* ^♦ror. CF div«rfafit', punftum N cum panaj C non colncMet,^ 
•4*»;«'. pcrN ipfi LM,idco<iue 8c contingcnti ICK, aequidilbns dii- 

* ftr xCvr. f,t p Csdct itaquc ' punftum C, adcoqae rcika ICK in- 
uhniM, reitam PNQj^ nimirum, versui Ellipfcos centrum. At veii 
^ftr Utm' ^ eodcm modo ^ punauBi N, ideoquc refta PNQ^, infra con- 
fa^' tingentcm ICK: nempe, vcrsus iicm ccnrrum cadct, quod rt- 

pugnat. Non concingic ergo ICK Ellipfin. Eadcm dc omnibuf 
Aiiis cft deuioiiHtatio, jc pioindc conllat propofitutn. 

XlorolUrtum. 

Afn t^a. CoriTlat iraque * in lElHpfi cuilibct ttngentl parallclas, «q«t- 
frmndnu. (Jlft^jc quoquc effc diamctro conjugar* ei, quae per taftum & 
centrum duciturj ac proindc 6c ad diamcttum per taQumduaam 
r ^4 0r. ordinatim a^»olicari, atquc ab illa bifariam dividi \ & contra, 
liJnHtf/. qy-iB cujufcunque diametri terminum ducitur aequidillans cui- 
'/ libei rta«, pcr eandem diamctrmn bifanam (cO,at , Eilipfin m 

* «odcm vciticc coptingcrc. 

'JfH^ Theorema XVL 

Si quacirbcc contingcns produdlac Ellipfcos diametrdi 
• ^cuicunquc occurrac, atquc a pundlo concadus ad can- 
dcm diaractrum rcfta ordmatim applicccur : crit rc- 
/£langulum fub diamccri portionibus, a ccntro pcrcon- 
cingcntcm applicacamquc abfci/Gs, fcmidiamccri qua- 
' draco cqualc , & concra. 

^ ' ^** \ Quamcunque EllipGn GD, cujos centrum A, contingat m 
•* ♦ «unftoD, utcunque fumpto, refta DE» diamctro IG occurreiw 
• E > atquc a punfto conra^us D ad candem diamctrum ordi- 

^mtim applicata fitDC: dico rcftanguium CAE quadrato fc- 
^midiamerri A G xquale efTe 

vSit enim primum axis diaroeter IG, fitiJucOW deftr^enj , m 

JI ftationc uti fuit, cum per eandcm defcriptum ed pun^um Di ita 
^lit OD mcrvjBuM femi-axi AG aequale fit, PR autem defiriberu 
• ia iUcione, rpfi OW rcciprocij ita ut ^cucvae pun£tuH, quod 

iiempc 
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ne^npt deflrH/enn PR in dlie^lum cft , dufta diamctcr H A con- 
jugata fi: ci, quae pcr D & A duccrctiii idccquc & ccniirgen- ' ^ * Cm. 
ti DE pawiicia Siit^ue pono ad fecundurn axcm AK apf lica- i^^^^^X 

ta HF, ducaniurque O B, RT i7 /;L^J]' 
iplls AG, AK sequidiflances , 
quae ippiicatis D C , HF, pro- 
dudis, fi opusfuctic, occuiranc, v 
inBficT. -^;^ 

Itaquc cum fimilia finttrian- * 
gula O A W & R A 3 , crunt * 
quoquc triangula W C'D fic ^*"*** 
R T H , nec non O B D & 
PFH^fimilia. Ac vcrb & la. "^"'^^^»'- 
tera >0^^ D & R H , ncc nony7,*,l^" 
OD & P H ^ asqualia funt. ^ excMjirH- 
Qiiarc & htera W C & R T ^**^- 
fivc AF, nccnon DB,5cHF^ V''*^/'*- 
cqualiacrunc. SuntauKm por- ^*'' 
l6 ^ criangula EDC & HAF iptri^fti.* 
sequiangul.i *, unde cx antcdi- * 
ftii ctic « D C ad C ^JC^ fivc '/^ 
AF, idcft% EC ad HF fivc XrPl 
DB, uci cadcm DB ad BO '°. edc.HFA 
Undc cum proportionales fint 'y**-*^.?- 
EC,DB,BO, cric" ucEC/^^rr 




ad B O five C A , ira D B qua- D c 
dratum ad BO quadiatum j & ** 
, ita '3 DO quadracum ad bO \T*^^ . 



COmponcndo , nt E A ad C A , ica DO quad.aLuu. «vi i> f,trcw. 
quadracum, hoc cfl, G A quadratum ad C A quadiatum ; acpir- lo h tL 
indc & rccbe E A, GA, CA proporcionales erunc, idoxjuc *^ 
refl.mgulum CAfi quadrato femi^axis AG squalc. Can c^ue in 
pun^o D alia rc^a praetcr ipfam D £ kllipfin contingerc r.on fr-mi. 
poflic '* , parct convcrfiim quoque vcrum efllc : nimirum , fi re- f>*rCyr. 
Aangulum C AE «quale fic quadrato femi axis AG , & ocr C tf^'^'^ 
oidin cim applicaca Cilipfi occurrac in D, juiidam £ D eflc €on-/«^{i. 
tingcntcm. ^ ' 

Dcindc non fic it(Xt I G Ellipreoi G D axis , fcd alla diamccer -^' 
qtuccun^ucy cujus parametcr 1 B, acque ab ailuaipco in curv«** 

F f uuaof ' 
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occunque punf^o D ad eandem diamecrum ordtnatim applicecuf 
D C , fic<Jue quadraco femidiamecri A G aequaie reflanguiunt- 
CAE: dico jun£lam EO, produAam<)ue , cocam cztra Ellipfin 
cadere , ideo^ue candem in punAo D conringere , & convei(tni« 
Sic enim in eadem £D, auc in ipfa produda , prouc iibuerir , 
liTumpcuoi utcunque pundluin F, fu^ue per F du^a ndla FH 

ipfi CD xquidiftans, quae didbi 
diamccro IGoccurracin H, EiU- 
pfiveibGDinK. (EccnimfiEl- 
lipfi non occurrcrec, manifeftiflj- 
mc punilum F cxcra Ellipfin fo- 
ret.) Deindc 1 G ut axc , eSdem- 
quc paramecro I B , intciligacur 
dcrcrir.ta alia EllipfuCL, ac pcr 
C & Had cundcm axem ordina- 
tim appiiccntur CL, HM, qu« 
curvae occuiranc in L fic M , jun- 
garuFtJur E L, ( quc utiquc fclli- 
plin G L i« L contipget ' , ) eaque 
prodi^la, fi o^Ui fucrit , proUu- 
ft« H M occurrat ii. N, 

ItaquequoniamcftqDadraTum 
D C ad ic^ljrgulum GC J , ut 
qua^fratum L Cadidtm GC Ire- 
ftangulum,(quippe urriufquec»- 
"Xi^ IQ dcm cl^ ratio, quaf paramerri I B 

' ad diamcrium five axcm IG * : } 

erunt ' quadraca DC, LC, idcr 4 ic 8c refla: DC, LC aquales. 
todcm modo, & reair KH, MH aequalcs cfle, dcmonltrabitur, 
At ve cuTi fir C D ad H F, ur C L ad H N , ( fiqujdcn, 4 ucriu^ 
que cadcm eft racio, quae reflae EC ad re^lam EH , ) erunt ouo- 
quc ^ H F & H N «q ua'es. Ert aurem H N major appIicarA 
HM, cum contingens fic E LN : crgo &: H F applicati H K 
major eric , ideoque purftum F, in rcfta EDF utcunquc fum-'' 
ptum, hoc cft, cora ED F, excra Ellipfin GD cadcc, fivc, quod* 
idcm eft, eandcm in punfto D concingec. Cumcjue non potfTt 
pr«ter E D F aiia rea* candcm Ellipfin in punflo O conringere * 
maaifcftum quoquc eft conveirum ; fi ncmpe E D Eilipfin C D 
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in D contingac , diametroijuc G I occurrac in E, & td eandcm 
diamctrum ordinatim applicata fit D C, leaangulum C A E qua- 
draco femidiametri A G aequale eife. ^ 
^ * , 'V 

CorotUriitm. 

Ex diftis perfpicnum eft,quo pafto a dato quolibcc pun^lo^ 
ducendafic r<f(fta, quac Ellipfin contmgar. 

Sienim daium punflum in ipfa curvafit, veJutiD: jamfupra* ' 
oftenfum eft , quo pafto pcr didum punilum contingens ducatur. ****** 
Quod tamen & hoc quoque modo pcr prxccdens Theorcma 
perHciecur. 

Du<fli cx D ad inventara * diametram GI re^l ordinatim '^r*^*^' 
D C > fiat redan^ulum C A £ quadraco femidiametri A G aequa* ^*^' 
le, jungatur(^ue E D. 

At ii cxtra EUipfin fit dacum pnn^am,utE: du^ladAcen- 
trom 5 redla E A, quae Elllp^in fecet in G , quadrato AG aequa ' ii^tt»m^ 
U fiat reftangulum E AC j ac per C dufti ordinatim applicata ^^,*^^^* 
CD: nimirum, quae ^ squidiftct contingenti quae per G duce- 4,wrMar. 
retof S oc^^urratque Ellipfi in D, jungatur ED: critquehftcipfa '7 '"*t»*. \^ 
iMtn priori quim pofteriori cafu ^ concingens quaefica, [[1^^ '^ 

A pun(fto autem incra Ellipfin daro non poiTc ducircdam^^ac ^ cor«il. 
eindcm concingac, manifcftiilimum e(}« ^«/•«'. 

Acque ica me compendios^ vil facis plana ac maxi* tm. 
mh nacurali , abfque ulla (olidi con(idcracione , Ele- 
roenca propriecacesque prajcipuas Curvarum , quas Ve- ^ ^ 
ccrcs Ctf«//irf7/^«^/ appcliavcre , cradidure conndo. K 
quibus principiis c«tera omnia , quar ad Parabolam ,* 
Hyperbolam , vel Ellipfin percincnc , abfquc ultcriorl^ 
manududione facillime dcducec, quicunque animuiiv 
iis dcbice applicucric , acque in Gcomecncis per (e ad 
ulccriora progredi valeac. Adeo uc eadem cra^andH 
mcchodo hifcc diucius inhxrere /upervacuum pucem 
pra^fi:rcim cum infignis & fublimior quzdam icicnciit* 
luperfic , cui Vcccrcs enixiflim^ incubuiife cx quorun-' 
dam rclacu ac nonnullis anriquorum Gcomecrarum 
fragmcncis manifcftum eft ; quarquc tam ab iifdcm ^ 

Ff i quaai 
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ii8 Elem* Cu&varum 

quam a Rcccntioribus LocorHm Inventio fivc Compoltti^ 
appcUaca fuic. Ad quarn promovcndam , ab Apollo^ . 
nio caiccri-squc Geomccris ca prarcipufe confcripca cfla,^ 
qu« in Conicorum cradacione pr^didis Elcmcncis fu- 
pcraddidcre » omuino crcdibilc c(l. Cumquc pcnicio- 

-rcm curvarum linearura nociciam pcrtcdamquc ca- 
rum cnumerauoncm ac didinclioncm , uc & diihibu- 
tioncm in lua gcncra & fpccics , cum (egrcgacionc ca- 
rum y qucB vere Gcomccricae non func , ab iis qua? in 
Geomccriam func rccipicnda: , cx accuraca Loci tra<fla- 
cionc imprimis pcrcndam cxiftimcm; h rc forc duxij 
eandem cradlacioncm hic fubjungere , ooo quidcili ca 
mcchodo , ficuc a Vcccribus inchoaca vidccur , cum vix 
inccgrum & ingens volumcn cidcm fufficcrct , fi vd 
tancum Locortfm^ qux PUnd^ ac Solids ( quamvis,mco 
judicio, minus rcdle, ) vocarunt, id ell, c^uar vcl Re^ld 
Unc4 , vcl Pdralold^ ycl HyperboU\ vcl Eilipjis , fivc arcmli 

^^rcumfcrentid cxiftunc , ( quorumqijc Locorum Cona- 
pofkioni cos folummodo inccncos fuiHc invcnimus , ) 
dodrinam cxad^e complef^crecur , arquc id porro vo- 
lumen in immcnfum excrcfccrcti fl ad Loca . qua? fiant 
Imcx curva* fecundi gcncris, uci nobis propofitnm ed, 
cxtcndcrccur ; lcd Arce Anaiytica per ALquationum 
cxamcn & prarccpra gcncralia , quibus omncs omnino 
cafus pofilbilcs rclolvancur ac dcccrmincncur. In qui- 
bus pcrcraclandis cum ordincm fumus obfcrvaturi , ut 
jam pofi: cxplicacioncm tlcmcntorum Parabolar, Hy- 
pcrbulas, & FUipfis, (fuppofica nocicii corum, quxad 
lincarum rc<f^arum, ang»jriorum, & figurarum rc<flili- 
ncarum , ncc ncn CircuJorum naiuram pcrtincnt ) in- 

••^cntioncm ac dctcrminationcm tradamus corum Uc^^ 
rum , quar vcl rcdar lincar funt vcl cx prardidis curvis 
conlUnc; ( llla aucem & nobis , nc quid tcmcr^ mute- 




T, c A nr. ttf 

mus , L9CorUm pUnorum , Solidorumj^ nomtnc venicnc ) 
atc]uc eo ipro oAcrtdamus in primo curvarum gcnerc , 
pra:icr Circulum , non nifi Parabolam , Hypcrboiam , & 
illiplin cfle recipicndas. Tradlacioni auccm ulrcriorum 
iocorum, qux pcnincnc ad lincas curvas fccundi gcnc- 
ris , fimiliccr qaoquc carundem ciitvarum Hcmcnca 
prajmictcmus. Cum vero ad ipfjrum gcncrationein 
Viam fternant non tancum defcriptioncs hiicarum cur- 
varum prhni gcncris, hoc libro propofita? aiquc cxpU» 
cacar, ftd &roulci alii illas in plauo dcfcribendi modi : 
opcra? prccium duximus corundcm modorUm, qui cer- 
Vt infiniti lunt , ur quihbct huic fpcculationi intcotus 
facili cxperictur, vel illos fahem hij adjungcrc , quos 
auc ad dcrcriptioncs curvarum fecundi gcncris auxi- 
lio nobis tbrc , auc Mcchanic» curvarum primi gcnc- 
ris in plano dcUncacioni prarccdcncibus apiiorcs judi» 
J|amu^. 

I C A P U T IV. 

K^IU TdrMiolAm^ ffypcrhUmy & Eilipfin in pUn§ 




deltneandi McthodM, 



rc iriangulum qcodcunque ifofcelcs ABC, & tam jeqiuIU 
'criira AB, AC > qukm bafis B C utrinquc indcfiniti piodu- 
cantur, ut ad D, E, & F, G, ncc non H I i liiquc ab aiterucro 
ifngulorum ad br.fin duifbi quasvis rcfta tcrminata , oppcfuo crn- 
ti aeqaidiftans , m BK , & per rerminum ejuldem K altera rcfta, 
btritique indt.Hnitc cxccnra, libcic iranreac , c|uk circa verticcm 
ingali tcliqm , nempc puiiAum A , uc Poium , ctrcularicer mo« 
bilisfic, veluciLAKM *, ac denique rc(flz FG infiAcns CN 
ipfi DE parallcla tranrcac per ipfarum F G &c H 1 interfe^io- 
nem C. Oico, G angulus EBHacqus ip(i ad vcrticcm DBI cum 
BK moveacur m unamque partem , ita ramcn uc crus A B 
rempec applicatum man«ac rc^se DE, fin u'quc rcila HI huc 
at^ue illuc piomovcar rt^am C N , fibi ipfi fempeE «^uidiflan. 

Ff j tem. 
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tein, ac rcfta B K ad polum A circuiancer inoven faciat pr«di« 

^am LM, per pun« 
Aum K rcmper cranf- 
eumem , inreife^tio- 
ncm ipfarum C N , 
L M ) quae dt ad O , 
Parabolatn defcribe- 
re , cujus diamecer e(l 
AD, paramecer KB, 
ac F G ea;idcm con- 
tingcns in verrice A. 

In quacunqueenim 
ftatione conflitutat 
fueiic fngalus>E B H 
feu D B I , fi interfe- 
Clxo rc&aittm F G , 
HI dtfignccur pcr C « 
atque ab inteifeflio- 
nis punf^o O ad dU- 

-'^mttrum applicata fit OP ipfi FG aequidlftans : cric fcmpcr K B 
^ ad B A, hoc eft, ad AC, 





uti cadem A C ad C O 
ac proindc * icAangulum 
fnbKB, CO , id eft 5, 
fub K B , A P quadrato 
reftae A C , hoc eft , i pfiut 
OPaquale. UndefiB AC 
angulus reftus fuerit, erit 
AD axis , fin minus dia- 
meter, ad quam ordina- 
tim applicatx faciunt an* 
gulos i pfi B A C vcl B A G 
angulo xquales. 

In tcanfitu ctiam bic no- 
tandum efl , eodcm illo 
rootu per inccrfcdionem 
ipfarum H I , L M , puu 
Hypetboiam five op- 
poficai 



poficai Hypcrbo^as defcribi j ut & , quamvis trianguium B A C 
irofcclcs non forcr, nec etiam reifta BK cx angiilari pun^oB fed 
obivis in rtfta A D cdufta cfTcr, nihilominus tamen curvaro A O 
Paraboiam forc j at ver6 ncc parametrum priori , ncc vcrticem, ^ 
nec diamerrum pofUriori cafu eafdem remanere , quas tam ^o iiiil 
^uoquc cafibus dereiminarc facillimumeft. WtHh 

* Quoniam autcm circa fincm capicis primi monui# 
mu8, curvam, juxca dcnnicioncs in principio ejurdena 
capitis propoHcas, qualibcc efficiente , & quocunquc in» 
tervdUo dcfcripcam, fi dmi^tilt mohiles inarqualcs fint lu tjui 
dd dtre^fricem fuDt ab eadcm parte, Hyperbolam cfTc»* 
idquc mcchanicar cjufdcra in plano dclincacioni non* 
inuciic judicamus ; idcirco id demonflracione jam 
comprobjndum duximu», fimul oftcnfuri , quo padlo * 
eadcm Mcihodus ad prjcdi<5las Hypcrbolarum dcli* ' 
ncaciones conr.mode apphcccur. ^ ^ 

Sit itaque ifkitHte IG , intervdHo A L, & dhreSrKe KLO , an- W 
ga-is aucem l \ L Sc KLK inarqualibus, dcfcripta cutva D A M: 
dicQ canJcm curvam Hypcibolam elTc j ac fi du«^4 i P»lo A ad . 
dirt^hem rcdi A K , iia ur angulus L A K angulo L A G aequa- -«r* • 
Jis (ir, cencro A & intcrvallo AK circulus defcribatur, fccans ef- 
jiiunt.m in I ik G, ac direchunn iii K 6c Q^*, perc^c punfta I & «aarcjn- 
K, nec non per G & Q ducantur reaa: IK, GCL, fibi inucu6 «'«'"'nK 
occurrcntes in F, re/las r 1, FG Aiymptotos cUe *. g^n,, urii« 

.fiampio enim in curva punflo utcunque , velpti D, applicc- cafufig.v 
tar lam dn^ulm wof>ilii, ut OAD , quam iefrthens , ut O D , in 
Aaiione uii fu4re, ciim pei ea> defcriptum eft pnnilum D.Quo. ^o^um 
tiiam igitur arquales funr anguli AIK, AKI inter fc \ ncc non Dun^oruia 
fimul fumpti angulo KAG, (quippe tam pofterior quam prio- ^^^j^^^^*^!"* 
rcs * cum angulo I AK binos ccAos conRituunt) : crunt quoque 
anguli AIKfeuAlF & GAL, utpotc squalium dimidia , in- iii.:«cc flc 
tcr fc sequales , ac prrprerea 5 reft« I K F 5c A L paralldae ' ; CL<nivfi^ 
idJo^uc ficuiIKF icaaeFGoccnriit, ita & cidem FG occur- "^lV.rc*^ 

ut IF , In t 

f rioii , & 

CFio poftrriori eum contingere cfinitUT. ' ftr%prhmL * ptrt^ tSr ^/w». i ftr i8. 
frimi. r in cifu hg. III . i^uutiUiu ui«(<|uc ao^uloium All-' & QAL ntiha t&, 
If , AiB paiailelae ci«a«. 



«ift E L H M. C U R V A R U M 

teni dcfcribcntcs A L & O D , utpotc ipfi IKF «qiudiflantw, 
Sint iuque ipfarum occuifus in B & C , ac pcr B agaiur iciU 
BNdircarici KO «quidiftani , occurrcnfq-Je dcfa«bcnu D O 
, m N : eiu<iuc ut C A ipfi A I , iu « C B ipfi B F atqualu. Cum 

ftrtltX" * * 






w 



ititem 5n triargu!is L A K , O QC aequalca fint anguli ad L & 
O, ( proptcr ^ A L , C Q paralldas, ) ficcjue & ingulus LAK 
fiv« G A L, id eft, C ! F, aBqualUangulo OQC ,( quippc tam hiC 
c^uam iUc cum «ngulo KQJ3» ^^^^ ^^^^ 
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tnit», ) aB<iuUngttla «unt eadcai txiangula LAK & OC^C^f^,*^" 

fivc *NBC. Pon6, 




quoniam angulus 
AGE angulo IKO^l^J-;,^ 
leu ALO «qualis jiirrMi. 
eft, (quippe tam hic "^" 
quimiilecumangu. 

angiilura O QC quam L A K rcftum 
cfle, pertjprimi. &titertii: ac ia 
fig. V & V i angulos G I F & O Q C 
acqualcs, pcrjitcrtnfic 21 cjuJdcni. 

lo IGCLfive IGF » ''Vf.r, 
binos leftos confti-^'"' 

C 12 ttrtii i 

in fi^.lll , ptr II primi & 31 «mii; im 
fy.lV ftrii prim, i| cr ji jerm; i« 
fg. Vftr I ? ^riwi e> ^2 »mii i i/i ft^. VI, 
ferisfrimi, ^mnlsM angulo 1 G Qj»- 
^»«/m r/Z I KQ ^rr 21 tertU. 

tuit», )atque anguli$<<n fig.U 
L A G , O A D vclj;'?"^"*^^ 
O A E iifdem fivc ae- guio A "0 
quaiibus addito vele<^'qual>s 
ablaiocomuni OAG*l"'* 

, compofitivelrefi-anculo 
dui L A O , GAD ve! i k Qjdu 



os 



G A E «quales quo- 

r t iliiuit , pcr 

que funt, L O , ,9 pumi Sc 
A O nbi mutuo oc* 22 tertii. 
curranti GE qua^''^'''""- 

que&ADfibi mu.Ltbusf 
tu6 occurrant nccef>BA£. 
fe eft j fit itaque ipfa- 
rum occurfus E pun> « 
fium j & xquianga- ^ 
la erunt ti iangula , ' • ! 
AGE , ALO, erit- . * 

<^ue proprerea ♦ AL 4 
adAG, utLOfive^*'^'"*'- 
NBadCE. Atver6 

(ok I 
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ElIM. CURTIRQH 
^ob tritnpiU L A K & N B C • fimilia) Jgmt ' , 
AL td AK, koc cft, «d etndem AG, ut HBUVC, UiMUp« 
confcQuent €fk S ot NEtd CB, ki t«i«» N B td BC Acpio. 
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uSlctinqcie in ctinra aiTumptum fueric D punftum, fequlrur ' ';>«r|lui» 
curvavn D A M Hypcrbolam clFc , cujui Afympcoci F I , F G,^"'' 
Q^d eiac odendendum* 




Ex intediais minifcftum eft , fi ejjtiitns fea * contingens , « « 
lO , ad Arymptororum alterutram perpendicularif fit, velutiin^iM. 
teriia &C quarta figura , vei dnguhs mobkes L A I & L A G reftos 
fore, fi nempci«/<rv44«w, ut A L, acquidiftans duftum fit ei Afym- 
ptotocui^Jfcww feu contingens IG ad tngulof reftos occurm, ui 




in tertia figura , vel cert^ itfcribtntem id iireBrktm rort perpen* 
dicularem , fi nempe sntervMllnm paralielum fu«rit ei Aiympto* 
to , cui cadem effiiiens feu contingens G I occurric ad angulof 
obliquos,utinquarca figuri« 

luque fi vei Afympiocis Fl, F G,& concingence I G^ vel dia- 

Gg 4 mecrit 
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metrif Conjugatis H A , I G , 
* Hyperbolaficdefcribenda,du- 
€t\t in cafu poderiore Arym- 
ptotis FI, FG, diametro IG 
circulus defcribatur, quifecet 
ntramque Arymptoion , puta 

fit. 1. 




uTtig^i inK8£CX4,duaa<iue pcrK&CL 
*<alteiam icfti K O, cui du^l* A L, Afym- 

n fig fi" la ^jr' ""^ ' r' V' "f.^"': 

1^6 , ac diltans,occurratin L: facillimi 
in illf^g. colligiturcx prafmiilii,ri,<r^twn- 
in e & K. imerY4/l9 A L , ac direilrue 

KO. curva dcfcribarur,eandem 

foreHyperbolani, quae delineanda proponitar. 

Nonnunquam tamen, utobliquos circumferentie 8c reftarum 
•ccurfus cvitemos , hac eadcm abfquc Ciicuii defcriptione effi- 
, cere expediec iif^ 
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tttqae (?', ^u^li A L Afymptotorum alcerutri, of FT , partllelS, 
adeaiidcm Afympiotoii docatur AK, ira ut LAKanguius angu- 
lo L AG aequalis fic, & per K refta KO fecans pr«diclam A L 
in L, itaut angu^us FKO ajigulo FGI jequalis fic : critcurva, 
(ffitttnrc IG , ir.ttrrallo A L , ac direilrkt K O delcripta , ea ipGi 
Hyperbola, quae qusritur« ' 

Ad Mechanicas porro Hypcrbolarum dcfcriptioncs 
non inutile fore judicavimus paucis hic oAcndcre, quo 
pa£to vcl angulis mobUibm rcdis , vcl ica uc dtfiribctjs ad 
dtr<6lrUem fit pcrpcndicularis , qua^hbcc Hypcrbola; in 
plano dchneari queanc. 

Si icaque vclhoc,vel illomodo dcrcribenda fic In plano Hypcr- 
boU,cujus Afympcoci finc FS,F T, quamque contirgac rcfta ST, 
iicrinque Afympcous terminau : DuAa ab alterutro pun^orum S 

vel T rcfla, vcl ad hfwe, vcl ad il- 
lam Afymptoton pcrpendicuiari, uti 
T V, quamad FT angulos rc^tos cf- 
ficcre fupponimus , eidcm T V per 
pun£lum I { nempe ita fumprum ut 
I F inter V F & S F media fit propor- 
tionalis) agatur azquididans I G, quae 
contingecquoqueHyperboiam qux- 
fitam», proptcreaqu6dfit VFadlF, f*r9htf 
hoc cft S I F ad S F , uti 3 T F ad G F. r„ w 
Ideoque defcripto fupcr candem 1 G 
circuio IKG } qui tangat Afynipro- \ f*rzfts' 
ton FT in G atque alrctam (ecct "^^J^'^ 
in K , fi per K & G ducatur rc^a it jmfti. 
KGO, cidemcjuc occurrat dufta ab ''F"" 
A, punftoracdio tangentis IG, reda AL in L, quae quidcm AL '*'*^"*' 
vcl ad eandcm IG, vcl ad duAam KO fit perpeiidicuiarts : c;rit 
Hypcrbola, quae tffitc/ite I G , diredtue KO , atquc imrrdSo A L , 
ad candcm (ffiuentan^ diftamvc dtreclriiem perpcndiculari , defcri- 
bicur, juxra ea quaeroodbcxpofica iunc, hxcipfa^quxdelineanda^ 
propoijiiur. 

Simihtcr & vcl dacis quibushbct ^ingulis niobUtbw , ver 




xiftxiL 



ica ut defiribens ad Mre&ricem datos quoslibec angulos 
efHciat quamcunque Hyrpcrbolam ia plaao dcliacarc 
haud difficile cric 

Cartcriim fcqucntcm quoquc Ellipfin in plano de- 
fcribendi racioncm hic adjecillc fuum ahquando ufum 
babebit. 

RedU lineai ut ABC, td polum B drculariter mota binis fui 
pun^is A 6c C, in eadem utcunque aflumprH (fivc B fit inter A 
iU Q, fivc C fit inter A & B ,) piomoveat rcAas A D E, D C F» 

fibi ipfis fcmpcr rquidi- 
Aantes , ac (e invicem ad 
re^os angulof intei fecan- 
tet t dico curram , quc 
continul carundem incer- 
re£tlone, veluti Djdefcri- 
bicur , Ellipfin cfTe, cujui 
centrum cA B , & azes 
CBH, I BK, nempemsp 
gnirudinc ipGirum A B , 
BC duplc, pofittone t»- 
th ipfit ADE, D CF, 
squidifiantes per B po- 
lum du^bs, atqoe ibidcoi 
biFariam divifae. 

Sumpto enim in eadem 
curvc pundo utcunque, 
veluti D, applicenturipd 
iefcribenus A DE, D C F 
in (lacioneuci fiiSre, ciim 
per illarum interfeftio- 
nem defcriptum e{l pun- 
ftam D \ notetunjuc porr6 punAum , ubi ccrum altcrutra, veluri 
A D E, vel hanc vel illam du£t«um G H , IK , ex. gr., ipfam 
G H, fccst, ut in L. & fit G A H circnmfercntia Circuli , qui pci 
motum punai A defcribitur. Quoniam ittquc cft ' A B qua« 
dratum td BC quadratum, hoc cft,GB quadratum ad BKqut- 
dfttum, ut AL quadracum fivc * G^H tc^tngulum ad L D 




Google 



L 1 B, r. C A F. IV. xi;f 

^a<Iritnm : conftat * ,cuf vam G K H , ac pr«cliAu» eft , dtfcri* ' f»n 
ptam Ellipiin efle, cujus axes funt G H, IK. f^' 

Manifcflum auccm c(l , fi pun^a A & C zqaaliccrk 
B Polo di/lcnc » prardidam curvam Circuli circumfc-^ 
rcodam fore. 

Non fic deinde A BC ana line« reda , fcd angutus qulcunqae^ 
ive obcuCia , fivc acucus ABC , (ini^uc praediaae uCLmD AE, 





D C.F iir pimais A & C fta SmOar» iir, cim earom arcriro»»» 



EtEM. CuRVimnM 

cruii colncidic , ( qucmadmodum in iUdone ABC refti DCP- 
Colncidit cruri BC, ) alcera ad reiiquum crus dt perpendicuUrifa 
^ricnt in eadem ftacioiie re^a D A ti ad ctua A B perpendi(.ularis 
cil: ) dico iceruai , ll anguius A B C circa Pulutn H circularite^ 
mocus punftiS A 3c C in ucroque crurc utcunque aflumptis pro^ 
rooveat leOas D A£ & O C F fibi ipfu fempec aei^uididaiKcs, cu£« 




vam,continn& ipfarum interrcAIone, velut! D vel K, defcrlptam, 
Ellipiin eile, cujus femi-diamerrt magnicudine funtre^tsDB, 
B G, nempe di<florum crurum, fi opus fiierit, produ^orum,por- 
tiones a pcrpendicularibus AD , CG, per •(Tumpta pun^a A Sc 
C reciproce duAis, ad Polum incercepcae j & quidem altera, utt 
DB, eciam pofuione j alcera ver6, ut BG, non item, fed B P ipfi 
aequalis , re^aeque D A E xquidiflans. 

Sic enim praedi^us A B C angulus in alia-ftatioiie utcunque > 
ex.gr., in HBI; ideoque praRfaca incerfcflio ad K. Dcmiiris 
auccm ab I & K ad reftam DF, ipfius DB duplam» pcrpendicu- 
larlbus IL, KM, notatisque incerfeaionum pundVis ad N & O, 
quoniam aequaies five iidcm func angulus A B C (ive ,0 B L & 
* «X hyff H B I , erunc quoque , addico vel ablaco communi H B , angaU 
»*y/?.crfcr HBO & IBL flcquales; ideoquc trianguia HBO & IB L , ob 
«ngulos ptaptcic^i ad O 5c L rcaos ' , «quian^uU»- .^un; tqtcni- * 



Digitked by Googl 



«: «qaiangula triangula C B G &c M N K , cum tam fioe quam il- 
iud inangulo OBN (iniile (ic 'i quarecum fic ^ DB quadratum 
ad N B quadratum, uc A B quadrarum , id cft ' , HB quadratum, 
OB quadratum, erit pcr converfioncm rationis DB quadra- 
tum ad DNF < rcaangulum, ficut HB quadratum ad HO * qaa- 
dratnm, id cft uri Bl quadratum ad IL quadratum>vcl uti BC 
<juadrarura ad KM quadratum «, ideft uti BG fivc BP quadra- 
tum ad KN quadratum, &c pcrmutando DB quadratum ad 



thtjt. 



* ftrCtr 
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BP quadraram, ut DNF rc^^angulum ad KN quadritom. A« 
proindc Eilipfis tft curva DKPF, i^rerfcairtne uri prKdi<ftum cft 
defcripca cujus fcmi-diametri conjngarae DB.BP^ idco^Juc 'iJ^^ 
B ccntrum , ac D A E conringens ElHpfin in vertice D «"'^ if 

Notandum hic cft, quod fi rc£lus forct A BC ^n-^'' 
gulus, inccrfc<flionc , uti pracdidum cft, oon curvam, 
ied rcd^am lincam dcfcribi. 

Qucmadmodum auccm Ellipfin, qui fupcrius pcr 
-nootum puD^h in una cademquc rc^la dcfciipca fuic, 
Auac pcr duarum rcdarum inrcrfcflioncm dcJincavi-i 
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mus, ita & Parabola Hypcrbolaquc , quarum gcncra- 
'^•"tioncs rolummodo pcr fimilcs inccrfcaioncs in prat- 
!r ccdcncibus cxpofuimus, pcr motura pundi m una ca- 
- " demqac rcfta dcfcnbi poffunc. Ac ycro quoniam prac- 
diaarum curvtrum gcncrauoncs , uc jam ancc quo- 
quc monuimus , intinicje iiinc , acquc carum facillimas 
quidcm ac maxime nacuralcs a nobis jam propoficas 
cxiftiraamus, hifcc diucius inhajrcndum non vidccurj 
icaquc ad LocorMm PUnorum , SoUdorHm£ invcncioncs a« 
dcccrminatioacs progrcdimur. : ' 
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•CURVARUM 



L 1 N E A R U 

LIBRR SECUNDUS, 

m 

C A P U T I- 

PROPOS:TIO GENERALIS. 




jM booni quzflionc , (ibi indagandus 
proponicur Locus, fivc is fic ad lincarn 
rcdaiHjJive ad curvara , fuppolicisdua- 
bus lincis rcdis incognicis acquc indc- 
ccrminacis, dacum vcl airumpcum an- 
gulum comprchendcncibus, canquam 
cognicisac decerminacis, dcvcnicur ad 
Aquacionem, aflTumpcum quodlibcc qu^fici Loci pua- 
£i\im dcccrminanccm j in qua quidcm a?quacionc , pofl- 
quam ad fimplicinimos cerminos cric redudta, fi ncucra 
incognicarum ad duas plurefve dimenfioncs alTurgnr, hoc 
cft, fi ncquc in fc, ncquc in alccram incognicam du^t- 
fcu mulciplicaca rcpcnarur , quarficus Locus eric linca 
rcda; Ac li earundem incognicarum altera ad quadra- 
lum afcendac , alccra vero non iccm , (ed nequc in /c % 
ticquc in alrcram incognicam du<fla fic, cnc Locus qu»- 
ficus Parabola. Quod fi vcro utraquc ad quadrarum 
afccndac, fivcalcera in alccram du^a in afquacionc rc- 
pcriacur (alcius enim a:quacio non afiiirgcc , fi dc loco 
iMano SoUdovc quacftio lic) : cric Locus quarficus vcl 
Hypcirboia, vci iLllipfis, vcl CircuU circuraferentia. 
» ' Hh a , <5uo. 



a4f Elem. Curt^arom * 
QiiOram quidcm omnium particularis dcccrminatia, 
delcripiio, & dcmonftratio variis modis fieri poccft ; ar 
\cr6 ex limplicillimrs> gertcrjlillmiisquc aiiqucm anacH- 
Biflc kjrtcccrir. 

*■ Ac pnmo quidem cjrir.cum ncucra quantitatum hi«- 
crgnitaruin ad duas plurclvc dimcnHoncs afccDdic , (» 
cifum una cxprimaturpcr jf , acquc altera pcr , pK)cc(t 
c^uatio ad aliquam requcmiuin formuiarum reduci» 

I. jrx-^» /ive (pontOi* 00 ^)7-00 Jf. 

II. y 30 4~"~^^' ^v^» pofico^ ucfupra,;r oo .v-t-fc. 

IV.yoo-^ -l -hr, fivc^ x — ;t 

Fiac autem carundcm quantitacum incogrtirarum fe^ 
eundum rcgulam caiis alTumpcio, uc initium unius, vcr- 
ll>i gratia, iplius Xy ccrcum fic & immutabilc , ucquc ca* 
dem ifla quanticas cx ccrto & iramucabili illo initio in» 
linca rcdla pofitionc data inccliigatur indcfinice exccn- 
«fi, attcra vcrd indeccrminacar quoque longitudinu lincai 
pciori in cxcrcmfcate inccrta in daco vcl alTumpco angu- 
lio conjuogi. Quibus quidcm fiippofitis, ca , qua: pra> 
A<^a func , fcquentibus Thcorcmatis non incongrufc 
^roponi, determinari, ac dcmonftrari polTc vidcnuui. 

Theorema L 

J^ropofttio iC 

'^t arquatio ^tj oo cric Locus quit/jcus linea rc£!a;. 

' Sit cnim ipfius Arinirium immurabilcpanftum A, atquc eadeim 
illa X pcr reaam AB indcfinire fc exTcndere intclligatur. Dcin 
fijmpto iii cAdem A B £unao utcun<iut^.v«li»4B^ ag«ur B C ii 
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ilttgllTo ABCjipfidaro vel aiTumpto aequalii itauteacTem fitracio 
kiccicepc£ A&addu^am BC>qua; tL\ a cognitae ad Ir cogmcam, 

hoc efl, uc frt uci a ad 
ica ad BC. Ocni* 
que per pun^a A Sc C 
ducacar re^a AC, inde« 
finite extenfa , erit^uff 
hxc ipfa locusquxntuflu 
Ftenim aiTumpKO ift 
AC punAo utcunque, 
veiuci D, dudlaque D£ 
in angulo DEA, dato 
rel affumpto aequali , fi eadem OE vocetur^, erit ^ uc A B ad 'f^^^^f^ 
BC, haceft, uc^ad^, ita A E ad ED, hoc eft*, ita x ad 7. Et y"''«.^ * 
fi* * dyOO b X, hoceft, dividcndo uciinque per 4, eiit jiX — . »^ri* 

Qjare cum punfbum D utcunq^ue fumptum fic in linea AC,-^"*»» 
eric eademdc omnibus aliis iine« A C punikis dcmcnftracio, ac 
proinde ipfa \C locuy cft quasficu*, Acque ita non (b<um Thc»- 
remaris propofici veiicas dcraonftraca , fcd 6c Locus c^usfitus do* 
uimiiiacus eft. 



Theorema 

Propffjitio 1. 



IL 



Si 



arquario fic ^ 00 ^ cric Locus qua:ficus rinca 



Pofitis , fjftiscjue , nt 
pra, agacur inrapcr ex A rc«v 
fta AF ipfi. RC parallela, 
atqueadeafdem cum ea par^ 
tes, qujB fic aequalis < cugni- 
ta?. Ei ex F duft^ F G par aU 
lela AC, dico eandem FG 
tlTc Locum quaffitum. 

Sumpro en^im in FG pui>» 
dn utcunqae, veiutt G, du- 
aS^ue G E in aDgulo A £ G^ 
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ElIM. CuRVJIRUMf 



<r ^aco vel affumpto squali , quas fccec redtann AC in D, n cadem 
•jKTif^ GE vocecur ; , eric E D 00 j — f. At ver6 eft, ut fupra',uciAB 
Jii^* ad BC, ica AE*ad ED, hoc «rt, uc 4 ad ica x ad^ — c: ac pro. 



fuai. 



ptcrca*4jr — 4<X*x, vcl 4^X^*4-'* ^ » adco^ue, fa^^l divl- 
fionc per4 , ^ Qi»od deraonftrandum derermina»- 

dum^ae crat. 



Theorema 

Pr0pofitio |. 



III 



Siarquatiofic^x t — ^^^^ quarficus liue»; 



4/"»«» 



Pofitis faaifcjue uc id^ 
Tlieorematc i"^ », agatuc 
infupcrex A ledla AF, 
ipfi B C parallela , acque 
ad oppoiitas cum ea pac- 
tes,quaefit aequali$<co- 
gnita?. Ft cx F dufll itc- 
run»FG ipfi AC parallc;- 
l3,fc<ante rrc^^am AB in 
•j^ ]g H , dico H G ellc Locum 

qusfitum. 

Su-ptocnimincadcm 
pun^lo utcunnuc veluci 
G, du^ta<iue GE in an- 
gulo AEG, daro vel alTumpto aequali , quae produda (cccc A C 
in D, fi cadem GE vocetur^, ciit ED ODjf-i-c. Jam vtib tft » 
ex conftru^ionc, ut AB ad BC, ira A H ad ED, hoc cft,uc i ad 
Ify ica X ad^-f-f: ac propterea * 4^-f--<cX^*» vcl -r^X^* — 
adeo^uc, fifti divifiont per 4, 7X ^ — Quod cft propofi- 
cum. 
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H E O R E M A 



IV. 



Si xquauo fic ;p X 7 , erit Locus qu«fitu$ linca 




• Pofitis, faftifcjue» 
ot in Theoremate 
2*lo, excepto qu6d 
pundum C ab op- 
pofita parteipHus AB 
cadat , quodi^ue an« 
guius ABC aequa- 
lis fic dati vel aflTum- 
pti anguli ad binot 
rcAos complemen- ' 
to, quemadmodum in ^ 
adjun^la (igura appa- 
ret, agatur ex F re- 

FG ipfi AC paA ^ 
rallela , occurrens re- 
ftae AB in H: dico * 
F H clTc Locum quae- 
fitum. 



^ ^^^^mptoenim m FH pnn^a atcimqae, ▼clatiG, duaScju* 
GE in angulo AEG, dato vel aifumpto aequalr, quse prodttaa 

fccec AC in D, fi eadem GE vocetur/.erir £D 7 Cum- 

<^uefic »ex confiruftione, or AB ad BC, ita AE ad ED, hoc^^rjd. 
r#n,ut<ad^,uax ad erit proptcrea » dc-~ajOD ix, vt\ 

<7X<<— *x,ideft,dividcndoutrinquc pcr <,/aOc— i^od 'f^i^ 
Krat propofitum, 

Ac vcro ficri criam potcf! , ur pcr opcrarfoncm , 
.^riufquam ad xquationcm dcvcniacur, quantKdtum 
jSncogmcarum altera pcnirus cvancfcat, altcraquc fola 4 
Jlhcui co^nitar* quanucaci «quaiis rcmancaci atque 
W 1** * '•Hr „4 • cxm. 



' * ElIM: CtJlVAHUM 

• '^xinde bina- infupcr formulac nafcuncur , qu« huc re» 

ferri dcbcnc: nimirum, 

y ooc, vcl 

T H E O R E M A V. 
Prepofitit 5. 

«^i afquatio fit Xf , Locus qu*efitas cft linca rofla. 

^ Sit quanticatit Jty ()US 

y C r pcr operacionem eva* 

nuic, inicium immucabi« 
le pun^um A , acque ea- 
dem ilia x per rcAami 

A6 indefinite fe excen- 

dcre intelligacur. Dein- 
. ■ de ex A duita AF Xf« 

^ facientc cum AB angulum, ipfi dato vel alTumpco auc ejufdem 
vibbinos reaos fupplemenco aqualem, fiexT agaturFG ipli 
V^ AB parallela.dicocandcm FG cffe Locum quaefitum. 
^ Ecenimaffumpto in FG pundo utcunque, veluci G, dua^ue 
^ GB ipfi AFparalleli, apparct eandem GB omnesque ipfi aequi- 

• • diftances ' ttCtst AF forc aequales,hoc «ftjefTc /X^» Quod erac 

demonlhandum. 

Theorema VI. 

Pripofttto 6» 

Si xquacio (ic *- x ^ » crit Locus quafficus linca rcda. 

In iinca AB, qus, uc fupra, 
pro X concepca lic> fumacur a 
pund^o A longicudo AB xqaa- 
lts«cognitae,acqueex Bin daio 
vel ailumpco angulo ducacuc 
leda BC. dico eandem BC» 
indcfinite produ^am, eftc Lo- 
cum quaeficum. 
I Sumpto enim incadem pun- 
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fta otconque, vcluci C, eric €x hypochcfi C!B cum pKore AU 
comprehcndens angulum ABC dato vcl alTumpco aqualem, po- 
tcrircjus proinde eadem CB vocari^. Ac ver6 cft cx conllri Ltio- 
nc, ^ jccmaiicc rempcr A hoc eU , * 00 C^od eft piopofiiuin. 



A p a T 



II. 



pOrro fccundo cafu , fupra cxprcnb, cum ncmpc ia 
aquacioQc, ad fimpliciflimos tcrroino> icdudi,^ 
quancicatum incognicarum altcra ad quadratuni alccn-' 
dic, altcra vcro non iccm , Icd ncqiic m fc, ncquc in al- 
tcram quancicaccm incognicam ducia rcpcricur; potctic 
«quano ad aliquam fcqucntium tbrmularum rcduci 

h J>7 00 4x 1 fjy OOXX 

^ly.yy X — 4x4-^0 X^bk^^y x xx. 

Supponendo^ & x eflc quantitatcs incognira», rel ab initio 
Mnceptas,vel poftmodum a/TumptasjUt mox latiiis explicabitur» 

■ ■ 

T H E O R E M A VIL . » 

Propojttto 7, 

Si arquatio fic j^v X ^x-, vcl convcrHm dy:x^xx\ crit 
Locus quarfitus Parabola. 

Sic ipfius xinitium immatabiie punflum A,atquc eadem illa x- 
per re^am AB indcfinite fc extendeic inreUigttur , & Ht datus 

vel afTumptus angulus ae»' 
qualis angulo ABCi A(i 
fumarur primo cadem A B 
ut Parabolae diameter, ad 
quam ordinatim apph'ca- 
tae faciant cum ipfa angu- 
los sequalcs dato vcl aC> 
rumpco angulo A BC, cu^ 
jufqut latus rcftum AR' 
li 




«^io r*- fit aeqaale 4 cogniue. Dico Pjrabolam ADC, qo« * pNS 
•^.^imi, cii£Ue diametri verticem A defcripca fit , habeatque latus re^uni 
%t!^hm' ^*^*'" diametro correfpondens X^, effc Lncum ^njefitum. 



miimiM. 



Sit cnim in eadem curva ADC alT^mpnim punAum utcnn* 
que , veluti D, du^que D £ in angulo A E D dato vel adumpto 
ftquali, Ci ipfa DE vocetur jr, crit, ex natura Parabole« quadr«* 
tum ex E D 00 F A£ re£Unguio» hoc ell , jj' X Q^od ccat 
propofitum. 

Ad demonflrationem antem fe* 
cundae hujus Th^oiematis paitts 
ii(dem ut fupra ruppofuis , ducendt 
cfiex A punAo nCli AH ipfi BC 
p^rallela, atque eadem AH afTu^ 
menda pro diametro, ad qnam or* 
dinatim applicats facianc angulos» 
dato vel alfumpro angulo A B C 
feu AHC spquales, ac cstera , nt 
fupra , eritque Parabola A D C 
Locus quaefuus. 

Eft enim ^ quadrJtnm ex GD 
(ive AE quadratum »qua!e re* 
ftangulofub FA& AG,fcu FA 

& E D , id eft , X X X Quod crat 
demonftiandum* 



VIIL 




m 



Theorema 

fropefitio 8. 

Si afquatio rityyzoax-^ bh aut convcrfim tfj+^^ 
iOxx', crit Locus quaeficus linca Parjibolica. 

Sit ipfius X inirium immutabile A pur.ftum ,atquc eadem iU 
k X per reftam A B indefiniti fe cxtendcre intelligatur , fu^ut 
ingulus datus ve! alTumptus acqualis angulo ABC. Deindepco- 

^„ducarur AB vers^is A ufque ad G, ita ut fit AG X — J alTumptlp 
4, ^ue GB pro dtametro,ad quam ordinatim applicatas facianr an- 
{^£uIot ftqualcs dato vel Affumpto anjgjulo ABC ^ cujus^uc latas 
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ItftomGF fic «quak s cognkft : dico Parabotam GCD, quae • V 

per piftdi£be diame- * 
•j^ 5^.*^ tri vcrticcm G dt- 

-""^^ fcripta fit , habeac- 
fyxt latus reAum ei- 
dcm diamctro cor- 
refpondens X ^ > ciTe 
Locum qusfitum. 

Sumpto enim in 
cadem curva punAo 
utcunqae» veiuti 0| ' .^, 
du^^que D E in an- 
gu7o A E D, dato vel 

iflumptoaequali, fi ipfaDE rocctur 7, quoniam GE five AE-f- 
AGcftx*4-7, «tque ex nanira Parabolcs * quadratum ex 1 /f»- 
ED X reaangulo fub FG & GE, erit 77X4x4-**. Quod "^*"^'^ 
primb erat demonftrandum* 

Ad cxplicationem vei6 fecundae hujus Theoremaris partis iif^ 
«dem uc fupra pofitis, ducatur ex A reAa A H ipfi BC paraliela^ 

. cidem^ue produdi versils A ufque ad G, ica ut AG ficx — > di- 




7^ 



\ ■ • 



« * 
m 




r 



V 



co, fi ad GH diamemim latere reao GF X ^ Parabola dcfcriba- * •* . 

tur ut G C , qu« fecet reftam A B in I, curvam I D elTc Locum^ - • • * . ^ 

quaenram, ' ftrifri. . ' « ^ 

Eil enim * cx nacura Paraboles re£tangalom fub FG & GH m hmin. ,? 

li % coo- ♦IrS 
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cont€ntum aquaIc quadratoex HD feu AE, ac proinde, qtfoJ* 
nUm GH, fivc DE-f- AG,X7+ 7,atquc FG X4,cnt,faa4 
debua multiplicationc , mj +H ooxx, Quod eft propofitom» 

T H E O R E M A IX. 

Propofttio 9, 

Si arquatio jy:x^ dx — hb aut convcrfim dj-^bk 
XJfx, cricLocus qua:licu$ Jinca Paraboiica. 

Suppofitii iifdcm, quae in pratccdcnti Thcorcmarc,aufcrataf 
«b AB rcaa AGoo — , fiantquc caetcra, ut ibidcm diaum «ftt 
dico CBivam G C D eflc Locum qu«Jitum, 




.4- 



rsr, ?'i'"P^° enim in M pun^lo utcunque, vclurl D, cJcrairsllcia» 
DEipri CB parallela, headcm DE voccrtir/^cnc cx natura 
Parabolcs ' quadratum cx ED fcu aequaJc rcOangulo fub 
FG^GE, id cft , produ^bo cx 4 in ^*, nimiium, 4* ^^^. 
Quod demonftrandum dctcrminandumcjuc crat. 

^'^ cxplicationcm autcm fccunda? hujus ThcoFcmatii partrs , 
iifdcm ut (upra pofitis, ducatur ex A rcfta AH ipli BC paralJda, 
atquc ab ca fubduai A CiX ^*, fumatur CH pro diamccro,&c 
•t fupra, dico cuivam C C D fore Locum quaefitum» 




Ei B. 11. Ca p. IL t 




Eftcnim ' ex natura Paraboles reaanH"»" FG5cGH,^ 
contcntum «quale quairaco cx H D fca A E, ideoque, quoniam 4»m 
GH fivc DE— AG jrquatur;— atque FG X^^erit, fada 
debui multiplicatione,47— ^^Xx*. Quod erat propoficum, 

Theorema X. 

Propcfitio lo. 

*Si aequatio yyo^ib); — dx iut convcrfim -rfj 
Xxx,cricLocus qusefitus linca Parabolica, 

- Sit enim, ut fupra, ipfius x initium immucabile A punaum, 

intelligaturq^ 
eadem x in 
refta AB in- 
dcHnite fe ab k 
A cxrendere 
vcrsAs B j an« 
gulus vci^da- 
lus vcl aiTum- 
pcus cAo K- 
qualis angulo 

ABC. Deinde ab A vcisiu B airuix]pt& AGX^ fumatuf GA 

li I pio 




»f4, E i I u. C a * V A* a n u 

pro dUmetro , id quam ordinaciai applicats facianc tngulos «- 
qualcsdato veltffumpto ABC,tat ejufdem ad duos reaos fup- 
plemento. Quo fafto , fi per praediftae diametri veuicem G ver- 
tiis A Parabola dcfciibacur, cujus lacus rcaum GF eidcm diame- 
uo corrcfpondens fic X*, quaeqac Parabol* reftam A 1 ipfi BC 
parallclam fcccc in I: dico ejufdcm Parabolae portioncm, incer 
veicicem G & punaum inrerfeftionis I incerccpcam, ncmpccur- 
vamGCI.eflrcLocumquaefiium. 

Sumpco enim in ea punaouccunque, veluci D, demilsaque 
DE ipfi CB paralleU.fi cadem DE vocctur cum ' ex naru- 
rt Paraboles quadratum ipfiui D E fic ajquale leftangulo fub FG 
&GE,&GEfive AG — AE fic X 7 — FGx-*, faftl 
dcbicimultiplicationceric jijOObb-^dx. Quod dcmonartn- 

dum decctminandumque erac. ^ 

Ad explicacionem ta* 

tem fecundac huju« Theo- 

remacis panis, iifdem uc 

fupra poficis, ex A duca« 

cur AG ipfi BC partUelt 

tcque X tffumatur^ae 

GA pro diaroetro, &c« 
per omnit,ut fuprt,exce- 
pto qui>d punftum inrer- 
feftionis I fit in refta A E, 

Cum entm duA^ DH 
ipfi A B paralleii ^ ex nt- 
tura Ptraboles re^angu- 
' lura fub FG &GH con- 
tcntum firaequafe quadrt- 
to ex H D fcu A E , fit^UQ 

GHfivc AG— EDX FGX4, fafti muIcipU- 

Cttionc,utdccct,ccic**— 4;xxx. Qiiod «tt propoficunu 
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f teguW univerpilts , medu^HC reducendi tmnes MqtiMti^ 
nes, qux ex conienitntt opnMtitne frodmuntur, cum 
LocHS ^'ufitud efl ParaboU , ad aitquem quatuor cd^ 
fuum , pr^cedentthu^ tottdem l/jeoremattbus jam exfli» 
(4torum^ 

Si conringat ut quantiras incognita , qn« in arqua- 
done ad duas dimcafioaes afccndic, in cadcm quoque 
inveniacur unius dimenfionis, cum aiia, /ivccognica, 
fivc incognica quancitatc, vcl ctiam cum utraquc pla- 
num aliquod facicns, loco cjufdcm affumcndacft alia» 
vci ipfam cxccdcns, vcl ab ea dcficicns dimidio quan- 
ticacis, quacum illa planum , uti didlum cft , conftiruc- 
rc rcpcritur, pro divcrfa didi plani fignoH- vcl — affc- 
Aione. Qao opcrc ipfa apquacio ad aliqucm quatuor 
prarccdcnttum cafuum reducctur , ita ut ei convcnicn- 
tcm lincam Parabolicam dctcrminarc , pcr ea qu« fupc- 
hus func explicata, haud difKcile fit. 

ExempU redu6fionis aauationum ad formuUm 'Aeoremt^ 

tis va 

SI aeqaatio Cn jj-i-iMyx^tx-^ as', ifTumptOjjuxta Rega- 
l*n», ^ X 7 ecit z. — dOOj. Hinc (i ubic]ue in sequatione loco 
ipfiusjrfubftituaiur^— 4,ejurdea.(juc quadiaium I0C077: h«- 
l^eWtur 5^ — 24t -f.^^, 4- i — »44XAjt— hoc eft, 
omillis iis quae fcfc mutu6 tollunt, eric 1 1 X ^a:. Unde ftatim 
^jpparct ftquationem elTc rcduflam ad formulam Theorema- 
lit VII, ac proinde Locum quaefitum elfe Parabolam. Ad cujus 
fpecificam determina:ionem efto in appofita figura ipfiut x ini- 
tium immurabilc A punrtum, eademrfue x inccliigatur fc ab A 
per re^am AE indefinit^ extcndcre ; m<Juc datus vel afTumptus 
angulus, quem ;r8d x comprehendunt , aequalit angulo EAF. 
peindc,quoniam ^eft X^-f-'»» fi/ fupra lineam AE cxfurgcrt 
iotdiiigatui, ducenda dl loiia eam iqCU CB ipfi A£ pai illclj. 



> - 



K« ut pars kOjc A F , omniumquc ipfi parallclarum , Intercept» 

intct AE 8c GBjVC 
Ittti AG, aequciur^ 
cognitae. Porrb prae- 
di^a GB afTamenda 
eft Qt ParAbolae dia- 
mctcr»ad quam fi pet 
ejufdcm vcrticcm G, 
cxiftenrc GF latcre 
rcfto, ipfi diamctro 
GB coircfpondente , 
00 ^ Paiabola defcri- 
batur, fccansTc^tam 
AE in I: dico cur- 
vam I D indcfiniri 
vcr^us D produftam 
cflTc Locum quaefitum. 

Etenim alfumpto in 
eadem curva punfto 
utcunque , vcluti D, 
duaSquc DE ipfl A F parallel4, fi cadcra DE vocetur 7, prcdu- 
caturquc donec praediAae diametro G B occurrac in B : cric cx 
conftiuaionc intetccpra E B X «, ac proinde rota D B 
hoccil,^. Quarccum cx natura Parabolcs quadratum ex DB 
«quetur reftangulo fub FG & GB, vel FG & AE: erit qupquc 
t^X**> fivc, rcftituro7-|-4 loco^, /74-i4/-|-44XA*> id 
eft, ^ r 4- i 4^ X ^a; — 4 4» Qijod demonftranium dctcrminan- 
dum^ue erat. 

Q;ibd fi aequatio fuiflfct )j/ — lay X — 44, fa^li afTum- 
ptionc (ecuiidum Rcgulam, atque operatipne , ut ftipraj devcn- 
lum fuiffct ad candem aequacionem^nimirum ,^?,Xi*'. $edquo- 
niam.:Leo cafu juxta Regjlam alTumcnda fuinetXj' — <*> iJcirco 
quoque ^iimeter GB fiiTdcm ut fupra ponfi<;} non infra,fcd fu- 
pra fe^lam AE cecidiirct , ccceraqac omnia codcm quo iupra 
modo expcdienda fuiffent. 

Si vcr6 aequatio fic bj-^dslXixx^^xax, quae eft converfa fu- 
periutcxpoOtae, aiTui-npto juxta Regulam vXx-f-4, erirv— 4 
XX. Qiiarcfi loco ipiitts x in xquacion&fubfticuatur ? — '4, atquc 

. ^ hujuf 
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hojat quadratum loco xx: erit hjf — d a 30 vv — 2 4 ? -f- 4 4 ^ 
-f- *4 r — Z44 , hoc eft, omiirii iis , quse fe mutu6 toUunc, eric 
ijOOvv, 

Unde ftacim appsret, reduftam effc aequationcm ad formulam 
praedidi Thcorcmatis fcptimi converfi n , ac proinde Locum 
quaefitum cfTc Parabolam. Adcujus fpecificam dcccrminarionem 
cfto in appofica figura ipfius x initium immucabiic pun&um 




incelUgacurque eadem x a praedi^to pun^o A per reAam A E m« 
definite fe extendere, ftt^ue datus vel airumprus angulus, quem 
comprehendunt j aequalis angulo AGH vel FGH. Oein* 
dc,quoniam v xqtutur x-f-<> produccnda eft rcfta Ag venhs A 
ufque ad G , ita uc A G fic X4 j & ex G ducenda eft G H,faciens 
angulum EGH vel FGH dato vel alTumpto anguio tequalem, 
iplaque GH fumenda eft proParabola? diamecro, aJ quam fi pec 
ejus vercicem G acquc latcre refto FGx^ Parabola dcfciibacur, 
UC G D: dico curvam G D efTe Locum quaefitum. 

Sumpto cnim in ca pun^o otcunque, vcluci D,du^lJ<Juc DB 
ipfi HG parallell, ficadem DE vocecur/, cum GE firx«-f-4 
feu ?, atquc cx naturaParaboIcs FGH rcdhmgulucn 00 q iadiato 
ex HD fiveGE, erit If yOOWy fivc , rcftituto ^4-4 loco v, 6j 
Xxx-f-X4X-f-44, feu — 443Qxx-f-i4x. Q^od detirmi- 
nandum, demonftrandumque erar. 

Qu6dhaBquatiofui(Tet /'J' — 44 30xx — 24x,cadem peromnia 
mutatis mutandis fccundum Reguiam inftiruenda fuillet opcra* 
Sio, cecidilTetque eo cafu pun^um G incer A 6c E. 

^ ^ odcra 
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Eodem modo fi acquatio fit77+ ^^*'' -^-KjOObx — — ' — r f, 

iffumpto juxta Regulam 7 -h^ : erit^OO?.— — <; 

Quo fubftituto in locum ipfius^, e)urjcm<^ue quadrato loco yy^ 
cxpun^isc^ue iis» qux fe invicem tolluiu, arque omnibus ri« 
te ordinaiis fequeniem focmam induta eric fuperior aequacio: 

ttX x-^hx, aut z,^00dx, (\ loco ^ -\-lr fubftituatur 

Unde iterum apparety aequacionem efTe redu^am ad rcrmnlani 
Theorematis Vll, ac piopccrea Locum quafirum tlTc Parabo- 
lam. Ad cujus rpecificam decerminarionem cflu in ftquenci figa« 
ra ipfius x initium immucabiie puni5lum A, atque eadem x ab A 
pun£io per rc^am A E indcHnite fe exceuiiere intelligatur, fit^uc 
datus vel anumptus angulus,quem y & x comprehci)dunc,«qua> 

h» angulo EAF vel E A G, Dcinde quoniam k cft X/+f-l- ^^, 

f\ j fupra lineam 
A B exruigerein- 
telligatur , vcluti 
E O, ducenda pri- 
miim cfl infra 
candcm re^a G B 
ipfi parallcla, ita 
uc partes icCix 
FG omniamquc 
lp6 aequidifian- 
tium inter przdt- 
Aas AE & GB 
incerccprae, veluti 
AG, EB, xquen- 

nir r cognirae. Quo penrto, cum qnarvig rcAa, qua: poflit eflfe/, 
ad leiUmGB produ^a, ut, exempli gratil, DB, Ht 00 j-{-(f 
oportet ipfi adhuc adjungerc ^% ut fiac arqualis affumptx. 

Quare, cum GB feu A E indcfini c rompra fit 00 Jf, fiex G juxti 
1 Theorema bu)us libri infra eandem GBrcAa ducanir, ut GCj 
ita ut omnium ipfi GF parallelarum parrea inter G B & GC in- 
tuccptae, vciuti fiC, ad pattca ipfiu« Gfi intcr C 6c di^as ps- 

laildaf 
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ftllclis intcrceptas, vcIutfBG', candem rationcm habeant, qua: 
cft inter ^ 8c 4. Quod ipfum ut fkc,flacuatur ut 4 ad ^,ita G B ad 

B C: eritque B C X Evdc m modo icCts omnes ipfi B C pa« 

callclae, qaae a G B ad G C ducuntur, erunt 00 Atquc ita re- 

Aa quaelibct fupra AE exfurgcns, quae poiritcffc^, poftquam ad 
rcftam GC crit prodafta , uc, exempli gratii, OC> erit 00 Jf-hf 

"h-^ ^cu Hajus igiruc quadratam cum dcbeat cffc X ix^lU^ 

tim inde apparet, fi Parabola dcfcripta foret ad diamctrum GC, 
cojus latus refhim GF ita eflcc affamptum , ut rc£langula , fub 
codcm latere re^o & diamecrl portionibus , intcr vercicem & or- 
dinacim applicacas mcercepcis, concenca , fotenc Xrfx, eandcm 
iilam Paraboiam forc Locum qucritum. Ac ver6 cum ratio re- 
Cat GB ad re^im BC, aliarumquc fimilium, cognica (lc, nem- 
pe, ucii ad fitque itidem norus angulus G B C, fub iifdem com- 
prshenfus, utpoce aequalts dato vtl anumpco EAF: eric pro- 
pcerca quoque * noca racio GB ad GC, aliarum<jue fimilium, , 
«aae fic uc a cognitac ad e cognicam. Hlnc ,oum GB feu AE indo- 
hnice fumpta exprimacur per erit GC itidem indcfinitcfumpta, 
hoc eft , omnis diamctri portio inter verticem & ordinatim ap- 

plicatas intercepu X '-j. Qaae cum in latuf re&um duda pr9^' 

alucere debeat aequacionii terminum </x, idem qooque aequacio- 

ois terminuii/x per ^ divifus ut praediftum latui refium refit- 

tuat neceireefl: ac pioinde pcr candem divifionem cognofcitar 

quaefitum latus re£ium aequari Sumptl ergo GF X ^ pro 

larererc^o, fi ad diametrum GC, ut fupra didlum efl, dcfcri- 
batur Parabola G I O, fecans rc^am A£ in I: dicocuxvamlD 
fore Locum quaefitum. 

Acquc hic, ut & in aliis fimilibus exemplis obicer 
nocanduixi, fi Parabola defcripca prxdidaiD A£ non 
fecarcc, idccrco indicio fore, quarflioncm propoficam, 
per quam legicima operacione ad fupra exprelTam x- 
quacioncm pervenc^m fueric, ejus clle condinonis , uc 
L0CU8 ad indagandum propoQcus lui quidem natura. 

Kk X lincA 
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linea Parabolica exiflac; fcd quodnulla tamen quzdio* 
ni (acisfacicns dcfcnbi po(l4r,cum proporu^ quanucaccj, 
co, uc pciicur, modo, conjungi ncqucanc 

Ad demflnArationem aucem eorum , quje fi pra di^la funt, fu- 
matnr in curva ID punftum ntcunquc, vcluti O, du^acjuc DE • 
ipfi FG parallcla, quae protrafta fccet rcftam G B in B , occur- 
rat<!jue diametro GC in C, fi DE vocetur^ , cum E B lcu A G 

fKX<,& BCXj, erittota DCX74-C4- hoctft,^ 
Cumcjuc ex natura Parabolae quadraram ex DC X FGC re^lan- 
gulo, crit quoque ex antedi£lis x.z.00dx, Ac pioindc fubltitutif 

aut rcftitutis ^+^4- ^ loco Jtjitcm^ut in locum ipfius . 

&c ablatit quae proptcr squalitatem fe invicem tollunt, ordn 
natis^uc omnibus, ut decec, crit/;-f- -^icjx^x — 

£C» Quod determinandum, demonfliandumque erat. 

Sin autcm aequatiofui(ret^^ — — i(jX)bx — —^*-"'*» 

faA^ afTumptinne fccundum Rcgulam arqt.c operaiione mi de- 
cct, ad candcm aequacionem pciventum fuilT:;^ fcd quoniam 

fuxta aiTumprioncm co cafu facicndam fuiffet aequal:s^ — — ^ 

idcirco quoque fuppofiris, uc anrc, ffflS GB non infra fcd fupra 
rcAam AE, ut & G C non infra fed ^upia candem GBducenda 
fuiiret, caiccraque omnia codem quo fupra modo fuiflcnc cxpo- ^ 
dienda* 

Si veri «quatio fit f^— "^- — x Jfx-f-^il^-f-z rr, qn» 
eft convcrfa fuperius c> pc fn a , affumpto juxta Regulam ? 00 
«4- -f ciit * Xr — ~ — <. Undcfubftiruto hocvalorein 
locum ipfius ar, cjHrdcn quc quadrato loco xx, cxponaisquc iif » 
quae fe invicem tol^unt, atquc omnihus ritt ordinatis, fuperior 
cquatio fequcnti formi induta erit **-5 jrr^-i/Xvir, ant (fi \oqo 

^ + * fttbdictiatur i)djO0vv. Id quod rurfu» irpiit «quati©» 
Bcm propofitam reduAam elTe ad fermolam prvdiai Thcorcm»- 
tiA Vil convttiiiD»ac protnde Locum qusficum tSU Paiabolam. 

Ad 
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^ Ad eajiM fpccificam detcrminarioncm efto in fequcnri figura 
i!>fius * inicium immutabilc punftum A, atquc eadem x ^ pun^O^ 
Apcr rc^am AE imlefinite fc extendcrc intelligatur, fiiquc da-* 




» G A 

tas vel afTumpfus angulus EAA vel FAH. Demdc, qnonM|ni^i 
ex f:cun«ia partc Theorcmaiis VII conlht , prjediftam Parabo^ 
lam ita cffe defcribtndam , ut ordinatim applicais ad ejus diame- 
trum Gnt ipH AE parallelae, dcbcanrque juxta aequaiionem pro- 

pofitam aeqaalcs effe quantirati a(Tumpr3B v, hoc eft, »-f--j-4-*j 

duccnda primum eft rc£la G B ipfi A H paraltela, ita at pars re- 
iftaB E A, versii* A prodcdl*, ut 8c omnium ipfi «equidKUntium, 
velut AG vel HB llr x f cojrnir*. QiiO fa£lo , com quaevisrcfta, 
quae pollit elTe ip(i A E arquidilhns 6c squalis, ac proinde expr»> 
mi per «, ut, verbi gratia,DH,ad re^lam GB prodnfta; uti DB, 
«quetur Jf-|-tf: ita pono k punrto G ducenda,8c, fecundiim ea , 
quae in prjecedentibus cxplicara funt, conftituenda cft Parabolas 
«liamerer ab adverfa pirtc ipfius GB, quam eft punAum E in 
rc^ GC,ut, fi GB indcfiniii vocccur 7, BC, aiiarumque 
bmniam ipfi AE paraileiarum incer eandem GC & re^am GB 

incercepts parres exprimantor per Arqae ita quaelibec ttCtM 

ipfi A E parallela, qn« pofTit cffc x ad rcAam GC prodofta , ve- 

luti DCfitOOx-t-f-h j , hoccftjf. Ctjusquidem quadratum 

cam cquale eHe dcbeat alteri «quationis cermino, nempe, dj: 
lUiitn appaiec, fi ParaboU defcripta fbret ad diamctrum CC, 
* , Kk I coju* 
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cujus Utuireaum GF ita clTet afTumptain, ut reaanguh conten- 
ta fub codem laterc itCto & diameui portionibui, intcr verticeni 
G &or(iinatim appiicatas intcrceptis , forcnt X <// > «andcm iilani 
ParaHolam forc Locum cjuajfirum. At ver6 cum ratio re^at GB 
ad re£tam BC aliarumquc fimilium cognita fic , nimirum , ut d 
ad fitcjuc itidem noiusangulus fub iifdem comprchenfus, ot- 
potc aqualis dato vclafrumpco E A H : crit quoquc * rario ipfiot 
GB ad GC aiiarumc^ue fimiiium cogniu , quae fit ur 4 ccgnicae 
ad € cognitam. Quociica fi GB fivc ED indctini c fumpta cx- 
primatur pcrj^cric GC icidem indefipitc fumpta,lioc cft,omnif 
diamccri portio, intcr verticem & ordinatim applicat*s intcrce- 

pta X 7. QuK cum in latus re^biffl duCti prodttcerc debcat je> 

quationis terminam </jr, idem quoquc aequationis terminus dj ptt 

divifus ut praedi^um latus rc^lum rcftituat ncccflre eft. ac pro- 

indc (^Cti eadem divifionc indicabit qootiens latus rcAum quas* 

fitum forc Hinc, fumptl GFtX) 7^ pro laterc ccao, fi ad dia- 

metrum GC invenram, ut fopra diftum eft, dcfcribacur Curvt 
Parabolica GID, fecans ic£tim AH in I: dico curvam ID forc 
Locum quaeficum. 

Sumpco cnim in cadem punfto utconque , veluti D, du£kiqu6 
DE ipfi AH, ut 8c DC ipfi AE paralUlJ , quac quidcm DC fc- 
cct reflas A H & G B in pun^is H & B , occurratquc diamctro 
GC in punftoC: erit AExxX DHj EDX^xGBj AG & 

HBX<j BCX*-', ideoquctota DCX«4-f-4- Y> hoc^ft.i'»- 
Cum(^ueex natura Paraboite rcdlangulum FGC (icaeqoalo qui- 

drato D C : erit , faAi multipiicatione ^ 7 9 atquc v in fe 

ipfam i dyJOVT* Et fubftitutii aut rcftitutis x -f-( 4- 7 loco Tt 

item^^e 7^ + 6 inlocum ipf;us atque ablaris qu» propter m- 
.qualitatem (e invicem toilunr, ordinatif^uc omnibus» ut deceti 

• — — t < X « x-h 4- » < «. Quod detciminindum , 

• demonftrandum^ue erat. 

Dc cflcteris autem cafibus, ad praediAam formulam fpeAanti- 
bus, fupervacuum fuerit piura exponciCi cum cx praedidis facile 

expii- 
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cxplictri, determinari , ac demonftrari qucant; obfervati folum- 

modo diversi lincarum pofitione, quae ex rignorum + & dif- 

fcrenrit oriri dcbet, cuntauc omnes fimilium locoium cafus mox 
per gencraictn Rcgjfam Um exhibiturus, 

ExempU reduCllonis xquationum ad formuUm iheoremM' 
tis VIIK 

Si aBquatiofif^j— — —^'-f-^^ + ^^^a/Tumptojuxta 

ReguIamtOO/— (-^^erit/OOi-hiv quo fubftituto in locum 
ipCas j, & cjufcfem quadrato locoj/, omifristjuc iis, qua: fe in- 
vtcem roHunt, atque omnibus ricc ordinacis, «quaiio fupciior ft- 
qiiemi fofmi «it induca : « 




Unrle f pparet, eandeni efTc reduftam ad formulam Theora- 
matis VIII, ac proindc Locum quaefitum elTc Parabolam. Ad 
cujus particularem defcriptionem efto in adjunika figura ipfius % 
initium imniuubilc punaum A, acqueeadcm x \ di^o pun^o A 
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pcr reaam AE indcfiniic fc cxtcndcrc intclligacor, fitque datus 
vcl alTumptus angulus, quem ji U x comprchendunc^aeqaalis an- 

gulo A E D. Deinde, quoniam X7— ^ , C; fupra lincam A E 

exfurgcre iniclligatur, vcluti ED, duccnda quoquc eft fupra li- 
nearo AE cx punfto A rcfta AB, ita ut eadcm fic ratio AE ad 
E B , quac cll ipfius 14 cognitae ad b cognitam , hoc cft , ut fic uti 

2d ad »u AE feu x ad EB, critquc E B 00 idcm intclligc 

de omnibui aliis rcais ipfi EB parallclis, atque inter AE & AB 

inccrccpcis, qme quidcm lingulae ipfi ^ crunt aequalcs. Hinc, 

■ 




m' 

i|oemadmodum ex fupra dlflis paret, fi terminui dd in arquatio- 
ne dcficcrcc, pracdifta AB Parabolae diamcter foret , eju!><)ue 
vcricx punaum A, &, pofu4 ratione AE ad AB, ut Z4 ad e, Ja- 

tus reftum ipfi corrcfpondcns cflct OO fam vci6 cum rcdan- 

gulum, quod fub laterc rcfto Sc porcione diamctii , intcr vcrti- 
cem acque ordinatim appiicaras intercepri , concinetor , acquale 
ciTc dcb^tkx-^ddi maniidlum cft| i)j iifd«is poiidf, diamctei 
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AB versiis A producatur ad G , ita ut reaargulum fub praed Cto 
larcre rcv^o & parte G A contcntum Cn 00 d d ^ rt(f^am G H qk ae- 
fitam fore diametrum, eiufcjue vcrticcm praediOum G pur.aum t 

ac proinde5c</rfpcrpr3ediaumlatu$reaum,hoceft, p«r —^, di- 
vifum aequari loiigitudini <!a, idcoqucGA fore X-^. Quare 
fi diamctro OB &: latcrc rc£l« G F x -^-f^ in dato angulo Para- 

bola dcfcribarur GDd y fccans.AI ipfi ED parallclam in I: di- 
co curvam I Dd f«tc Locum quaefitum. 

Veriim obicet hic quoque norandum venit , praedidlum vcrti» 
ccm G etiam invcniri hoc paao: fi nempc E A producatur adC, 

icaut A C fit X ^ , ac dcindc pcr punftum C ipfi D E parallcla 

ducatur CG, occurrcns produftje AB in G ; crit cnim in codcm 
^ilio concurfui punflo venex quaeficus» 

Dmonjtrdtt», 

Sumatur in prcdl^a curra punAum utcunque, veluti D , du- 
£Uquc DEin angulo AED , dato vcl airumpto aequali , fccante 

diamctrum G B in B .- eric , ex con Aruaione , B E X77 j ideo^ue , 
fiED vocetur7,eritDBx;— —feu^j FGx~^, GA 30 

AB x-~, totacjue GB X | ^* -. Atcum cx propric- 
tace Parabolae DBquadratum fit aequale re(fbangulo FGB, crit. 
faAi mulciplicacioneipnus x. infeip(am, acque-^ ^'*7^i~i~ 
K.x.O0dd-^b X. Unde fubftituto 7 — 77 loco t , obtincbituf 

'■\-dd. Quod crat demonflrindum. 

Quimodo autcm pro cafu hujus exempH conver(b Parabola 
defk.fibenda fic , ex comparatione cjufdcm cum ancedidis facile 
eftcolligere. 

Si«quaciofucrit !24-*/— ^^+i ^<Xxx+-^j^^'— f 
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Si u u 

alTumptojuxtaRcgulam pX*4-7 — YCfCritxOOr — -f+T*» 
quo fubAicuto in locum ipfiasx , ejurdemqae quadraro loco xx» 
ablactsque iis, quae fe invicem de(lruunc,acque omnibusiice or- 
dinacis> asquatio fuperior (equenci formi eric induta 

Ifjf-h-t^i 00 vv, 
Unde apparet eandem enfe reduflim ad formolnm prcdiAi 
Theoremacis VIII convetfim , ac proinde Locum qusficum eife 
Parabolam» Cujus fpeciHca determinacto ( fuppofiris, ucin adjun* 
£la figura, A£ indefinice alTumptam efTc quancitacem incogni-' 
tam X, atque cum alcera 7 condicucre angulum aequalem angulo 
E AC vel ejufdemad binos rcAos fupplcmenco)quoniam ex ]am 
ance explicatis quafi fponce proHuic, idcicco eam adjun^a figuii 
brevicer indicalTe futfeceric. 

Determindtio L»ci^ 

A E indefinici X x. 

EO omnesque ipfi parallelae X/. 

AK X-r«0OCH, quia KH parallela A C. 




Ucitad*, iraKHfeu^adHB : undc HB ffc X DBXx 
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^ Uc^ade, ita KH fcujrad KB : undcKIi(in qua diamcrcr; fit 

iy divifum per — , reddit — : ande laras re(flum FG fic X . 
v§:<<^s nempe termiaus aequationis in cocum ccgnitut, divifris per 



- \ 



0 
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— , Rcmpe ptr lacus r«ftum , rcddit ^ : nnde K G fit 00 ~i , *c-. 

tei . ty > t 



Bemon/hdtit» 

Re(flang'jlum FGBX BD quadrato,ergo4-a + *^Xi?r,vel 



Quoctrca deleris delendis , faA^ue decenti tranrpoficjone , 
fiet 4^ — + V -V x+ ^T-' — t *. Quod erae 
piopolituoi* 

Exem^lum rcduSlidnit dqudtionum dd formuUm 

Jhcoremdtu IX» ...^ 

Sit «quatio ;/+ ^ — 9 X — — < Aflumatw 

juxtaRegulam ^X;+ ^ — ^c, eritcjue^X f^+if.Qao^ 
fubAirutoin locum ipfius/, & ejus quadrato loco^;', fient cqua* 
tionis tcrmini , ut fequitur : z.x.O0*x — * — ^ u. Facilitttis 

crgo pro 4 — ^ fctibatur </, fiipponendo^ cflTc majorem qoam 
eritquc aequatio z.z.yiix — \ic, Et apparet eandem rcduftani 
elTe ad formulam Thcorcmatis IX , ac ptoptcrca Locum quaefi- 
tum circ Parabolam, quamcxiis, quae jam cxplicata funt, dcter- 
minare ac dcfcribcre facillimum erif, ut ex fcqucnti figura iisquc 
quae fupcr eadem brevica annotata funt, colligerc liccbit. 

Dttermindtio Loci, 

Sit initium immutabile ipfius x punftum A. 
AE indefiniic Xx. 
ED omncique ipfi parallclae X/. 

EAK vei A£D, angoius quem x & / comprchcndere debcm. 

Li £ 
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KHparailelaipfiAE. " 

Ut24ad*, iuKHfeuxad HB: unde HBerit 

Ut 4adr, itaKK Ctux 
id KO : undeKB(m 

quS diameter ) 00~^ • 
^xdivifum per ^,reddir 
unde latQs re- 
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Aum, quod fit F G , eiit 

~ ♦ 

14^ 



X- 



^<fdivifum*pet-^ ,rcd- 
dit ^ : unde K G fic 



Wfinc f? G B diametro 8c latere refto F G per veriicem G de» 
fcciptaficParaboia , fecant K H in I, erit 1 D Locus qu«Gcui. 

. " Bemtnftrath^ 

. Efto pun(flum D utcunque fufrptufr in I D, &: D E drfta na- 
«•!lc'a if fi A K , quae fi voceturj \ cr it H D a 7 — t tf, ac D B X 

i-f 4- -j7-,!>occft,^ Cujus quadiatum <un> «quetur nilan- 

gu1oFGR,ciit X.Z. Oidx — i.f,hcctft, 7 1— r t -f- + 

-7: — TT ^ 77i ^ •* ^ — n 4 * ^ promdc , fi utrin- 

qucdemantura»qu*ics, rcrmini<^ijc riic iranfponantur, habebiiur 

— (c, Quod erar propofitum. 



^-'^ — ^/x-<x— iiii 



Atque huju< quidem ex?mpli converruTi , uc & caeteros cafui 
huc fpe^lanrcs, cx ii?, quae jamdiaa funt, fimiii modo leducen 
atquc itrolvere non di/ficile Ciic 




. , L I B. II. Cap.1L ' 

ExempU redunionis dquathnum ad formuldm 
iheoreMMtu X. 



Si aequatio fir ^jr— x ^x, five, quod idemeft, 77—^74- 
**Xo, afTumpto juxta Rcgulam ?: X r — -f rf. erit7dGc+ -^-4. 
Qao (ubftituto in locum ipfius;' , & ejufdem quadrato I0C077, 
rcmanebic ^«.X v'»'*— ^*- Undc apparct , candemeffcicduftara 
ad cafum Thcorematis X, ideoquc perca, quae ibidem funt dc- 
monftrata, Locum quapfitum cfTe Paiabolam, 

Ad cojus fpecificam deiciminatiorem tHo in appofita figur« 
ipfius jfinitium immutabilc puo^um A , cademque x fc indtfiniik 
ab A versus E i xrendere inte!liga;ur j fit autcm daius vel afTum-* 
PiH*"S"'"»><3uem 7 & x comprchendunt,a;quaIi$anguloEAK, 




jutipfioitdbinosrenoscomplemento. Dcmde, quoniam t af- 
rjmptaeft X7— n^fuprareftim AE exurgere inteliigatur, 
ducenda quoquc eft fupra ipfam rcfta KG ipfi A E parallcla j ita 
nt AK omnes^uc ipfi aquidiftanics intcr A E & KG intercept» 
i fmt X -f - Quo f-fto, fi juxta Rcgulam fiat KG X -^-^, eadem^ue 
fumatur pro Parabol* diametro , ad quam ordini?tim applicata 
Iint ipfi AK parailci* , cojus^.jc latus rtftum FG fir X ^ : crit 
ipfius portiodcrcripta GDI, qus inccr vcxticcm G & produ- 
Oain AKjQ^^iiui, Locus quaeficu*. 



rf^ , 

^ A punftum , intelligaiui^uc cadcm x felextcndcrc ab A versiis 
Indccerminaic, fiKjuc angulus daiu* vel alTunipcuR , quem ; & 
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^Ecenim aflfumpco in curvi GDI puritouccun^ue , veTuti D, 
<!u£la<iue DE ipfi AK parallJa , quae fccct dtametrum KG in B, 
lieadem DE vocccur^; cric DB 00 7 — r*» (eu^c, ac GB five 

GK — KBx-^ — *. Hinc , cum cx nacuca Paiibolcf quadra- 

tum ex BD firaBqualc rcftangulo FGB, eiit 00 -i:44 — 
hoc ciiy jy—dj-^-^cdaOO-^dd-^bx , fivc;/ — 4;4-^*X o , 
live ctiam aj — jy 00 Quod crat propofitum. 

Si «quacio faciic -i-dj — cc 00 x , fivc , quod 

idcm efiyxx-^l^' -\-^t^ + dj-^ccOOo : alTumpto juxta 

Regulani v X * — ^ , erit x 00 v'-+- ^ . Quo fubftituco in locura 
ipfius X, cjufdemquc quadrato loco xx , fiec, omnibu» riti ordi- 
nacis, cc — djOOw» Undc apparct cafum ciTc Thcorcmaiif X 
conrerfim , ac proinde Locum quaifitum cfTc ParaboLm, Quae 
quidcni ut fpecifice dclcribatur, eilo ipfius x inirium immutabUc 

" ' * ' E 

X 




;omprchendunt , squalis angulo E A H aut ipfius ad duos reaoi 
complcmento. Deindc fumacut in A H rcaa AC X-^, ducatur- 
<iuc cx C refta C F ipfi AE parallcla, atquc in cadcm fumpti 
C G , qua fc habcat ad C A , ut cognita ad 4 cognitam , hoc cft , 
uc fic uti 4 ad ita AC ad CG, agatur AG, eKjue pro dianaecto 
Psrabol* fumatur , qu« per vcrticem G vcrsiis A erit defcrihe»da. 
Poti6 cuin in tciapgulo A C G ob rationem cognitam laterum 

AC , 
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AC, CG , cognirum angulum C comprchcndcnrium , nrpoce 
daco vel alTumpro aur ejuCdcm adduos rc^os fupplcmcnto aqua- 
lem , cognica itcm fit ratio, quam habct AC ad AG , qus fu 

uc 4 td * ; erit , A C exiftcnte X 'j^ , A G X . Pci quam fi cer- 
minuf aejuationis, in totum cognitus, nimirum ccy dividarur, 
oricnir^ pro latcrercfto. Ac proindc fi fiitGF X -^, eric GF 
larus reftum qaaefir» Paraboiae , diamerro G A corrcfpondcns ; 
atque-idcirco fi ad diftam diamerrum , diftumquc la:us re^ufn 
Paiabola defcribarur, BtGOI, fecans AEin I, dico I DG cui- 
Tam circ LcKum qu«(itum. • 

Sumpco cnim in ca punfto uccunque, vcfuti D, duf^lscjuc DE 
ipfi A H, ac D H H iyCi A E paralldis , fi cadem D E exprimatut 
pcr if , eric quoque A H X Cumque fit ut A C ad C G , id cft, 
ot4ad ita AH ad HB: erit HB X ~ , idcocjue cumDHfea 

A E fit X X » cric D B x x — feu Similitcr cum fit ut A C ad 

AG, hoccft,ut4adr, ira AH feu^ad AB: erit AB X , & 

GA — ABfeuGBx ~'J — ^ . Hinc cum cx natura Parabolct 
reflangulum FGB fit aequale quadrato ex BD, crit, Fafti multi- 
plicatione ipfius FG feu ^ in G B fcu — 2^ & ipfiai B D fetl 

?in fcipfam, tc — djX)rv, Hoc cft, rcftituto x — — locor, crit 

((^ dj X XX » vd -^^dyccOO ^ — 

Quod derermtn^ndum , demonftrandumque erar. -M 

Obitcrautem & hic notandum, ut ex antcdi^is quoquc facifi? 
eft colligcre, aliter etiam diametrum G A atquc latus re^m G^ 
indagaii poruiife, hcc modo: 

Cum AH indeterminatc fit X/» juxta primun Theoremahu- 
jas iu ducatur A G , uc xtCta H B, qucmadmodum & quslibet alia 

ipfi A E parallcla , quac inrcr A H & A G intercipitur , fit X -~ ; 

ponaiur^ue ratio, qus cft intcr A H & A B fimile^que , ut 4 ad e: 

idcoquc cum AB indciciminaie fu X ^jterminus aequacionis dj . 
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pcr eandem divifus oftciulet latusrc^lum fe^lionis FG X Si- 

milirer tciminus xqua:ionis cc per praedi^um hcus leflum feu 

5^ divifus dabit quoclcntem-^'^pro quafita A G. 

Plura hic cxempla fubjungcre fupervacuum foret , cum mox 
omnes omnino cafus poiribiles generali regvU an^ioiare ac de- 
mondfare animus fit. 

Porro quamvis Rcgulas capitc primo cxplicatas par- 
ticularibus ibidcm cxcmplis lcu cafibus in bypochcfl 
non illuflravcrimus, ncquc criam id" aut hic auc in ie- 
qucncibus ullo mocio ncced^rium ducamus , quippe 
cum unufquifquc , qui Kegulas ipfas rcdb. pcrccpcnt , 
cafdcm quibusUbcc propoficis cxcmphs fcu cafibus in 
hypochcfi facilc apphcarc valcac i quandoquidcm ta- 
mcn libro primo infigncs quafdam propriccates Fara« 
bola;, Hyperbola;, atque EUipfis conrulco prartermifl- 
naus, ca mence, uc in hoc Hbro fuis locis pcr oiodum 
Problemacum non incongrue proponi ac demonftrari, 
fimuique canquam propoficarum Regularum parcicu- 
laria cxempla haberi polfenc, earundem expiicacioncm 
hic & fub fincm fcqucncis capicis fubjicicmus« 

Problema I. ..^Sttl^ 
Propofitio II, ~^ 

Datis pun£lo & Unca rc£la , in plano f cr ucrumque^ 
dudo aliud punclum mvenire, a quo bina: re<fla; , alce- 
ra ad dacum pundum, alccra ad dacam lincam perpen- 
diculariccr duda?, fibi invicem finc arqualcs : & quo- 
oiam mtiQica func cjufmodi pun£ta , qux qua^dioni fa- 
tisfaciunt , Locum determinare ac defcribere , in quo 
cunda & fingula rcpcriantur, 

Sic datum pun£lum A, & data pofitlone re£la linea BC, opor- 
teac^ue in plano quod pei uuumque duciuir , aliud pun^lum in ve- 

niic, * 



T • 
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nire, quemtdmodum D; ict ut duftae rc£lae DA, DF, quirurn 
haec Ad daum B C incelligicurperpeQdicuUxu,(ibi invicem « qua« 
[aiint« 




C 



Dufti pcrpcndiculari AE, qua vocetnr 4, «c fuppofitis juxu 
ReguUm binii iincis EF. FD incognitif atque indecerminatif 
datum angulum reftum EFD comprchcndentibui tanquam co- 
gnicif ac dcterminatis, quarum prior E F vocetur ac pofterior 
FD nominetur/i fi dufta praeterea intdligatur AG ipfi EF 
•quidiftans, «rit in triangulo reaangulo AGD bafis AD Xy, 
otpote X duOae DFj latus vcrb AG feu refta EF X*, & GD, 
fivc (fi punftum G cadat inter D& F) FD— AE, aut (fipun- 
eium D intcr F & G cadat) AE — FDXt=4. Undc,cumqut- 
dratum bafis aequale fit binis laterum quadratis fimul rumptis,»- 
quatioerit 7TX*«-f-77— 1^»; + "'', hoccft, ablatis iis qu« fe 
invicem deftruunt,omnibus<iuerite ordinatisjcriti^;— rf^X^x, 
Qui quidem cafus cft Theorcmatia noni hujus libri converfim , 
ac proindc Locus quacfitus crit linca Parabolicju Quaic fi juxtt 

Mm 
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S>«a ,quae ibidcm cxpofirafunt.cx E ducatur nd^ E I indefinitiejfi 
^tcnfa acquc ipfi FD aequidirtansj & ab cadem aufcratui reat 
'* E H 30 - . id ift , -r^: erit defcribendaB Parabolae diaraeter in di- 

fta El, (quaquidcm diameter axi$ qdoquc cft, prqf)ter angulum 
' E F D rcftum ) vcrtcx autcm in H,ac parameier nn ? Unde, 
per ca quae libri primi capite prifro expoliu -'arabolam 
ipfam defcriberc facillimum erit. Cumt^uc porrb axi? ponftam A, 
urpoie quod ab H verticc dilUr quarra ipfiuf parametri parrc, id 
4* - ipfum fit, quod vulgo Parabola:Fi>^u.s feu UmbsUcusnuncu^ator, 
apparec ex piaemAllis reftc infetri, qoae fcquuniur. 

^ CoroLUrium i» 

^^^51^ Utnbilico ad quodlibct Parabolap pnn^^um 
?e<?ta ducitur, aequalis cft axis poitioni pcr applicatam 
ab codcm punfto ablcilTa: & quadrantc paramctri pcr 
vcrciccm produclic. 

^ Conftatenim ex antediftis rcaam AD, utcunque affjmpram 
fucrit in curva pun£tam D, fi pcr idcm iliud ad axcm ordinatim 
applicarafit DI, «qualcm effe perpendicutari DF, hoc eft, rcdiae 
lE, n.mpe axis porrioni , per app!icat;im OI aKfc;ir«, & per 
verticcm H, longitudinc HEx -f •*> »clclt, quadrance pafameui^ 
produ^at. 

Coroflaritim %. 

Manifcflum quoquc cft cx anteclidis, fi pofitis quae 
^ fupra, & produdi F O» uri ad M, pcr*afiumprum pun- 

£lum D contingens dut^ta fic, uc L £) K , angulum F D K 
'•^X fivc M DL angulo A D K ^qualem clTc. 

\ Occurrat enim conringcns L D K axi produ^lo »n K, eritque ' 

^T**' refta IH irfi HK, iWef^qMc (aequ^l bus H E, A H utiinque addi- 
«fti .^r,- tis ) r«fta 1 Po hoc eft , A D, ipfi AK aequnlis; ac proinde - & an- 
gulus ADK angulo AKD, boc eft, angulo FDK fivc MOL ae- 
^j-^jjfc qualis fit nccclie k(L 
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' I 'trrio aucem cafu fupra cxprcfTo, ciim nempe quan-^J^?! 
'^' cicdcum incognicarum utraquc ad quadracum a-^^^^^ 
fccndir, fivc alrcta in aUcram duda in a*quacionc repc- 
ritur, ncquc crquacio ad ccrminos magis limpliccs re- t ' . 
duci pocelt, ad aliquam requeociuin lormulaiuoi dcvca- . 
tuai cric i 

I. yx 00 f/. 



1. 



^'^* yy—ff^^\ 

IV. '^^^ OOff—xx. 

H E O R E M A 
Propofitio 1 1. 



i 



XI. 




bol 



Si acquacio fic 7^x75^, Locus quarlicus cil Hyper- 
a. 



Sic enim, uc in pixccdentibus, ipfius x initium immutabile A 

pun^uni , atque ea- 
ocni illa x pci rc^Vam 
A£ indeHnir^ ic ex- 
icndcie inrtHigatur} 
G que daru& vclafTum- 
ftu$ apgulu?, qucm j , 
& X con p'thcpdunr,^ 
ct^ualis argulo E A B, 
auc ejufdcm ad binos 
iiOos /upplfmenro» 
Dfinde fumatur in 
AE uaa ACOO/, du- 
cacurque CG (idvm 




#qailis ac ipfi AB parallela, dciccipt&cjue ' pci pur.aum C ac 

M m 2 que ,, 

r . ~ . mtm* i*f.uU. iii ftimi tmjn» tr^uiu }»nh 
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/ que Afyraptocis A£, AB HyperboU GO: dico curvam GD 
elTe Locum quxncuin. 

Sumacur enim in eadem curva punAum occanque , veluti O» . 
'f^ duftiqufl DE ipfi AB parilleli, erir ex natora Hyperbole» ' re« 
m^mim. ^jnguiun, AEDreOangulo ACG, hoceft, quadraco ex AC 
&quale. Hinc, cum AC (ic aiTumpca pro incognica quanticsce ' 
fi £D vocetur/, tm jx 00 ff* Qjiod dctcrminandum , demon- , 
Aiauaum^ue erar. ^ 

^ Theorema XII. 

' Si rquado fii XJfx— yT*, cric Locus qux/icus li- 

•eaHyperbolica, 

Auc enim / ipfi g sejualis eftaut m«qualis,& (i cqaalii (ic, crtt 
. liiperici cquatio cadem ac fi effctjr^ y^xx — ^//(quod lemel mo- ^ 

nuilTe fufficiat;. Ac" 
facit^ apparec , 'fi 
ipfiui X iniiium im« 
mucabile fic pua- 
^um A , arque ea- 
dera X fe in linea 
AE ab A versus £ 
indcHniti excende- 
re incelligatur) fic* 
4ue angulus da* 
cus vel afKjmpcus» 
qucm y S>c X com- 
_ _ prehendunc, aqua- 

^ * iis. angulo AGF, 

quM ficam AG quim AC fianc X/cognitae, ac GF fumacur 
, X G C> cencro^uo A , & transvers5 diameiro C G ipfi G F lareri 

kiS^^J^. parametro aequaH dcrcribarur • Hypcrbola, ui G O, 

wihm^ eaudem curvam G D forc Locum qualicunu 

t^^lmt. Sumprocnim iu tx punCto urcunque, vcluci D,du^>34ac DE 
*f^r* ipfiFG parallell, etic » ex natura Hypeiboles, cum CG &c GF 
fupponancur acquales , quadtatum «x DE «quale KOangulo 

" CEG, 





iir. 



*77 
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CtG. Hinc, fi nE vncetur y, cum cx hypothcfi CE feu Ais 
4- ACfit X*-f-/> &GErive AE — AGx*— /, ttkyyOO 

Ac vcr6 fi/ 5f ^fint inatqualc$,«pparcteffc,ut /ad jf,{ta xx^ff 
•d 77. Ac proindc fi juxta ca , quae Aipra expofita fijnt>non jam 
piritnctcr GF ditmcuo uanfveif* CG squalis , fcd ut/ad |> 



1 • ' 



i 




r 



ita fiat tranfverfa diametcr CG ad GF paramerrnm , cstera^tii' 
omnia , ut fiipra, codcm modo quaefito erit fati$Fartum, 

Eft eoim * cx natura Hypcrbofes , ut FG ad G C , ita ED , 
qtMdrirum ad CEG re^angulum, hoc e(l, ut ^ ad /, ita /jr ad 
XX ^//, unde , revocando proporticnem ad xqualitatem, eric 
IjjOOgxx — gff» Ac proiudc fi utraque hujus tequalitatis part 

dividatur pcr g , crit y" X xx—f f, Quod dcterminandumjdc- 

moaftxaodumque erat. 



Theorema XIII. 

Fr9p»fiiio 1 4. 



fir M» ^ri- 



Si arquacio Ciiyj — //00 cric LociM quseHcus Hy- 

pcrboia. 0 

AA cuju? deterTinarionem fpeclfuram efto in appofira figora 
i£^u4 X iniuum tmmutabUe pun^m A, ipr»<^je fcab A ver*^9 
IttT Mm I £ia 




Elbm. CxiK V h nxiu y 

Exalinea AE ind^finuc extcndcre intell gitur, fi'4"e angulus 
qUiriTijr & xcomprchcndunt «qa*li$ angulo EAG auc ejuldcnra 
« «d duos leftoa (upplemcnco. Deinde, cumlic uc l ad ix»jj — ff 




I 

•t 




"^ *^ ad xjf, ftanm ?pparet, fi tam AG qusm AC fumantur aeqn^Tcf 
<-og""*> fiatqutf ut /ad itaCG ad GF ( quae quidcm GFfic 
■ ipli AE paralleia), ac poftea ccntf^ A,tranrier>S diametro C G, *f. 

& p^^ramttro GF Hypcibola dcfcribatur GD, candcii cuivam 
GD fjre Locum quxlitum. 

Sump*o namque in ca panflo utcunquc, vcluti O, duOSquc * 

DE ipfi AG, ac D B tpfi AE parallcli , fi cadem D£ vocerur 7, « 

eritCB, hoccft, DE-4- AC, &BG,fivc DE— -AG, ♦ 
• ftrxofn- ;x>J^fy idto^uc C BG rcftangulum 0CJ7 — //"• Dcm cum ' ex 

mlmint. natura Hypcrbol» fit utCG ad G F,hoceft, ex hypoihch ui /ai • 
^,ita ri^ingulum CBG ad DB five A £ quadratum , id eH, ita 



//adxx: tut gjj^gffoolxx, hoc cft . jj^ffxi —^. 
Qiiod dcmoalliandum , dctcimiaandum^ue eiau 



4 tmi' 




Tb£0- 
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Theorema XIV. 

Propefitio i f . 

Si «quatio fic ^ll OO/f- xx,cric Locus quacficus El- 
Jipfis. 

At ver6 cum Flhprcos fpiccics , qux latera rc<flum & 
tranivcrfum aequaha habec, angiiluiTiquc qucm ordioa- 
lim applicara: faciunr jd diamcrrura rcclum, fit Circuli 
circumfercnria I palam fic cafu propofito Locum qux- 
licum eriam Circuii pcriphcnam cflc poflc. 

Hinc adpraediAi Loci ciecermination«m efto in appofica figu- 
ra ipfius X initium irmTiut »h c A puntflam ,atquc eidem x fe p« 
lineam AC ab A veuus E iiiaecexmuute exccndece iatelii|(*- 





t 



tor^ (itque angalas, quem y H x comprehcndunt, aequalis an- % < 

gu!o AGF. P0.16 cum fic ut / ad wa // — xxad jy. fa- » * ,^ 
ci!e apparec, (\ tam AG quim A fumaMiu a?'.',ualc$ / cogni-»r A 
t»-, fi,»rcjuc nc / ad ita CG ad GF, acccntfo A, rranfversi dia- "* 
mctroCG, & Diramccro GF • El.ij.fif i^crcribator CDC,*J^ 7 c- 
eandcm cucvam GDC forc Locum quafuum. ^ c^^% 



mthutm 



1" 
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V Sumpto namque in ea pun£lo uccunqae , velutt D, dam^l 

DE ipfi FG ptral- 
If I& , crit ' ez narnft 
ra E iipreos uc FG 
ad GC, ica EO 
quxdratum ad GEG 
ridanguium. Hoc 
eftjfi ED vocetur; , 
cumCEricX/-4-«> 
& EGOO/— *,erit 
ut^ad/,ita77ad// 

— xx,unde'-^X)7 

— XX» Quod erat 
piopcfirum. 

Csrerum liauidb 
conftat , fi C G & 
GF aequale»fuerinc, 
hoc cft,fi /00^,qu6d 
etiam CEG ic^an- 
gulum quadraco £0 

«qoale fit futurum. Ideoque fi angulus CG F fic reaus, curvioi 
G D C fofc Circuli citcumterentiam* 

Jie^uU univerfilis , moduftiue reducendi cmnes MtjnM' 
ticnes-, qu£ ex cenvenienti operati&ne exifiunty uim 
LocHs vel HjperboU efh , vcl EHipjisy vel Circuli cir^ 
cumferentiu , dd aliquem quMtuor cdfuum ffr^cedentU 
mm , totidem JfjeoremAtthm jdm explicdtorum. 



. ^ , condngat, uc quantitatuna incognitarum non mo 
do una in alccram, aut non tantum alcerutra vcl utra- 
que in fc duifJa, fcd & v«l harc , vcl illa , vcl utraque u- 
^ - nius pr«tcrea dimennonis in arquacione rcpcriacurt 
^ -^* confticucns planum cum aiia, fivc cognica fiva incogni- 
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,ti> five eciam cum partim cognica & parcim iocogaica 
<^uaQcicacc ; ciporccc loco incognicarum , auc iliarum 

-'tBlcerucrius ) affumere alias vel aliam, qux ipfas cxce- 

^dunc » vel ab iis dcficiunc ; idque inccgra quancicace, 
qux cum ilia incognica , in cujus locum nova non c(t 
aflumpta, pfanum confticuerc rcpericur, fi nempe in- 
cognicarum neucra in fe ipfam in xqaarione du^i Hc; 
fin (ecus , diniidio cancum ejus quaacicacis , qu^ pla- 
oum conflicuic cum incognita , in cujus locum afTum- 
pcio fada efl , cafu ucroque juxca differenCem aBedio- 
Dcm per figna -|- vcl — , quap pra;figuncur iifdem illis 
quanticacibus, ica ordinacis, uc cum incognicis ab ea- 
dem afquacionis parcc rcperiancur, Quo fadlo , & rei- 
ceraco, ubi opi^s , fi ad formulas Parabolarum , capice 

iecundo expoHcas pervencum nou fueric, ad aliquem 
qu^cuor fupraporitorum cafuum reduda eric afquatio, 

.^c proinde ipH conveniencem Locum decerminare ac 
defcribcre, pcr ca qu«e fupcnus cxplicaca fuDC, hauddif- 

ficile cric. 

i. 

t ExewplHm redu^ionu dquAthnum ad formuUm 
^•MlBP TheorematU XL 

Si afquatio fuerit/x — aflumpro ^cOO/— c> fic 

Unde G fecanduin Regulam ubique in aequatione loco ; fub* 
'ftituaturt-|-c,erit tx-f-^ar — ix-\-hz.-\-h\.'Xitt S^t^f^^x-^-hi» 
^hiXitt\ ac rurfutfi loco ipfius x fubrogetur v — h^ erit tr — 
i'?,-f- At-|-AtX id eft, -cvX^* — hQ» aut, ( fi loco cermini 
A^, qui in cotum cogniruicfl, fcribatur//) z.\y>ff, Et 
apparet aequationem rcduAam efle ad formulam Thccremacif 
XI, ac pcoinde Locum quaefitum eiTe Hypetbolam. 

Ad cujus rpecificam dererminationcm ac derrriptionem eHo 
Hn appofita figura inirium ipfms x immurabile pu.-dlum A, atqut 
cadem x per redam A£ indefinite fe extendere intclligatur , lir* 
4v)C anguluf 9 ^oem/ 6( ^ compiehtndunt , cqualis anguJo £ AK 

Nn Auc 
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aucejurdcm adduos rcftos fupplcmento. Dcindc , quoniam t e^j' 

fi^ fupra lineam AE exfurgere ccncipiatur, duccndi 

quoque ed fupra candem re^a KB ipii A£ patallela^ icaut pan 
tc£tx A K > omniumque ipfi acquidiftanrium, incct A E & KB in- 
terccpra, vcluti AK , aequetur c cognic». Porib, quoniam f eft 
X -^Jt, pcoducenda ipfa B K pei K. ufquc ad ita uc KGfit 




3D k. Qtio fafto, erJt G centrum ipfius curvc, & GB una Afym^ 
ptot6>n, ericque ahera ipfi AK paralleta , ut G H. Unde fi juxtt 
Regulam praedifti Theoremacis X I in lefta G B fumacur GC 
«{ualLs/cogmcae , ducaturcjue C F ei^m GC aequalis, ac paralle- 
k roQae AK vcl GH, acque per puiftum F, Afymptotia G B fiC 
G H, five Afymptoto GB atque ad axcm GF, Hyperbola dcfcrib*- 
lur t^D: dico curvam FD fore Locum quaeficum. 

Sumpto cnim in ea punfto utcunque, vclutiD, duftSque DE 
ipfi AK paralleia, quae fccec reaam KB in B, fi eadem DE vo- 
cetur^, erit DB five DE— E Bx;— f , ideft, Eft autem SC 
G B live AE 4- G K 00 A-f-A , hoc eft,v. Quarc cum cx natur» 
Hype.boles redlangalum GBD aequecur GC quadrato , erk 
^uoque ^cvx//. autreftitufis^ — ^ locoipfius -t, & inlo- 
cum ipfnij v, acquc <e—ch loco //, erit^;^ — ^^+*7 — 
• < — ik^ hfiteli, jx— 4-/^7 00« «• Quod ciat propofri 
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rJ£xcm/>U redu&ionu /tijuatienum dd firmuUm 

Si «quitio fit//-f-'-~^-f-2r7X^-4-^*4-<'<^» aiTumpto 

*X7-f-— -f-f, erit^OO?. — «,eoquc fubftiiuto in locum 
ipHusf , at<^e cjufdem quadrato loco v t, fublatir^ue iis, quae fe 
invicem dcftruunt, erit^ c ^^- — — « < X -J-f *-H</i. 

Et fafti congrui tranfpofitione, ?.tX^-f--^^*-f-^*-h -~ 

•-}- </ -f- < f , hoc eft, naalciplicarts omnibus aequationis terminli 
pcr 4 4, produdoq^ue divifo per/^^-f-^^j ucquantitas x xabfqii^ 

fraaianercmincat,fi.r^— ^Xxx-H' /■.4-^*- 

Dtindc a(rumptovX>f-h -y.-q.-"//» ut tcrmlnus quoquc k- 
quationis,in quo .T uniusdimeofioais reperitar, plani evanc{car» 
inbabcbitur jc X v ~*7qp^ ^*^**- Qj® fubfticatoiu locum ipfius 

^tque ejurdem quad>ato loco.vr, ablacis^^ue iis quae Cc iavicern 
^lollunc, redu^acrtc atqaatioad formulam requiruam« Acvero ut 

. vitetur proiixior operatio loco fcribatur ift, ita uc 

fijt «quatio r * "^} X xx-4~2hx "^^—-r-f-^. Tum aflam- 
f p:o vX *-h'' ^cLi xX V — A,eoque fubfticuco loco r in sqaitio* 
l^tie, accjufdcm quadrato loco xjc; enc ^^^^^ X w -~ /; -f- 

'•^^/^^. Unde apparct, ante omnia hic cflTe confideran- 

f dum, mrum fic majus quam ~^^^Y-'> contra. fi enim 
majus fit, erit cafus T^hcorematis XII j fin contra, erit cafut 
Thcorematis VIII. Ponatur itaquc primb maju$,ac proinde ae« 
quJtio formulAf Thcorcmatis X 1 1. Ec conftat cxinde Locuni 
^uaeficum H)'perbolam efte. 

Ai cujus peculiarem determinationem efto inappofita figura 
ipfius X initium immurabiie A punAum, eademcjue x m hnca A E 
vciftiu £ indcfioiic fc cxLcnderc incelligaiur^ (itc^uc anguiut 



i . 
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^em comprehendunc aequalit tngulo EAK aut ipfias ad 

duos reAos fupplemcnto. Porrb quonlam X fi / 

fuprt iineam AE exfurgere incelligatur,atE D,ducendaprimum 
^ft infra eandem A E refta K L ipu A E parallelai ita ut pars re- 
itx AK omnium<^ue ipfi aeqaidiftancium inter praedi^as A£ fic 
KL intercepra, veluci AK,EL, &c. aequetur < cognitx. Dein- 
de produfti LK ufquc ad H^ita ut KH f\iODby idco^ucHL i«- 
defintte fumpu X^+^>hoc eft,Vyducatarper H pun^tum re^a 
H G ipft AK paraiicia, ita ut KH ad H G fic, at < ad Quo fa- 
ilo, fi per pun^a G & K rc^a agatur iinea. GKB, habebont 
tmniuraip/i AK paiallclarum partcs, ^ute iater KL & Kfi ia« 




tcrcjpiantuf fut.exempli grat]4,LB), ad partesipfius KL,in.l 
ter eafdem parallelas & punOum Kinterceptas (ut, verbi gratii,* 
LK ) eandcm rationcm , quae eft inter A & 4: hoc cft , erit ut 
ad ^ , ita K L ad L B , cum utr;ique fit tt K H ad H G. Ideoque 
cam KLfive AEindefiniie fumpta fii qpx,erit LB,ut & qua;Ii- 

'fbetipfipaiaIlela,interKL & K B intercepta, X : ac proindej 
•^mnis linea fupra A E rcCism cxriirgens, qrae poOit eftc 7 inco- 

gniu , ad reaam K B produfta , vcluci DBfiveDE + EL-hLB 
^crit OD ; 4. < + _f , hoc eft, Unde apparct, juxta Regulam Ik 

neam GB fumendam efTc pro Hyperbolae diametro.ad quam or^ 
i^Mjaam applicatae fint ipfi AK fcu DB parallcia: ciit^uc ejuC*- 
• 4 dcm^ 
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dcm Hypecholae ccntrum G punftum. At ver6 cum ex ante di- 
(t'\5 triangulum KHG omnino fit cognitum, utpotc latenbus 
KH & HG anguloque ad H fub iifdem comprehenfonous> eiic 
. quoque cognita ratio lateris KH ad KG, hocefl, ipfius GM 
(quae per G ipfi K L aequidiftans intelligitur) ad G R, quae fic ut 
/ad i. Quare cum GM (cu HL indefinite fit ? , GB quoquc in- 
definire concepta, hoc efl, qusiibec diametri portio, inter cen» 

cium & ordinatim applicatas intercepta, erit '-^. Cujus quidetni 

incerceprx quadratum cum juxta formulam Regulzunum squa* 
tionis termmum conilituat, per muitiplicationem autdivifionem, 
▼ei per utramque ita reducatur aequatio, uc in eadem quoque idem 

quadratum, nimirum '-^- invcniacur. Quod quidem uc cerci 

meihodo 6ac, ptaedi^um quadratum leCtx GB indefinite con« 

ccprs, hoceflj dividatur per aequationis cerminum, in quo 

Vf five fimpliciter, (ive alii fradlione alf.Aum invenitur , ac pet 
' inventum quotientem cotasquatio multipiicecur. ut ip fupra po* 

^ fico exemplo, fi '-^ dividatur pcr rv, fiec quotiens qnart 
tota aequacio mulcipiicanda efl per //,produAumqae dividendum 
pcr «. ita ur oo ii^' _ 'li» + -^. Undi 

fi juxta Regulam f emi-Iatus cranfverrum fiat GF vel GC X 
V 'fi^u " > "f^uc ratio tranfverfi laterif CF ad re- 
QumFNjUC «ad fa-^bb^ & iifdem lateiibus, diametro^ue ac 
centro jam invcnti» Hyperbole defcribatur FD,fccans re«ftam 
A E vcl K A produd^am in I ; di^ cutvam I D efTe Locuni qu«- 
Htum. 

Sumpto cnim in eadem curva punAo utcunque, veluti D, du- 
ai^ue DE ipfi AK parallcla, eS^ue produfta ut feccc rciUm 
^KLin L,& diamctro GB occurrat in B, fi cadem DE vocetur^, 
^ric ex ancc diais D B X £fl auccm, uc jam a nnotarum, GB X 

if, atque ex hypothefi GF feu GC X V'*^ ' ~'';'l7/" -' 
•••dco<iue BC00 9-+V^ ^%^'^S « BFOOV- 



j & re£langulum CBFX 



41 41 



4if)h t 



V hhh -^iid i— tit t 

Hinc cum tx naturi Hypecboks NF ad FC, fett 
ad li fir, ut D B quadratum, hoc eft, tc, ad praediftum 
tcaangulam CBF : «"t^^^^X -^;^^ rr 4 



«4 




j^u^nplicettir jain utrinque per^/, & dividamr pcr ii, erlt^u* 

*11^00yr ' '^•^" rcftiruto x-j-h loco T, 

exurgct^,.^^XA:x4-2/;Ar+ TTT^ ' »^^"^4"^ 77$rr 

Vocoib, exurgct j^ijX) xx--\ j^^-^ h yoH^AJ- • 

porrb multipUcariN cmnihus pcr fd-^-Ob ii.^ue divifis pcr ^ij 

habebimr ;t x ^ 4- '4r + + * V ' + '''' + ^*- dcM- 
fflc rcftituto 7+ 4-< loco ipfiu« t , cxpun^lif^uc quae (c iii- 
viccm dcftruunt ac omnibus ritc ordinatis, (lcijJ' \ ^' /^ +^^J 
QQ/ll-f-rx-J-i/if, Qiiod «rat propcfuiim. 

At vcr6 poQarar fccund^ hh minns quam^y-^^t^r^. & ^ 



/. . »1?^ ^ , ddii-^ccit 

pra pofita «qaatio^^^^X 7^;; -77+ /--Rr > 

CDuicipUcaus onuubttft ejuldcm (eumius pci f^^ir^^i produao 

divilo 
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divilb per ii, UiXi^t dccentirranrpofKioDe, eademcam {et^uenci 

irif. per /i, id cft , 00 + ^jjt formulse Thcorcm^ 

tis X in, unde Locus quaefitus irerum crit Hypetbola. Ad cujui 
fpccificam determinatignem &c dcfcriptioncm , pollquam ut in 
praeccdenti figuia duaae funt linca? AE, AK, KL, KH,HGific 
CKB; «rit quidem^ut fupra, Gccntrum, at ver^non eric dia* 
Becfr in imca GK, fcd, juxta Rcguiam, in linea HG pcoduaa 




*d ptrtes G , ad quam ordinatim applicatat fint ipfi G K B paral- 
lelae , eriiquc juxta candera Rcgulam dimid.um transvc rf^e di«- 
metri,nempc GF vel GC,aquaIc «/ ^-f- f ^ hh-^Uhh 
laiio dijmctri ad paramctrum ut fa-\^H ad i L Quare fi fiac, ut 
/^4-^4 ad »/, ita CFad FN, qua: quidcm FN ipfi GKBaqui- 
dtftans fic, etit FN paramctcr : ac proindc fi ccnrro G tranfvei .i 
t ^dwmctioCF & paiamctro FN Hyperbola defcribatur FD fc^ 
cans ipfam AE vel KA produOam in I, eric IDcurva Locu» 
quafitus. 

Sumpto cnim in cadem carva punfto utcunque, vcluti D dilN 
ai^uc DB ipfi AK ( fivc GFJ, & DM ipfi GB paralleji , fi 
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ED voceturj, crit, ut fopra, DB fivc MG X ^> & BG fivc 

DMX7. Cum^ucfitGF vcl GCxVii/-|-"^^^^^-r7 > 

er itCM'x^+ V^rf + ^^=^^^^7?^^ & MFXt- 
V ii+ti'^^*''''^^^^^ ^ «c proptcrct reaangulum CMFX 
,,^ii^ti±£^^~^, Eft autem DM quadratum X ' 




Quare cum ex natura Hyperbolcs fit ut FN ad FC, ita DM qui- 
dratumad CMF reaangulum , hoc eft, ut iiad/rf+^*, it* 

UZjid:Lx.-^dd'^u i-^'''';^'^'''''''' : erit quoque ^^^/i-^t j 

\^f*hU+hbhh ^fMyy+ii'^^^ Et multiplicatis omnibus pet ' 

/4i4,acdivifispcr /4 + **, fafticjue tranfpofitione cogniti ter- ^ 
-inini , erit X vv^bh ±^^^^±f±\ Dein rcftitudl 

. A loco r , 'TTryr'* loco i b , atque 7+7 4-^ «oco ipfws*. 

ecxpunaisc^ue quae fe in viccm deftruunt ac omiiibus ritc ordinati^'' 
fict 77 4- ~^ -htiyOO^-r-tx+dd, Quod det«nBinaind*iin» ^ 
^ dcmonflcanduni^uc cMt, 
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«quatlo fit XX 4- 2 4; , aut XX — iil5 4- 2 4; X o. 

Affunipto juxta RcgalimT X X —•^, critxx r 4-^ eoijuc fi 
fticuto in locum ipfiut x, cjusdem^ue quadrato loco xx, fublatif- 
<iuc iis quae rcinvkem deftiuunt , crit rv— ~^-|- 1 -7 X c. 
fa(Jl4 congrai rranrpoficionc , vvx ^ — a 4t; hoc eft, multi- 
plicatis omnibut acqaationb terminis pcr«4, produftocj.jc divif» 
P«**,'JJ'X77— Dein, affumptocX7— ''*^>«- 
bitur^X^+JljCo^ue fubftituio incequationc loco ipfius/, aN 
«jue ipfiui quadratoloco^j, crit-JJ^X^^ — j^, five tt— 

^ ~iT~' quidcm cafut eft Thcorcmatit 13"' , tc proind* 
Locus qusfitus crit Hyperbola. • ; « 

Ad cujus iraque peculiarem detcrminationcm efto in appofiti 
figura ipfijs X initium iramurabile A punaum, eadem<Juc x in (i- 
nea A B ab A versis B indcfinitc refc extenderc intelligatur, fit- 
quc angulus, quem x & comprchcndunt , aequalis angulo A B E» 
Deindc, quoniam ex antediftis facilc coliigitur Hyperbolam hoc 
cafu & fimiiibus ita cffe dcfcribcndam , uc ordinatim ad ejus dia- 
mctrum applicatae fint ipfi AB «quidiftantcs, duaireai AC ipfi 
B E parallcU , quoniam v x x ^ , duccnda poiri> eft reat 

A M j ita ut omnium ipfi A B parallelarum partes , imcr AC «c 
A M inccrcepcaB , vcluti C M , ad paries ipfius A C intcr A & di- 
Ctis parallelas interceptas , veluti A C , eandem rarioncm ha- 
beanc, quae eft inter * & hoc eft, ut fit quemadmodum d ad *, 
ita AC ad C M. Unde fi A C fcu BE indefinitc fumpra voce- 
tur;r, crit C M 5c fimiles X 7 , ac dcfciibend» Hyperbolcs dia- 

mcter in di^a A M. Ponb, quoniam ^ X7-— ^ , fi ab A C au- 

fcratur A F X ^-^ : crit FC indefiniti fumpta X ^ , & du^i F N 

ipfi A B parallcli , N centrum. Ac proindc, cum ratio duftae N D 
ipfi FC aequidiiiancis fic aequalis ad rcftamDMaliarum<juc fimi- 
lium fit cognita, ncmpe ut 4 ad ^ , fitquc itidem ootus angulut 
I Oo ; • • -'^JDM, 
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KDM , fnb iifdem comprthcnfiis, urpoie aqaalis darovel it- 
fumpro angulo ABE, crir quoque rario N D arl N M «'iaium- 
^ue dmilium noci , quc fic uc 4 cogniue ad $ icidem ccgnium. 




Hinc cum N D fcu FC indcfinire fumpta cxpnmatar pcr k. , ent 
NM itidem indcfimii fumpt* X cuju« quidem quadratum 
cum juxia formulam Regulae unum aequartonts terminum con- 
(lituere debeat , multiplicanda cft fuprafcnpta «quano pcr rr, 

produftum<Jucdividcndum pcT4 4, itaut fiat*^^- — ^xr ^ * 
^jQuopcra^o, fi juxta R«^gulam femi latus ctanfverfum fiat NO 
Hel NH , ac ratio tranfverfi latcri» ad reaum, ut *c ad 

Jirdem<5ue latcribus ac diametro & centro jam invcntis HypcBf 
j bolc def(.ribarur G E : dico curvam GE effc Locum quafttum. 

Sumpro cnim in ca punc^to utcunquc, veluti EjduiU^ ic F B 
"in angulo ABE, dato vel alTumpro aequali, ntc non EC ipfi AB 
;^ralkia, fccantc diamccrum AM in M ; fi cadtm E B, hoc ift, 
^ A C, vocerur ; , crit , ut fup.a , C M 00 7 , ac proinde M E , five 

.J AB — CM, 00 Jc — -» hoceft, r. Eftautem, ut fupcrivisannb- 

"tamm, N M X '-^, atquc cx hypothefi N C feu N H X '-j^ , idco- 

l^ucHMx^^-h—j&MGx'/— v/ » " ptoindc rcaan- 
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gutam H M G X '—^ — "r • '^'"^ cum ex natura Hyperbolef 
fit uc Itcus reaum sd tranfveirum , fivc uttiidee^ ica M E qua. 
dratum, id cft, r ? , ad praedjftuiTi reftanguium HMG : exit 

TT*^ ~i^'^'l^> muIcipUcatia omnibns tenninis per mm, 

hao^ue pcr ee divifo , '-^^ oo ^^— . Dein rcflituto 7 — 

in locumipfws exurgcc'^00 7;— ^'iadco^ue, multi- 
P^»"^»» oninibus per , faftoque divilo per44, habcbitnr 
tf 00 — 24y, Denique rcftiiuco x — ^in lccum ipfius y, 
expuniflisque n« qu« fe inricem dcftruunt , itquc omnibus riti 
ordinatis, fi« xx+i Quod fuit propofitum. t 

P R O B L E M A II. ^ - 
Propofttio ig^ 

Datis duohns punftis tercium invenirc , a quo ad 
bma daca duaaf rca« linea; daco differanc intcrvalio, 
locumquc dccerrninarc ac dclcnbcrc , qucm qua:ficum 
pundlum concingac. . 

Sint daca duo punfta A5c B , oponcatquc invcnirc tcrtium ,ut- 
puta C, ita nempe uc duftae ica« C A, CB diffcranc daco intcr- 
vallo FGfca AD. 

Qjoniam in qMseftionc angulas dacus non cft, qu6 facilior fit 
opcra-io, aff.jmatur tcaui , idcoquc a pun^o C in reaaro A B , 
quae data punfla conjungic, prcduaam, fi opusfucric, intclliga^ 
tur dtmilla perpendicularis, ut CE} tum, fuppofuis, juxca Re- 
gulim, AE & EC incogniris itquc indetcrminacis , aftumptum 
angulum A EC comprchtiidentibu», tanquam cognicis ac detcr- 
minjtis, carum prior , nimirum AE, vocccur a: , ac pofterior , 
ncmpe EC, r.ominetur j, ipfa autcm AB, feu darorum punfto- 
rum cognita c?iftantia, vocctor4, & daia FG fivc AD exprima- 
rur per Hinc cum B E fivc ( fi punftum B cadat inrcr A & E ) 
AE — AB,aut (fipunftum E inccr A & B cadat) AB — AEfit 
- . O o I 00 X 
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CX) X = 4 , & A C X >/ X * +77 • «t B C X V * « — I < * -f- 4-1 4^ T K 
fic que A C -- A D X BC ; gguatio eric 

V * X +77 — * XVxx — Z4X + 44 +77", faaiqac operacio- 
ne convenienti, ut utraquc aequacionis pars a (igno ladicali libc- 
fctur, & trinlpofitif tranfponendifjcric 

4 ^ ^ 7 7 X 4 4 4 j: x — 4 i i a: X — 4. 4 ' X -4- 4 ^ * 4 X + 4 ♦ — 1 i^44+ 

Undefaa4divifione per 4 4 4 — 4 * ^ habcbitur -^^dO xx — 

Mx-i-^gd — -^hk Deinde airumpco juxta Regulam rXx — 4"'^ 
«r;txX v+-f-4, ideocjue fiibdituto hoc valore ih locum ipfius X|, 
^ue ejuldcai (juadiaio loco x x , expundisquc iis «ju» iAvt' 




•m deftruunt, erit,-^.^ Xvi» — •Ji^. Qui quidem cafai c(t^ 

Thcorcmatis li»"» hojus libri , ac pFoindc Locua quacfitus crir 
Hyperbola» Cum()ue vairumpcafit pro x — -^-4, fi ab A vcrsiis E 
fiimaiur A H X 7- 4, erit, juxta Regulam , H centrum , & fcmi«- 
diamcrer tfanfverfa^puta HG ab una , & HF ab altera partc, | 
X yj ^bh^ id eft, ^'■a ut diameter cranfverfa FG ( quae qui- 
dem, ob applicaram C E ad diametrum HE perpendicularcra ,^ 
tranfvcrfus quoque axis ell , ) fit X Ratio autem tranfverraei,. 
diametri ad parametrum, fcu quadratt tranfverfce ad quadratum 
iccundae diametri, eric ut^-Ziad 44 — bh. Unde per ca quac libri 
ffimi capicibus fe(fundo & ultimo expofita func Hypeibolam 
ip(am dcfciibeie haud di^ile cfit. Pux£6.cum q^uadratum fcmi>*r 

diamo^ 



^atnetn tranfverfxnc X 4-^^> crit quadracum fcmF-fecunaae dia- ^ »• ^ • 
mecTiXT'»* — ^i»*. Acqiifcum FB fivc BH4-HFricXi-44-f ^ *.Tjt 
& BGfive BH — HG 00-^^ — -r*> eric quoque retlangulum * 'jj, « 
FBGX •i-'*'»-- "i-^^j nempe X*quadratofcmi»rccund2 diametri, . '^'yV 
five, uc Vcrere* loqucbantur , aequale quadranci figurae ad tranf- .* ' .'^ 
vcrlum axcm fa^x: ideoque punfla A &B ca ipfa funtjquae vul* 
gb oppoficarum Hyperbolarum Foci five Umbilici nuncupancuc*. 
Uiulc appaicc^cx pcaemilTis icfle inferii, (^uae fei^uuncui» 



- Si ab aiTumpto uccunquc in Hyperbota pun£!o zd 
■crumque limbilicum reds ducancur , earum major 4L 
flainorem longicudine craiifvcrd axis £uperabic« 

Etiamfi vcricas pracccdencis Coroilarii ex antedidis omnino 
conilct I cum camen illud a Veceribus , Rccencioribufve , quod 
fciam , non nifi per mulcas ambages long&que difHciiium Theo« 
remacum concacenacionc haAenua demonltracum fic : id ipfum 
hic demonflracione unic4, & quidem breviore /ati^que fimplici» 
«litec oUendilTc iwn inutile forcc judicabicur- 

Efto igicur Hyperbola quaelibcc GC, cujus ccntrum H, tran^ 
▼erfus axis FG , atquc Umbilici A & B , adccque re^angulum 
FBG uc & G A F femi-fecundae diamccri quadiato aequalc Du- 
Ais autem ab aflumpto quolibet cucvas pun£to C ad punfla A 6c 
B rc£tic C A, Cfi, ordinatim ad axem applicetur C£ , fiatquc ut 
HFad HA, ita HE ad HM, idecque » AHE reaangulo ; a 

quale rcftanguium FHM. Undc cum fic ut & ftrio 

H F^ ad G A F, ica FE G ad C £f ^ cric quoque> per compoC ra* frimi hMfmn. 

cionif contraiiam , uc ^ ^l^^'' 

HF^ad CHF7 -f-GAF,ideft^ad)HA^iiraFEGadFEGV*J^;;,fi,„^ 

-j-CEf, adecxque UC unaamccc- 

HF^ ad HA7 , icaCHF^/ 4-FEG.five^ }HEgtd H A ^ Hh ^^'^);"'^^. 

FEG + CE7. Eftautcm quoque ut ^ . lcIi*7ua*^ol 

HF7 ad H A^ , ita H E<7 ad H M 7. Quocirca ^ mncsame* 
«M7X HA^-f FEG+CE^ i hoc eil, addito- utrinque H Fj '■^^''^^^^^ 

UuHG^, erit ?on°e^"'/^ 

Qo l HM 

^ ftre,J(t0- 

mmdh * tx c»nJ}ri$3io90&ftT tlftxti. "^ftr^CM f «w»* 
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Ilim. Curvaa nu 



CHFq rHA 

Lhg^ L hb^ 



CHn<tl. 
mi. 

^pfr 7 ft- 



fcu + (HF?^FEG,i.e.';HE<7,+CEf. 

q iHBq 

Hinc additis vel fublacis ab uccaque squanonis parte squalibus, 
fFHM fAHE.. . , 

nimiruDi^ feu bi*abuna,&J fcu bis ab altera paite : 

Lghm L^he 

FM<7X( AE^ + CE^,id cft ^ ) A ; icem^ue ♦ 
GM^XfBE^y 4-CE^, id ell ^ )RCf. Cumque proprcrea 
FMhtxACj&GVi xBCi fi.que ipfaium F M & G VI dif- 
fcientuFG, manifeilum «sfl ipiaru.n quoque AC & RC nia- 
jorem fuperare minorem , ejufdem FG , nempe axis tranfvec- 
longicudine. Quod demonlUandum erac* 

C»r§Udriiim t. 



Du(^is a quolibct Hypcrbolar pun£lo ad utrumquc 
Umbilicum rcdis , qu2 arrgulum lis coroprchrnlum 
bifariam dividic lioca curvam ia eodcm pun^o coa- 
tingic, & convcrfim. 

Si enim quac angulum ACB bifa lam divli^it refta ICK noi\ 
.cooiingit Hyperbolam in C pando, fecet candem , li fi^n potdl, 





I a B -E ^ 



'«tqtieica faltem aliquo fui ponQo ,veluti K, intrt Hypeibolam fic. 

• Tum 



« 



» L I n. C A p. ITI. t9f 

Tam duC^U K B , K D, & K A ( ouarum poderior Hypcrbolam ^ 
fecet in L, quo ad B duAa (i; R I. ) , cum in triangulis DC K^ 
BCK lacera DC , C K laccribu^ fi C , CK utrum^ue ucrique » 
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circa ' «quales angulos, Kqualta finc , eric qtioque bafif DKha» 
A BK aeiua'<s. Cum^ue pari6 , juxta CotoHarium prscedens, 
AL iplam LB, ideccjue & A K r .Aas B L, LK , rimui fumpcas , 
(uperec mcervillo AOj (^c^j: B K, ideoque & KD , ipfis BL, 
L K fimul riimplis minoi : per confequtfns A K eandem K D ma- 
ioci longttudine quam til AD exccdcc, id ell, ipfa AK binis re> 




• Came» 

nirn rx hy- 
poth' fi an» 
gui ACI 
flt BC «- 

nantui , 
fuDt quo- 
quc ap|tuti 
/ CK & 
B C K. , qua 
ipfi» lunt 
fleint.(ps » 
jrr I? ptip 
xqu»- 

Jct. 



ftl^ K D, D A fimul rtimptis majorerit. Q:»'>d cw^ abfurdiflJ- ^ 
inumfit S non fecat Hvpcrbolam n-fta Is. K , fed eandcm con- J^'»®*^ 
tingic in C punaa CuflKjae non pofllc in eodem pun^o C alia 
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Exsir. Cti R T A n tiir 

^ TtCtt Hyperbolam contingere qu^m ICK manifdlam cft 
ilM»- verGm,eam, quai Hyperbolam inC contingic, angulumquoquc 
ABCbifariam dividere» 

Exemflum redu^ionii d^uathnum ad ftrmuUm 
iheoremdtu XIV» 

*■ Siaequatio fit//4- — 1^/30 — xx-irdx-^y.k^y afl^m- 

pto juxta Regulam :c X7 — — > hoc eft , 7 X ^ •+- « ~ 
co^ue fubflicuto in locum ipfius , ejufciemc^ue quadrato loco »*, 

fublatis^ue iis, quae fe inricem deftruunt, erit ^ t -^4- _ 

«X — xx-^-ix-^-kkjs id eft , faAi decenti tranfpofitione , 
«rit««.X — Jtx4- ^•~rr' + * — 4- « f + ^ ^ five 

X 1 i h^«+i^^ Suppofito to- 

tem 4 majore quam ac multiplicitis omnibus aeqoarionis ter^ 
minis per 44, produftc^ue divifo per 44 — ii, ut quantitas icx 

. » tblqu* fraftione inveniaiur , erit 00 — xx Ma—U 

j -llll^Ai^* . jam verb fi facilioris operaiionis gratil loC9 
^'ir^tr '"ubftittiatur i b : erit atquatio^^^x— a:x+i*ar 

* • Hinc fi juxta Regulam slTumatur tX * — ^fivexXr+iS^^atqtit 

* , ^lioc in locum ipfiua x , ejuscjue quadratum loco x x rubdicuatur , 

' ac cxpungantur qu« fe inviccm dcAruunt , habebitur ^^1^^ 
■ i j^yy^hhoo "-/~rl^—' Hoceft, fafti decenti tranfpofitio- 

' J^^t^^^TT^bh 30— TT4-*f'+ -77^^- • Atque itaappa- 
ret aequationem eflfc reduflam ad formulam Thcorcmatis XIV, 

Locum quJEfitum aut El ipfin aur Circuli circumfcren*, ' 
fiam exiftcre. Rurfus ver6 facilioria opcrationis ergo loco 

-Ji^L fcribator i- , & loco b b fcribaiur //, it«' 

»•■(«41 — »«> S mm mm 

ttc aequatio fu talis --p- X// — » n 

Ad 



•L r B." TT/ c A pV "Tt!,*^ . Uf 

^Ac! pecaTiarem autem pra^i^iLc^cidererminitionemac defcii- 
ptionem efto in «ppofica Agura ipfius x initium immutabile A 
pun^um, atque eadcm x fe in linea AE ab A vetshs E indefinit^ 
cxtendere intelligatur, fircjae angulus datusvel anTumptus, quem 
y lk.x comprehendunr, aequalis angulo E AK velejufdem ad duos 

rc^ot complemento, Hinc quoniam icX/— c+ (17 fupra 

lineam AE exfurgere intelligatur, ducenda qucque eR (upraipnifit 
re^a K L eidem paral!ela> ita ut pars reftae AK omniumq le ipU 
a^uidillaucium iuccr pixdiOas AE & KLinceicepca, veluci AK» 
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EL,8fC «quctur c cognitc : ac deindc per punftum K infra re- 
fttmK L ducenda cftrefta KB in cali angulo, ut reftarum o- 
mniumipfi AK paraliclarum partes,quainter KL& KB inter- 
cipiuntur ( veluti LB) ad pirtes ipfius KL,inter casdcm paral^ 
lclas & punftum K interccptas (at verbi gratii LK) eandcm 
bcant rationem, quaccft inter*&-«,hoccft, ut fic uii4ad*,ita 
KL ad LB. Atque ita pofitl KL fiv^e A E, indefiniti fumpri, 
XX, LB omnes^aeipfi parallcl« inter KL&KB intcrceptii^ 
«nint — . LUde cx prKdidis conftat diametrum forcin rcfta KB, 
• Pp ' li 

• ■ • . • .. • ' 
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adquam ordinanmapplicataeiinc ipfi AKaequidifiantes. Jam ver^ 
cum r Cu 00 X — bfk re^a K L (ive A E auferenda cil KH, ita oc 
eadem KH fit X^, idcoquc HL indtfinite quoque fumpta 00 
X — /; A.U V. Deinde pcr punftum H ducenda cli H G ipfi AK 

J>aiallcla, Acans inventjm dtan eiium in G, eriique idcm toter*. 
eiftionis punftum G c\uxC\ix EUipfcos cenrrum. t*onb quoniam 
(imilium triangalorum K HG & KLB nora eft rario iateris KH 
ad H G n ve K L ad L B , ut & angulus (ub iifdem laceribus con- ^ 
tencuf, utpote aequalis angulo dato vel atTumpto EAK, cntquo-'' * 
que nota ratio laceris KH ad latus KG ftve KL ad KB, quse po> 
n;iTur ut 4 cognits ad e itidem ccgmum. Ideoquecum HL (ivt 
CM, quae ipfi HL paraliela intcjirgitur, indetcrminat^ fumpca 
fit 00 Vf erit GB, fimiiiter indererminate fumpra, hoc e(l, quaeli- 
bet<liame:ri poitin incer centium & quamlibct ordinatim appli- 

catam intercepta , OO -j. Cujus quidem intcrceptae quadratum 

cum in formula Theorematis XI V utrimum xquationis termi. 
num conAituat, atquatio fupra expofuo modo ita tcducaair, uc 

lerminus ejus extremus fiat 111-*, id quod faaum erit, fi finguli 

«quationis termini multiplicentur ftree, produ^luir.<}ue dt« 
vidaiur per 44. inde enim /equenti modo fc habebit arquatio 

^^7^'-^a j"*^* Regulam femi-l«D$ tranf- 

vcifum GF vcl GCfiac OOV^T^ »^ T> ^ ratio tranfverfi 
lateris CF ad naum latus FN, ut ad ^44, iifdemcjue lateri- 
bus, ac diametro , ccntroque, modo invcntts, Ellipfis dcfcriba* *. 
tur FnC, fecans reaam AE vel A K produ^am in I: crit curva ; 
IDC Locus qua>ri:us. 

Sumpto cium in o punfto urcunque, veluti D, dufticjuc DE 
ip!l AK para!Ie!j, ac fi opus ftt produaS ut fecet rcaas KL Sc 
KBin L ^ B, fi cadcm DEvoceiurT, eric DB, hcceft, DE 

EL-f.LBx/— t-h-^'feu?. Eftautcm ut jam annoiaium 

cft GBOO—j atquecx conftru(flione GF vel GCOO7, ^^«o^w 
FBx'/-h'/,8cBC0O*/--, ac reOanguIum FBCx^ 
Hinc cum cx natura Ellipfis fit ut NF ad FC, hoc qft^ 
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Wfgddid leeyiti, DB quadratum, hoc cft, *t ad praediilum re- 
ftangulum FBCj ctk '^^X-^' — ideft, multiplica- 



cis omnibus pcr dSt 
ac divifispcr rr,eric 

ii3-3o//— yr.ideo- 

^ue reHituco x — k 
loco V , atque h h •4-* 

-^i-ioco//; 

fc^r, hoc cft, 
r6 reftituto 

, ^ zr^^^T 00 

' .. . •- 1 -■ 

id eft, fafli multiplicationc per dd^bb ac divi-\ 
fione per 44, eric — '^'"^ rfx+'-^ X H-^L^* 

Ac denlque loco t fa^li reftitutione ipflus j — c-^r dcleti cjijc 

iis qux fe invicem coDunt, ac omnibHia ritc ordinatis, cbiinebi* 

tur y y -| — — itj^X — xx-^-ix-^kki Q^od decerminan- 

dum ac demonftrandum erac. 

Nocandunr porrb hic eft, qu6d fi ^ngufus A KB foret rc^tut, 
ae proinde ordinatim applicacas, uc DB, KI, &c. ad di.ifT!etruni 
K B perpendiculares , ac fimul FN xqualis FC, praediiflam cuc- 
vam fo^6 Cii^uium».^iwa(ip3Qdum ex elemcncis paf^icuumcfi 
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Problema 111. 

Propfifitio 17. 

Dacis duobus pun£lis ccrcium jiivcnirc, a quo ad bi- *■ 
na daca dudlar rcdx linear iimul lumpia: dacz longicu-^ ^ 
dini arqualcs finc } Jocumquc dcierminarc ac dcicnbe* 
rc, qucm quajficum punL^um concingac. 

Sinc daia djo pun^ A & B « oport€ar.]ue invenirc retTiumg 
tstpura C j ica nempe > ut du£tx redlae C A , C B limtl rumptat' 
flt^ualcs fint datx re^ae lineae D. ^ 

Quoniam in quaiiione angulus datut non eft , qu6 facilioc 
fic operatio , alTumarur reAus \ ideoque a pundo C in reflani 
A B I quae data pun^a conjungic , piodu^aiii , fi opus faeiic ^ 




intelllgarur dcmifla perpenHicuIaris, ut C E. Tnm fuppofitif, 
joxra Regulam , A E & E C incognitis arcjue indercrminatif 
aflurnprum angulum reftom AEC compfchendentibus tan- 
quam cogi>itis ac dcterminatit, earum prior, nimirum A E vo- 
cerur x , ac pofterior , ncmpc E C , Domincrur ; ; ipfa autem 
A B feu dacorum punftorum dilUntia co<*nita apoelletur^, & da- 
ta Dexprimator per h. Hmccnm BE fivc (fipun^um Ecadat 
inter A & B ) A B — A E , aut f fi punaum B inr-r A & E cadat ) 
AE — .ABfirX4 = r ; atquc A C X VxxHFJJ^ & C B 00 
V44-~a^x4-xx-4-7 y; fi c gue D~ AC xCB : aquacio crit 
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ne decenti, nt utraque xquacionis pars a ngiioiadicali llberecur, 
& tianffjornis tranfponendis, eiit 

hoc c(l, fad^ti divifione per4^/» — 4411, cnt 

<ixxj.** — ^^.dd — ^Jtirf^. AfTumpto deinde juxta Re* 

^nUmvOOx — {d^ crit xOOv-f-y-i, cSquc fubfticutl in locum 
ip5usx, cjufdemque quadraco locoxx, cxpun^isquc iis qux fe 

invicem dcftruunt: eritvyX .'** — h hy^ - fi v e ; f ^ * X 1 ^ ^ 

— rv. Qui quidem cafus eftTheorcmacis 14." , ac proinde Lo- 
cus quapf tis Eiiipllj. Cumque v anTumpca fic prox — f 4, fi ab A 
versiis E lumatur AHXi^: erit, juxra Rcgulam, H centrum, 
& femi-diameter tranfverra ( vclut HF ab una, &:HGabalter* 
parrc ) ~b'^'m ui diamctcr tranfvcrfi F G C quae quidcm , cb 
appiicaramCE ad eandcm perpendicularem , cranrvecrus quoque 
axiseil, ) fic 00 lu Ratib aurem tranrverfae diamctri ad parame- 
trumjfcu quadraci tranrvcrfje ad quadratum fccundae diametri 
Ciit , ut ad — dd» Undeperea, quac Capitibus certio & ul- 
timo libii primi expofita funt^ quaefita tllipfis facillim^ dcfcribc- ^ 
tur. Porr6cum quad acum fcmi diamccritranfvcrfae fic 00 -j^^* , > 

crirquadratumfemi-fecundaediamecrixiA^ — ~-4<r, Atquicum ' 
FBreuGAfwXT^-|--f4, &BGfcu AFXt*— i4,ciitquo- 
que rc^tan|;ulum FBG fcuG AFx-J-^* — -3-44 , ncmpc aequale 
quidrato (en^i-fecundae diametri, fivc, ut Vctcrcs loqucbaniur, '-^ 
«qjale quadranti figi tx ad cranfvcrfum axcm fa^lac, Idcrque ^ 
punfla A 6c B cajpf* funt, quae vulgb Ellipfeos Foci fivc Umbi- 
fici nuncupancur. Undeapparet, ex praemiiiisic^ciafcfn, qus 
fc<juQutur, ■• 

^tMH^ Corofldrhm f. ' • 

QtJi a qfiolibctin HJipfi piindo ad utrumqueUm- .^: 
bilicim re^tar ducuocur, fimul lumpci traufverfo axi 

QM-mad'Tiodufn aurem in Hypcrbola fuperiiK dcmonftra^^ ^ ^ 
lum cU , duaJitum C A, C B dilfcicntiam tranfverfo axi FG ae- . * « 

qo»ri, ira 6c hic eaium apgregatum eidem rranfverfo asi apqualc ' cip 
clTe oft^dctut , ncmpe, fiflon peradditioncm &compc/i£jonem Jl**** ** 

Ppi ut 
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nc ibidem faaum eft , fed pcr fubduaionem Sc dirifioncm irgu-* 
mcntacio inftituatur. Quod ipfum tamcn , adhibiti nonnuH4mii« 
^utionc , clcgantiiis quoquc in hunc modum abfolvi poffc vi* 
detur. 

Efto quaelibet Ellipfis FCG, cujus ccntrum H, axis ina)o( 
FG, minor OP, arquc Umb.Iici A8cBi adcoquc rcaangu- 
♦ Jum FBGut&GAF aequale quadrato femi-fecunda diamcul 

Ha 




« 



■| exhjrfi- 

f p<r9 y*'»- 
I». 

yperW 
tmmdi. 

auadr. «t 
[O cqua- 
Uca QAI 



Duftis ab affumpto quolibct curvae punao C reftU CA,CB 
ordinatim ad utiumquc axem appliccntar CE, CN; &fiatuc 
HF ad HA, ita HE ad HM, adt6 ut ' AHE rcftangulo 
aequalc fit rcdangulum FHM-, fumaturcjue HQ aqualis ipfi 
H E. Hinccum lit ^ uc H F7 ad H A7, ira HE7 a"d HVl7,ent 
quoquc pcr convcrfionem rationis ui H F7 5d C A F fcu HOa^ 
id eft ut CNv fivcHE^/ ad ONPJu i ismHE^ ad e.M J; 
ac proinde ^ acqualia funt rcaangula ONP & f.MQ^ Quocix^ 
ca cum * HMy uu^ cum EMQ., id cft, cum ON P icaa .oulo, 
«quale fit HE7; fiitjue & HF7 «qua!c q -?1ra is Vtaa- 
rum HA & ( HO » feu ? ) CE un^ cum rt. o ONP* 
erunt HMq -f-ONP+HF^ «qualia HE7-+-H .\ y-f-CE^ 
4- ON P. Ac proindc fi utrinquc auftritur ON "jlum, 
remanebunr bina quadraca reaarum HM &Hl 1 uiio fimui 
«qualia tribus quadfatis rtaacuro HE, HA fcu HB, & CE; 

fcaang. ex bypoih. > ^ f y«iw& luT^i . Hin« 
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Hinc adHitis ablatifve ab utraqoe squationi^ parte 3eqnalibns,ni- 
mirum F H M fcu G H M bis ab una , & A H E feu B H E bis ab , . ^ 
alcera parte: crk'FM<7 apqualc ( A R^-f- CE^, id cft'-, j AC7: 
itemqjc ^ GM^aequalc ( BE^-f-CE^, ideft "*,) BC^. Cam- ^f^rr^^fri» 
que froprerea itOa FM aequetur ipfi AC, 5c G M ipfiBC: crit 
ipfarurp AC & BC aggrcgatum rranrvciro axi FG «qu*'* ^^l^i! ** 
Qjod dtmonUiandum crar, ^ptr^jt*' 

m- . 

Corollarium x. 

Du-^is a quolibct Ellipfcos pundo ad utrumquc 
Umbilicum redis, fi pcr idcm illud pundum alccra rc- 
dta agacur , arqualcs cum ucraquc duda angulos con- 
ftitucns, cadcra curvam in dido pundlo concingici 5c 
concra. 

Si cnim rcai ICK ita dufta, ut aequales fint anguli ACI, 
BCK, non contingat Elliprio in C punftQ , fccetcandcm, » 
ficii potcft , in C & K. Dcindc ptoduas A C ad L,ita ut tota AL 






1; 

m 




tur AK, BK, LK, Cum i|»itur, in triangulis LCK, BCK [l^^^l 
Utera LC, CKIateribus BO; CK, utiumquc utrique, circa "*^'*'' ' 
squales angulos, apqualia fint, eiit ^uoquc bafis LKbafi BK 
i^ualis. Acvcrb cum punaum K iiiEliipfi fupponatur,erunr, ^ 
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ptt Corolhriuai prteccdcnf, leCkm AK, KB, hoc ell , Utert 
AK, KL fimul (ampta cransvcrfo axi FG , idcoquc & bafi AL 
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• f^Ptofri- ^qua^i, ^ qaod cft abfurdum ». Non igimr feut refta ICK El- 
Vm7 pn- lipfin , fcd eandem contingic in C punao, Cumtjuc non poinc in 
mhuimt. eodcm punfto C alia reaa Ellipfin contingerc quam I C K m*- 

nifeftum cft, c contra quoque eam, quat ElUplin in C contingic» 

efficcre angulos A C I , B C K aequalcs. 

C A p a T IV. 

JRe^uU univerfalis inveniendi ac determindndi 
vf' Itta ^Malibet pUna &fiiida. 

Jam ver6 his omnibus ita prajmifTis, progcncrali 
Begula concludi poccft, arquationcs omncs, quar in ia- 
V ^agationc Locorum pra:di£to modo obvcnire acquc 
Sbtmgcrc polfunt, ira ur in iis ncutra quanticacum in- 
cognicarum in fc duda, licquc fa^ium lub lifdcm ad fo- 

lidum 
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lidnm cxctirrat, fed aucquadratum , aot plaoum noa 
cxcedat , cx aliqua iequencium tormularum cooftare , 
vei ad earuoacm ahquam Alcchodo jiim cxplicata re^ 
ducipolTe: nmiirum, 

jj' 00 V » ^vc, quod idcm cft , 00 at; ctim flipponl 

[/30-/8 f.vcljxf— V- 

Scd hic nnt.indnm , ficri ctiam pofTc , ut pcr opera- 
Cioncm qu:j}citacum incognitarum alrcra cvaneicac / 
aiccraque foia norar alicui quancicati arquaiis remaueatt 
ikut lupcrius ehpoiiium ell^ 
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fyy X auc convcrfim dy^xyxx. 
' yy 00 ^x»/fi aut convcrfim dy,f/30xx, 
zjodx , auc convcrfim Jyoow. 
zy)dx.j/rw: convcrfim dy.f/oov^ 



yy^j-^ffi 



< 
a 



3 



XX OO/fi 

yvco^ff: 

zvOOffi 

Supprncndo ubiquc y Sc x cfTe quantrtatcs indcter- 
tninacas ac primo conceptas ; at vero z clle quancica-^ 
tcm aiTumpcam , & qua: compofita fic cx ^ 8 ^lia qua- 
dam quancicarc , vei in tocum cognita , vel cui ctiani 
«Itcra mcognitaprimum conccpta, niminim x, pcrmix- 
ta fit •) atque T' quidem afiumpcam quoque cflTe , lcd 
«o cafu conflarc foJummodo cx x 8 alia quancitacc 
cogniia , abfquc uUa ipfius y incognica? quantitatis pcr- 
<- luixcionc ; auc concra v cflc 00 x ^ alia quadam quan- 

Q^q titate 
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cicacei cm Scji ihcognita permixta efTe poiTic acqae cd 
quidem cafu^ ezjr B alu quanticace in cocum cogaici^ 
conflarc. 

Et fi squacio fimilis fic alicui formularum fub 
comprebenfarum , eric Locus quarfitus Linea Reda ; 
fub N° t. Parabola i & fub j. fccundum fignorum 
angulorumque*Yarietacem vei Hyperbola» vel Eiiipfis» 
yel Circulus. 

Uc autem prsdiAa Loca fpeciHce determinentur five praedi- 
Ctx Lineae in plano Ceometrice dcfcnbancur, fciendum elt, «li* 
quod debcre praefupponi punftum, uc 6c aliquam lineam ^ quo 
^ cxordium fumat , & pcr quam indcHnite fe exccndere intelliga- 
tur attera incognitarum quantitatum prim6 conceptarum > icem* 
<)ue angulum quendameds praerupponendum,quem di^ae quanlt^ 
ticacetincognitae conftituanc in pun^o> in quo Qbi invicem )un« 
€t» intelliguncur. 

Sit itaque in appofita figura , uc & in fequentibtis omnibus» 
prjediAum pun£tum A, di^a^ue linea A B, a quo, & per quani 
quantitas x Cc indcfinite extendere concipiatur -y atque angulut 
ABE, quem faciunt quanciutes^ & x, in pando B fibi inviccm 
fan€tx, 

Ei primo quidem cafu , ciim Locus quaefitus efl Linea re£la , 
nimiium, atqiutionc cxiftcntc/Xx vt\jOO^^ « ipfum A pun- 

Aum erit initium diCix lincae, atque ut eadem fpecifice de(criba- 
tur fumendum eft in linea AB punfhim uccunque, exempii gr^. 
ti&, B,ac per illud dudi re^a, velutHB£,ica ucangulus ABE 
praefupponco vel concepto angulo (ic aequalis , (i in eadem re^a 
fumacur pun^um, veluci D j ita ut A B & BD (tnc aequales, vel 
ut A B (it ad B D , ficut 4 ad ^ , atque ex A per punflum D duca* 
^ cur rcfla A D : ecit eadcm A D indehnicc excenCi Locus quaefv 
cus. Atfiinaequacioneinveniacurquoqueterminusc, aciprequi-» 
dem (igno + af!l«iius fic , ducenda cd c puntflo A ad eandem pax- 
tem liiicae A B quam ti\ punCtMm £, auc fi figno — adficiaturab 
alrera parte , icCtz A F ipft H B£ parallela acque aequalis c cogni- 
taej duaa^ue FE vcl FG, quae reftam A B fecet in O, ipfi A D 
pauUeli; ecic Ffi velOG indcfinice produ^a Locus quaefitut. 

Scd 
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ptim eft punauiti H, duccnda eft FI Ipfi AH parallcla : cnrdot 
«adem FI produaa donec cum iinca AB coincidac Locus quat- ^ 

• Etemm , cum tam A B qu^m B D fit X * , aut A B ad B O ab 
nna , ut & A B ad B H ab altera purcc , fic uc 4 ad ^ j ac proindo 
BD vel BH X ~ : itemcjuc, cum AF fcu DE vcl DG utfic HI 

fint aequalesf cognitaB:critBE fivcBD+DEao-4-f,6cBG 

CveBD — DGX*^— .f, acBI five HI— HBoOt— ^ . 

• de cum punaum B fumptum fic utcunque, cadcm erit dc omniJr* 
I bus aliis, in iinca AB, praediaifv^ locis, affumpris punais do« ^ 

itmonllratio: atquc ita patct praediftas lineas AD,FE, FG, Sc W 
. iFl clTcLoca quaefita, Quod detcrrainandum,dcmonftrandum- 



^eS Ctiiff. CtiATiittir 

lit linea Parabolica > cric k 
1. Primo cafu, qu^ndo apquatio tft 77X</jr> ipHi ABParaHoladi 
di^meter^ad quam oidinatim applicatae ficianc angalu»> datcffr 
vcl alTumpco aiiguio AB£ ft^ualci , at^ue cjutdcm vcnc:t< 




ML Seciintfo cafu pofTtS «qoarfone rr X /7*. dlatne* 
tro in eadcm linea AB , rumpt^ue , ut in- ftqucnti hgiit»w 
AF X^^, ent ejufdcm verrex in punAo Quod quiden» 
punftum F, fi nrcrque terminiis tam rfrquim //figno Hr fic 
affcftut,abalrera partc punai A, qui eft punftu-n B» lum^- 
dum eft; fed fi vel ttrminus d^^ vel re-^mimis /'/figno — affc- 
«us fit, ab eadem pme punfti A, qui eft punftum R, lum* 
debct : & quidero fi terminus dx figno -h affcftus fic , ab A» 
▼er^us B Parabola defcribcnda eft fin concra terminus ^ r 

^ ^gno — alTtftuf ftieiir , in comrariam paitcm » ab F ncmpi: 
iwiiiw A^dcfciibi debct» 



^ Ac fi ^quatio f\t 00 dx, vel <. t. 00 d x. ff^ cum t noii fw 
^aniitas pri«ii6 conccp:a fcd aiTampca, vel aifumpta eru pio 

7 g t , vcl pra;r R 7 , vel denixjue pro ; g a 

m. £c fi quidem ^ allumpca fK pro^ g quifircarusrerrius, dii- 
Ccnda efi per pu ^am A re£la A D ipli B C paraikh atqu« 
X(i ita ot , fi <.atTun^p a fit projr — c , pundluii D cadat ad 
candem parrem line« AB, qu^m conrepios ti\ anguJuf 
ABE: Et, fi ^ fit iitompra oro jr-f.< , punfhim D e conrra 
ad alteram paiienf hiica^ AB cadar. Donde duflS DK 
AB psrajlell, crir in eadem DK ParaboJae diametcr , Gl 1> 
venex, fi aquario fir ^K.OLtlx, 

IV. Sed fi fit ^ ^ X dx.ff, qui fic qtiano» cafii», fiiraptJ- DL 00 

^ytut veitcx punAum qnod quidem pre rerminorom dx 

& ff per + vel — sffe^icne eodem inodo , uc fupra de pun«» 
fio F di£tum xfi. , vel cicra vcl oitra D pun^um cadec ; uci fic 
vel in hanc vel in iUam partcm , piout terminus i^xfigno 
▼cl — adfe^lus fuerit, ip(a Parabola , uc fupra notatum clt, 
defcribi d«bec : crirque omnibt» 6c finguiis praediAis quatuor 
ctfibus Paracretcc x d, 

V. Si vei6 t alTumpta fir pro;r g qgf cafiis fit qumttis, tuiiK 

pto in iinea B£ pur^o M,iu uc fit AB ad BM , ficut «ad h ^ 
(quod quidcm pundum M fumcndum eH ab eadcm pane li- 

pcie A B , qui conceptus e(l angulus A B E, fi habeacur 

lcd ab ahcra partc , fi habeatur -| — J ducenda cft per pur> 

" A 8cM re^ AM: critcjue AM eo cafu Parabolae diame- 
ur , ad quam erJii^atim applicaiae faciant anguJ» s apgulo 

^ A M E afqoales , fic (l tn arquatione cctminiis Jf de£:iac auc 
nullus fir, ffiir vcrcex in pun^o A. 

Vf. Siu minai,quifircafusf«xcus, duAis perpnn^la F&Lieflif 
LF L, q >aB inrcrfecenc fopra diftas diametros AM vel iii in 
■'5^ diicQum arljtinftas in punfiis N: eric venex in N , vcl citra, 
vel ultra A pondum cadens , prout tcimini dx Sc Jf »n aequa* 

tioncvei figno + vc' figno aiTcfti fuerincv uci& vel inhanc 

vcl in iltam partcm ipia Paraboia pro varia tcrmiai dx afie» 
*M iUout^ ac fupra noucum dk^ dcfciibend» uir. 



Sidenique^aiTunipta fic proj 878 c, dufli , nt mod^ 

- expoficufn fuit, A D X f , ex punao D ( quod pro quantiiatii 
€ pcr fignum+ vcl — affc^ionc, ut fupra, vel ab hac , Tel ab 
illa paue Itnex AB fumi dcbec) ducenda eil re^a D O ipfi 

VII. A M, quae cft ad eandem parcem , paralltla , fi termini & < 

eodem figno flnt affcdi, qui cafus fic feptimas. 
Ylll. At Ci divcifq, qui fic calus oGavus , ducenda eft re^a DP 
; . parallela ipfi A M, quae td ab adverfa parte linex A B, atque 
^ eadem DO vel Di* iumcnda til pro diametro , ad quam or- 

dinatim applicatae faciant angulos angulo D O £ vel D P E 

cquales: ericque vcrtex pundlum D, fi ccrminus //in cquft- 

uonc de£ciaca 




IX.Sn mma^ «pii fit cafus nontis, «rit idcm vertcx ipfarum DO 
vcl D P d'ametrorum & linearum L F L communis intcrfe- 
aio, viHelicet pundum Q, quod(jue iterum pro terroinorum 
</x & //• pcr fignum + vel — affcaione vel citra vel ultra D 
puDaum caditi qucmadmodum & ip(a ParaboU vel versil» 

hanc 



L I 1. II. C A IV. 

iiane vel vcriiis illain partcm prodivcrfa tcrmini dx affcaio- 
ne, ut fapra cft notatum , dcfcribenda cft : Ac pcftremis qui- 
•dcm iftis quinque cafibus jam cxplicaiis Parameter erit ad i 
cognitam,ficut ABad AM, hoceft,critut AM ad AB , ita i 
ad Parametrum. 

. i^orum quidcm omnium dcmonftratio perfacilis eft. In* 
»telligantur cnim Parabolas praediftis diamctris ac parameciii 
«dercriptae, quae pcr annotatos vcrriccs tianfcant , fitquc ord?- 
^acim ad eafdcm diametros appiicararum aiiqua in ledta 0£ 
ntcunque fumpta, & fupponatur eafdcm Parabolas prajdiftanf 
applicaram fccarc in E punfto : flc primo cafu , cum pars 
diatnctri A B inter vercicem A & quamlibcc ad eandcm dia« 
• metrum applicatam intercepta, vcluti A B, concipiatur, uc a, 

"ic fmgulae illae applicacac, utj ; fitcjue ParaWtcr X rf, atque '^'^ 
"•ex natura Parabolae * rcftangulum fub difta Paramecro 8c ic- *" 
^ da A B contcntum fit 00 B E quadrato : crit dxOOyj, 
^ i Secundo cafa,ubi vertcx eft in pun^o F cum tiiplicidiftin/ 
£bione , ut fupra monitum cft , norandum prim6 venic , in cafi» 
bus , ubi aequacio eft;-/ X ^a; p//, punftum B in linca F B abf* 
^ A vcrsiis B indcfinitc i\im'\ poffe; cum iftis cafibus ab A vcrsin 
B Parabolam dcfcribcndam clTe fupra annotatum fit j At verb 
cafu, ubi aequatio cft 7/X//— </x , cum juxta Regulam Pa- 
.•"rabola in contrariam partcm ab F .versiis A fic dc/cribcnda , 
pun^lum B non nifi inccr F & A aifumerKlum eftc j id qnod 
cciam cx ipfa asquationc manifcftum «ft. Quoniam cnim in 
pratdiaa«quatione;/X// — ^/Af fivcquodidcmeft // — ^7TaC%/ 
^ dxy tcrminus-// major cft quam rfx, utpote eundem excedens 
quantitate^7 j idcirco quoque fi utrinquc divifio fiat pcf </ , 

. "^maius crit quam Quare cum fecundiim Rcgulam ^ae- 

queiur rcrtaE A F, & at x rcftap A B , erit fimiJiter rcfta A F 
* major quam A B j ideotjuc B punflum inrcr A & F punQafk. 
) (tcuc didum eft, cadct; id quodad cafusqiioque fcquentcsap^ 

plicatum cfto. Porrb quoniam A F cft 00 , cfit F B ( hoc cft, 

^ obrervat^ niplici diftinftione, ut prardirtum cft, AB AF» 

atquc ctiam A F — A B) aequali< * 8 arqacctiam -^— x| 

c44u€ mu4U^«^4 ^ paumcouin d, acjtcaanguium ix^ff^ 



4» 
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atquc tUAtn ff — dx. quod aequalc eft quadrato appncita BB 
a, live;;: acproii)de;7X</x ^/fo^^<\^tjjXiff- — dx. 

T^<rio cafu , ubi vc tax eft in ^undo D , ac diamccer in «• 
. aa DK, quoniam AD fcu BK cft Xf : erit K £ , hoc eft, 
fiE — BK X; — « j & KBE, hoc ell, B E-h BK X; 
Cum<^jecocafu ^ aJumj<i fitproj ^tjcritKEikKBcXC, 
tlt auteiii DK feu A B X *,paranic:crfjuc X>d, 6l reaangtt- 
tunifub diilJiPafamctro U rcfta DK coiirencum X qyadrato 
«X KE vel KBE» Quare cum hocquadracum (iiX<.i> atqnc 
!• fcftangulumiliu 1 X</*»cric ctX dx. 

Quarto calii , ubi manenrc diamctroin rcfta DK vertextft 

in punfto L, quoniam D L fivc A F eft X «nt LK Choc 

«ft, obfcrvati tiiplici diftioftlooe juxta Regulaai, DX 8 ^ ^ 

" atqueetiamLO— DK)«quali$x ^ -^, atque etiam -~ — ». 

qui mttUiplicatl pcr Parametrum rf, fit reftingulum dx ^ ff^ 
' atque ctiam // — d x. quod «qualc cft qtiadraco appl;cats K E 

vel K B E , hoc eft , JC t : eriiquc pcoinde ^ c X * 8 //♦ «4^« 
4,ttX// — dx, ^ 
Qjinio cafu , ubi vertex eft in pun£lo A , diametcrque jn 

feda A M , com fit ut 4 ad A, ita A B , hoc eft , x , td B M : ofic 

B M X^, ideoqi M E, hoc eft , B E — BM X;— 8c M B E, 
hoceft,BE+BMx; Et qttoniam co cafu t tfTumpta 

«ft pro; 8 «it ME & MBE X At cum in triangulo 

A BM cognita finc & angulus AB M , & rario laterum AB, 
«»' B M , diftam angulum comprehcndcntmm , not» quoque elt » 
tario reliquorum di^i trian^i Utcrum ad invicem , atque ia 
^ /pecic etiam laceris A B ad A M, quc tit ut a. ad/. Ac pioinde 

eum fit ut 4 ad ^ , ita A B, ke. , « A M : erit A M X-^ . Cumque 

porrb juxta Regulam eo cafu fit ot A M ad , hoc eft , ot « 

ed 4, ita d ad Parametrum : erit ParamctcrX 0:^1 molti- 

' plicari pcr A M feu fiet reaangulum X dx. Q^od aeqnale 
eft quadtato applicatae M E vcl MBE^ hoc tft, ac pioiu- 
•5, 4c elt 5.^ X dx. 
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Sexto cafu , ubi vcrtcx cl\ in punfto N , & diametcr in rc- 
daNM, quoniamtft uc AB ad A M , ita A F ad AN, boc cft, 
nt^adr, ita ^ad AN; crit ANx 5^^&NM (hoc crt , 
obrcrvata juxu Rcgulam triplici diftinaionc, A M 8 AN, 
atque cciam N A —AM) aequalis ^ g VT^"^"^ 
— QuA muitiplicaii pcr Parametrum fit rcaangu- 




lufn </x ^ffytt^uc ctiam//" — Quod cum aequalc fic 
quadrato applicatse M E vd M B E , hoc cft > d •* erit 
3> dx a //"jatque « » // — i/x. 

Septimo cafu , ubi vcrtcx eft in pun£^o D, & diametcr ii^ re- 
, aa DO, quoniam A D fcuMOeftxc, erit OE(fivc BE— 
BM — MO)X; — ip'— f,&OBE(fivcBE4-BM-f-MO) 

X ; + + Cumquc eo cafu z afTumpta fit pro 7 — -5- — f» 

vd pro/ + ^ 4-c ; eric OE & O B Ex ^ Porib cum D O 
. i« I Rr fai 



" fcu A M fic X y , Paramctcr<iac fe^iontt X erk rcAanga- 

lum fub Paramctro & re£la DO contentum 00 dx, Cumcjue 
idem illud redangulum sequeiur quadrato applicatae O E vcl 
7,OBE, id cft, Z.I.: ciic ^^OOdx, 

Oclavo cafu, ubi, mancntc vcrtice in punfto D , diametet 

eftin reftaDP, quoniam AD fcu BK cft Xf, 6c KP X^', 
' «it P E una ( five B E — BK +K P ) x; 7, «c PE al- 

tera (fivcBE-f-BK — KP) x/+t— 7. Cum^ueeocafa 
icaniimpta fit pro^+T* — ^ vel proj' — ^+t: cricacraquc 

PE X ^otth cum D P fcu AM fic X - , ac Paramcter X -\ 

' erit re£tangulum fiib Paramctro & reAa D P contcntum 00 dx* 
Cum^ue idem rcAanguium aequale fit quadrato utriufque ap« 
S. piicaiae P E , hoc e(l , ; erit quoquc K.z.O0dx, 

Nono cafu, ubi vcitcx e|l in punflo Q, & diameter In re£U 

QP. vcl QP , quoniam , utfupra ,OEcftX7 — T — *tqac 

OBE X7-i-7+tiac vcr6PE una x; — f4-^,ac PEal- 

tcra X7+f — 7, fu^uc eo cafu k. aflumpta pro; R 7 R c: 
cric OE, OBE, atque utraquc PE X Ec cum DO auc DP 
fea AM fit X 7 , atque DQ^fcu A N X 'j^: etit QO vcl QP 
( hoc eft , obfcrvatS juxta Rcgulam criplici diftinfHone , D O 
vcl DP 8 OQ^, atque etiam QD — DO vel DP) aequalis 

78 ^» atque etiam ^-^—7. Undc fi cadcm QO vel QP ^ 

V fnultipHcctur per Parametrum x-' > rcftangulum 00 dx 

^ 8//> atquceriam// — dx. Quad quidcm reftangulum cum 
/ ttqualc fw quadrato applicatae OE, O B E, aut utnufque PE, 
'9, hoc cft, erit quoque z.z.00dx g //, arquc«.iX// — dx, 
, QjaB quidem omnia funt, quae hic dcmonftranda erant. 

Quod sutem ad xquationes fuperioribus novem cafibuf 
convcrfim corrcfpondentcs fpeftat , ut iincae Parabolicae dc- 
fcribantur f qux fiac Loca quaefica: pofitii iifdem | uc fupra , pcr 

pundluxn 




paralleTl . ac detn. 
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punftam A duccnda eft reaa A C ipfi B E piralTeTj , ac dehi. 
dc ipfa AC, ubiquc conridcranda , ut confiderata ftiir nCtx 
AB in fupcriori figura. Porf6 fumpto in cadcm AC punftj 
utcunque, veluti C, acque pcr id duili rca» ipfi AB paralle-i 

. U , vcluc OCE , eric nrnilitcr hsec O C E ublque connde* 
randj. ficut confidcrata fuit lefta OBE in prjBccdcmi fi<^ura# 

rnulii kilicct alii murationc adhibiiA. Excmpli gratii ,*5i 
I. quatio fic djooxx, ciic AC diamctcr , A vertcx , 6c Parame- 




terxi. Cumcnim A C feu B E fit concepta ut 7 , &CErca 
^AB xxz x reaangulumcluc fub Paramctro ^ AC contentum. 
^liocclt,i/ aequctur quadrato refts CE feu A B, hoc eft xx- 

eric, ut pciitur,rf7Xx.v. , ' '.«c,a;a;. 

IL Si «quatio fic dj, f/ooxx, fumptl A F x f , crit F vcrtcr, 
«lancntc diametro in rcfta FC , atquc Paramctro oo d. Eft 

* _ enim 



enim pro triplici juxta ReguUm diftinaione FC R 
arquectiam-^ — y. ac proindc reftangulum fab Paramctxo 

ac cadcm FC contcntum 'X^ij ^ ff y atqUc etiam , 
Quod quidem re^angQlum cnm «rqualc fit quadiato applicih 
tac CE, hoc cl>, xx: erir, ut pcticur , ^//.//Xxx. 

III. Si aquatio (ndy^vy^ vel d //00 Tir , acqu« r primbni 
affumpta fu pro x ^ c, faai A D , fumpto^uc punfto Dab 
A versus B , fi r fic aflumpta pro x — ( j at contra ab altaa 
partc , fi r affiimpta fiierit pro x + < , crit , diiai D K ipfi AG 
paralUia, diamcter in refta DK. Et fi tcrminw / / deficiat, 

IV. crit vcnex in D j fin fccus, in L, cum triplici variationc , ut 
fuprt cxpofitum eft. Et patct, DB fivc D AB , hoc eft , KE 

fi vc K C E forc ?, D K X7, «q«e L K X7 8 ttquc ctiam 
fL^ji ac pioinde rcAangulum fub Parametro i diaa^oe 

D K comprehenfum X rf/ > «t vcr6 id quod fub & L K com- 
prehenditur 00 dy^ffy «tque ctiam//— «/^. Quod quidera 
ie£Ui>gulom cum aquale fit aut fupponatur quadrato appl»- 
car» KE five KCE,hoccft, fv: crit,ut petituri rf^X w, vel 
dj.ffODW. ^ 

V. Sit dcindc v aflumpta pro x ^ -^^, fumptoqaein Knca OCB 

punfto M a C vcrsuj E , fi habeatur — ^ ; at ab altera parte 

line« AC , fi babeatur -4- V > nt AC fit ad CM , ficui « 
ad 5 : erit in refta A M diamctcr , cjusque venex in pni>- 
VL flo A , fi terminus // deficiat fm minus , in N. Et pcfict 

latione AC ad A M , ut 4 ad r > ac proindc reai A M X ~ > 
erit Parametei X — . Eft enim rcOa CM X ^ > *^ proinde 
MEx^— ttqueMCEXj + ^, id eft, M E vd 

MCE X V. Quoniam crgo ex natura Paraboles reaangi»- 
lum fub dida Parametro tc refta A M contentnm X qoadiai- 
10 ex M E vcL M C E,*crit dy 00 vv, 

F«ib cum N A fit X^% crit NM X 'f 8 ^ , ttqi» 



• « 



Digtlized byXjOOg 



L I ri. c IV. 

etJam ^ — ^iidco^ue redhngulum fub Parjwnetro 

«crefta NM contcntum X R//, at<jucetiam//-s/y. 
Quod quidem reftangulum cum fit X-cjuadrato cx M E 
vel M C E, hoc cft , r ? 3 eiit quoquc ij, ffoo f r. 




Sit dcnique v afliimpta ptox ^ ^ ^ ^:erit4ue,rup- 

yn.VIII.pofiri« iifdcm qus rupra> diameter in DO, velinDF^ 
IX. &, fi terminus/ydehciatj vcrtcx inD^fm minus, inQ^ 
Et pofui rarioncDKad DO,ot& DK ad DP, ficuc 

n ad ac proindc tcdi D O, Dt &0 P X «rit pa- 
lametcr x .Eft enim OE X « — ^ — < , «tqut 



fjiS Elbm. Curva&um 

OCExx+^+^Sitem^'** PE una Xa; — ^ "^^» *c PE al- 
tera XAf4-- — f, hoceft, OE, OCE , 8c P E una vel altcra 
erit X V. Eft^uc QO vcl QP ( ficut fupra N M ) X ^ 8 — , at- 

qucetiam^ — ac proinde re^langulum fub Patametro & 

Q^O vel QP X<^T B //, atquc etiam // — dj. Quare cum idem 
fcdangulum aequale fic quadrato ex OE vel OCE , auc ex una 
alreravc P E, id eft, vv: eric quoque rfjr. //x vv, * . 

Atque ita demondratum e(l gcneralitec , quod hoc loco pro- 
pofKum fuit. 

Ac fi deniqiie sequatio nmilis fic alicui formularunn' 
fub 5 comprehcniarum, crit Locus quxficus, fi ccr- 
minus in quo invenitur xx vcl w figno + fic affcdus i 
Hypcrbola ; fin idcm tcrminus figno — afibtflus fic , El- 
lipiis ; cxcepco cantiim , cum porteriori cafu ordinatim 
ad diamecrum applicacx cum ea rcdos angulos fa- 
ciunc, & fimul cranlvcrfii diamcccr paramccro cll ar- 
qualis t quippc co cafii , uc patec, quxficus Locus Cir- 
cuius cxillit* 

Et primo quidem cafu, ciim nempe terminus in quo xxvel v? 
figno 4" afFeftus repericur, ac proinde Locus quaefitus eft Hyper- 
bola,eric quoque terminus//'cum illo ab eadem aequationis par«r 
te conftjtutu» vel figno affedlus , vel contra ; & fi figno — af- 
fe^lus fit, atquein aequacione habeatur*fra^io » ipfa majoris per« 
fpicuicatis gracii in terminum ^jr vcl «.c rejiciacur. Qi^io faao , 
^TloTm/' temanence ucriquc quantitatc incogniti primiim conceptS , fc- 

qucnti formSi fc exhibebic aequatio : jjOO +ffi ( ideft j' 

jy — //X ) aut ^ X ^:* — ff: eritque , m in fequenti figura, 

cafu primo, nempe fi terminus ffcum termino in quo xxunam 
«quationis partem conftiruens figno-f-alFc^lus fit , diameter Hy- 
perbolae defcribendae in re^a AX, qux ducitur per pun^um A 
pofitione datai BE paraiJela. Sin contra , hoc eft, fi terminus ff 
figno — affc^s fit, uti cafu fecundo, erit diameter in data pofi- 
tione re^a A B , quae indecerminate pro x concipituc i ita ut ad 
* V . , eafdem 



; * L X B. n. c A p. IV. - 

eafdein dlimetroi ordinatim appIicaraB faciant angulos, datovel 
aflumpto angulo ABE aequalcs : erifque cafu utroqnc cenrrum 
Hypcibolcs in punao A , & fcmi- latus tianfvcrfum X /, quod io 




« » 



4 ' 
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adi^is diametris rcrpeftive per lineas AC vel AF exprimatar. 
•j^ou^ii / Gcpp^|Ve[;^uodideineA,fitcimino x;if vcl^j nullaad- 



Google 
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ihaereat Fradlio , erunc lacera craitrvecfum & redum fibi inviceiB 
Ci^u.iiia. Ac ver6 poficis / Sc g insqualibufl , eric racio laceris iranf" 
* ' (iveifi ad re£lum uc / ad 

Si enim defcripca incelligacur prsdlf^a Hyperbola per pun« 
. ^ Aum C in utraque diamecro versus X & versusB refpeflive; fup- 
ponacur^ue eandem fecare re^am X £ , qu« duAa fic ipfi A B ae- 
' ^ quididans, uc & ipfam B E, ad di^as diamecros refpedive ordi« 

. nacim applicacas , in pundo £: cric 
• • FXx;4-/. FBxx-f-/, 

CXx;— /. CBXx— /i 

ideoque re^angulum 

FXCX;;— //, 8c FBCx**— //. 
Cum aucem larere reAo ipfi cranfverfb aequale exiflente re** 
•fT^ ^angulum FXC ' fic X quadracoex XE fcu A B , hoc cft , xr: 
ircm<^uc re£>;mgulum FBC fic X quadrato cx BE, hoc eft ,;/: 
eric;; — ffOOxXy hoc eft,;;XxA:-f-//,icemquc 
XX— //X;;> fivc;;XxA: — //. 
'* Sed cum fecus re£to lacere ipfi cranfverfo insquali exiftence 

onius ad alcerum racio fic, ut / ad^*, fimilicerque eciam ratto re- 
f AanguIiFXC ad quadracum XE, auc re^anguli FBCad qua«- 

dratum BE cadem Hc ^ , quae tranfver/i laceris ad rcflum , ooc 
•^io eft, cadcm quac / ad ^: eric ut / ad|, ica ;; — //ad xx; icemque*' 
fnmihujuf. uc / ad 15 , ita X x — ff ad j hoc eft , rcdufti proporcione ad ac- 
qualicatcm, erit IxxOOgyjf — gffi ut & ^JjOOgxx — gff.Unde 

divifis omnibus per^jfic — X7; — //, hoceft,;;X — -+-//# 

&-^^Xxx — //. Quod demonftrandom crtt. 

i ^ ^ ♦ • 

Cdfim %4m, At n qaanticatum incognltaram primb conccptaram anl ex 
'^rJ^^ acqaatione fublacl , alii<)ac in ejufdem locum juxca Rcgulam aC- 

»^*. fumpci , aequatio fit t X hffi}^ eft , «. t — / /"X -p ) , vel 

— X ** — //•• iut caftumpca eric pro ; Q £ , vel pro; g , aac 

S-^- pro ; 8 c.Ec qaidem prim^ fi k. afttimpta fit pro / f , du- 

eenda eft per punftum A reQa A D ipfi BE paralieU & Xr j it« 
ot , fi ( fucrit afTumpta pro; — r, praediAum pundhim D cadac 
«b eadem parce lineai A B , quli datut vel conceptus eft anguluf 
'ABE. Sin yntra c fueric aftiimpci pfo;-f>< lidem iliud puo- 
* aufli 




fttim D reperiatur ab altera parte lioeae A B. Deinde per punflum 
Dduaa reai DK ipfi AB paralleI4 , quae fecet reaam BE pro- 
duaam , opus ftierir, in punAo K : eiicdercribendae Hypecbolae 




dUmeter , (i termlnus //ngno + affedlus fit , jn k€U D X. €m 
coauai hoc cft| (i ceimiuus fffi^no — affc^as iit , in prcdiat 

Si , fcOa 



^tt Ilim. CanvARnii ^ ■ 

ttCti DK; ita uc ad eafdem.dumetros ordinaTim appTicif» aitw 
gulos faciant, dato vel afTumpto anguio ABE vei DKE fivc 
D X E squales. Eritqne ca(u ucioque D cencrum , 6c Umi -Ucus 
tranfverfum X/,quod in diftis diamttris rcfpcftive pcr lineas 
D V vel DL exprimatur *, eritc^ue porrb cranfverli lateris ad rt- 
Aum ratio, ut /ad g. Si enim dcrcnpca inteliigaiur praediAi H]F- 
perboia per punftum V in utraque diametro, vers^s X & K re« 
IpeAire , cademque fecare fupponatur rcflam X£, at & ipram 
KEt ad didas diametros oidmatim applicatas , io punflo E : 
eritDAXfivc KBE X^-f-f . & DX feu KEX; — < j idco^dt 
eadem DAX& KbE vel DX & K£ ea ipfa , quae pro ^ cA 
aiTuiDpu :ac propccrca LXXt+Z, ficLKX «-f-/ 
atque VXX?: — A&VKXx— /: 

ideo(^uereAangula 
LXVXC4 — //, & LKV30*je— //. 
Cnm()ae eadcm fit ratio tam uniua qu^m aiterius re^angali 
LX V ad quadracum XE, u c &: utriufque rc^anguli L K V ad 
qaadratum ex KE vel KBE rerpe^ivc , qos eft lateiis tranfvcifi 
ad rcAum , hoc eft , uc / ad ^ : eric quoque ut 
/ ad j^, ica z.i. — // ad xx, 
ttem({ueat / ad ica xx-^ff ad ^t: 
hoced, revocau proporcione ad aequalitatem , 

eric^X^Lt.— /Afive ^^x'-^+/A 

& '-^ X *x — //: aut, fi / fit X ^ > 

f erit c tXA'x-f-(/> 
&?.cXxx — //. 
Quodquidcm hic demonftrandumerar. 

Ac vcr6 fecundb, fi ^aiFumpta fit pro^ ^ fiijnpto in Hnej 

B ?. pun^o M , icaut AB ad B M fic, ficuc 4 ad ^jhocc(l,uc BM 

lit X ^ j (quodquidcmpunftumMjfi^aflumptafuericpro^— 

ab cadem parre tincc AB qu& datus vel conceptus angulua A B B 

rumcndumeflj fed conrra, fi habeatur t.X7-|-y ,ab alccrapar« 

te ejufdea^ iineae A B fumi debet , ) oporcec pcr pun^a A & M 
reflana lincam ducerc A M , fecanccm H C H & QF Q^pcr prae- 
di^a punOa C & F duSas ipfi B £ paralleUs in punAis G & N; 



L I 1. II, C A p. IV. |t| 

Quo fa^o, (itcrminuf// figno4-aff<aui fit, erit qiMefita Hy- 
perbolac diamcter in reaa A W ipfiBE paralleU , ad quam or* 
dinaciin applicatar, ut E funt ipO A M aequidiflince& Sin con. 




ffi.iiocell , fi terininui//figno— fit affeftui, erit dftmeter in 
picdi^^aKcOa A M , iu ut oxaiaaiim ad cam appUcac« cum ipfa 



fi L'h m.CukVaiium * 

ficiai.r j • '^'»lo \ vi E vsl A M BE aequales : erit^ue tam 
u.>. 41. I iu> H) peibotj! cencrum in pun^lo A. £c quan- 

tum a*J £aru'>dcm larera tam trar^fvcrfa quim rcfta, erit c)u« Hy- 
pe b-^le;, qna» ad ilumetrnm A W defcribicur, femi-latus tranf^ • 
••cifum CX' /"(i •<|ue ireium exprimatur pcr A C vel A F ), & ratio • 
w,u(dem tranfvcrfi laterts ad ledum, ut 44/ad etg\ pofito ninii- 
rum qdbd ratio ipiius A 6 ad du^am A M (it ut 4adr ^ at veib 
H^perboles , quae ad diametrum A M defcribitar , femi- iatu 
tranf crfum «it AG vei AN, Quae quidem AG vcl AN erit 

00 'J^ ; cum fit ut A B ad A M , fivc uc << ad r j ita AC vel A F, hoc 

cft , /, ad AGvel ANj 5c ratio ejufdem tranfvcrfi lireris ad re- 

* Aum, ut eel ad aag. Sienim praedi^a Hyperbola dcfcriptainteU 
ligatur, cranfiens per prxdifium pun^lum C in diamctro A W ' 
6<. per pun^um G in dtametro A M , prxfupponatur()ue reflam 
ME vd WEordmatim adeafdem diametros applicatas a praedi- 
fta Hypcibola fccari hi punao E; erit MBEvel AXWX7 + 

^*,&ME vcl AWX;-^, hoceft, A X Wfe» M BE, uti & 

A Wfeu ME ea ipfa erit, quae pro z. affumpta eft* Eft autem AM 

feu E X ,ac porr6 cafu priori , ubi defcripta eft Hyperbolt 

«d diamerrum , ( c6m nempe terminus ff figno -J- eft affe» 
au$)F>X^five FXWXt-h/. •^» 
'^' 8£CVX^fivcCXWx^— /; ^ 
. ideoque re Aangulum 

FWC velFXWCx^^— //,&qaadmomWEx-^** 

Cum^uefitut latus tranfverfum ad re£lum, ita praediftum re- 
^.ingulum ad praediAum quadrarum, hoc eft , eo cafu ut ddl ad 

eeg^ ica^c — //ad ^—l^rk eelxxOOeegz.K.^^eegffy & , o- 

• i»nlbus per eeg divifi* , x — //, id cft , «.iX -/-+//i 
' At verb cafu poftaiort , ubi defcripta eft Hyperbola ad dia- 

mettum A M , cum ncmpe tcrminus //figno — eft affe^lus, erit 

N V X ^^, & G M X 7 — ideo^ue riOangulum N M G 

«80 '■Tr'^^H ' Cumque fit ut latus tranfverfum ad rcauin,id 
cft, hnc c^fu, ut <r / ad 44^, ica praedidum le^angulum N M G 
•i> * ad 
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td MEtcI MBE qoadratuin,hoceft, ad ^ii erit at tiltd 44 

ka ad tt: ic proinde ttif.x.00 ceixx ^ eegff, 

9tr 




Hoc cft, faftl divifionc pcr er/, ctit ^ X xAf— /yC Qu6d hic 
dcmonftrandu mjcrac* 



3l6 E L 1 M. C U 1. V A R U M . ' • 

Si deniquc tcrtib t. alTumpta (it pco 7 8 8 ^"^^ » 

pia; AD X(> 8c DK ipH AB paraileli , fuinptocjue inlinea KB 
punao O; ica uc DKad KO rit,rtcuc 4 ad hoc eft,iic KO fic 

X ducenda tH per pun<fla D & 0 rcQa DO , fecans praedi- 

Qum HCH in H, acquc occarrens prxfacae Q^FQ^in (Con- 
(taraucem ex fupecifas expiicacis praedidum pundtum O, fi in c« 

i|uacione habeacur ^ , ab eadem parce lineae A B rumendam 

eiTe, qui datus auc adumpcus eil angulus ABE^ atfihabeacuc 

^ iilud ipfum punflum ex altera ejufdcm lincae parce fumi 

dcbere. ) Quofjfto,fi cerminus/"/" figno-j- affc^lusfit, erit dia- 
miter quapfuar Hyperbolae in refta D W. Sin contra , hoc eft , Q 
terminai// figno — fic affcflus, erit ipfa in praediila refta D O; 
iiM ucad(.iU(cm diametros ordinatim applicatae anguios faciant 
angulo DWE five DXNJC^E, auc DO E five DOK E aequalcs: 
crlcqje cam unius quam aicerius Hyperbolae ccncrum in pun- 
do D. Ec quancum ad carundem larera um tranfverfa qu^m r«- 
£U, cric cjus Hyperbolae, quae ad diamerrum D W deicribicur, 
boccft.ciim ccrminus //figno -f-afficitur, femi-latus tranfverfuru 
X/ idquehiciierum cxprimacur pcrD VvclDL,ac racio e)ufdeni 
lateris tranfvcifi ad re^um, uc 44/ ad eegy ac vcr6 Hypcrboies, 
qtiKad diametrum DQ defcribicur, nimirum, quando terminus 
// figno — affeaus ei>, eric femi-Iacus tranfvcrfum icQa DQ^val 

D H , id eft ; atque racio cjufdem laceris tranfverd ad rcAum, 

uitel ad ddg, Si enim dcfcripta intelh'gacur Hyperbola, cranf- 
iens per punftum V indiamccroDW ficperpunftum H in dia- 
metroDO, fupponacur^uc eandem Hyperbnlam fecare reflam 
WEvelOE in punQo E, ericOKBEfive D A X>«' OC /4-«+ 

^i,&OE five DWX7— 7,icOBEfivt DA\C^X;-h« 

_^,acqu«OKE vel D^X W X;— ^-H 7 • Hoc » 
omnesillae praenominatae lincae eaedem , quae pro k, aflfumprae funt, 
Eft aucem D O feu W E X 7 , ideo^ue quadratum W E X ; 
K porib cafu priort » ubi dcfctipca cft Hypeibola ad diaiBetrum 



, L I 1. 11. C A IV. ' ^tf 

D W, cum nempe cefminus //figno-f- tfffcltur , L W*fivt 

^|ulum L\X^V fivc LX WV X -t*— //. Cuai<iuc hc ut Utus 




tfanrverfufn sd rcAum , ita praediAum re^langnlum «d E 
^uadratum , hoc cftj co cafa , uc 44/ id rr^i iu «c»// ad 




V . ♦* 



. ^tS Elem. Curvaeum 

eric xX«<Jtt — *'iff> *c, divifi$omnibuspcr##|, 



/ X 



'^OO^K. -ff. fi ve ^ X ^ +//. 

.^c veio cafu pofteriori , ubi defi:ripta eft Hypetbola ad dia« 
DOy erit QPX ~.-|-7,& HOx 7— ideo<iuc 



mcttum 



reftangulum QOHx • — — ^ .Curo<iuc iterum fic, uc latoi 

tranfverrum ad rc^um , ita praedi^um re^ngulum QJD H ad 
quadratum eX OKBB vel OE , fiveOBE auc OKE : id ell, 

co cafu , ut eel ad ddg^ ica ad t : ctic quoque proin- 

eelz.z.ODeegxx — eegff, Hoccft , divifis omnibus per e^^, 

crit 00 XX — //. Quae quidemomnia func, quat cafu fijpc- 

riori in triplici fua diriinftionc dcferminanda ac demonftranda 



crrnt. 



fs ufitim, Si vero quantirarum incognitarum ab inirio conceprarum , al- 
ri,'^ ij^cut^ teri exsquatione fiibiacl , aii&^we eiufdcm ioco lccundum Re- 

'/L ■'^'"'gulamalTumpt5,aBquatiofitjr;X~^-f-//»(«deft,/; — ff^Y^ 

auti^*Xvr — //jarque ipraFtantum afTumpra fitprox ^ noiSa- 

liqui quancitate, SirTalTampta prox ^h'y Hoc cafu in linea AB 
vel e&dem produdli fiimendum eft punftum I, ira uc A I fitX^ 
( quod quidem punAum I, fir a^Tumpta fucrit pro x-^bt ab A 
k vertiis B j Sin contra , ab altera pane punAi A in produAa B A 

fumidebct. ) Quo faAo, eiir idem iilud puiiAum I centrum de- 
fcribends Hyperboles, & mutatis murandis, caerera omnia , ut 
fupra cafu i "lomcmoratum eft, nempe, diameter in re^a I Y vei 
in rcAa I B, fcmi-iatiu cranfvcifiim X /, acque proporcio laterii 
tranfverfi ad re^lum , ut / ad g, 
uftu 4"*'' Si denique quantiratum incognitarum , prim6 conceptarum, 
cM»i ro^i^^ utriqucex aequarione fublati , aliii()ue eaiundem loco juxca Re- 

gulam aflumptis, «quatio fit ^ix'-^-h//, ( ideft, — //X 

),aut -^-^Xvf— //) itque c primumafTumptaficpro;^, 

ducenda eft urrinqne I R paraliela B E , & X < : quo fa£io , e- 
% rit idcoi iliud punAum R ctncrum , & diameter in cc^RY 



ycl R K , ejuscjue femi - latus tranfverfum X /, ac ratio trarCvcr- 
fi lateris ad rcaum, ut / ad g. qucmadm&dum ca omnia, mi« 
ucii mucandis , cafu fccundo $, u fuiius ejcplicau fuoc. 




/, t» At f ^ affumpu fiicrit pro 7 g f^>«»t punaum S, In 

Ti ^uo 
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quo M A, vel qux ipH in direAum 4d)ungitar , per praediftam 
IR, vel eandeni produ^tam jfi opus fic, inTcrrecarur,centrum fc- 
ftionisj & cxceraomnia,mucaci$ murandi&,ut fupra cafu fccundo 
l, memoracum eft. Nempe cric fciftionis diamecer in re^a SP 

vcl S M ( atquc ut ibidem A M fcu E W crat X ~ ,ita hlc S M fea 

EP cric 00 : cam fic ac A B ad A M, hoc t(i, ot d ad r,ica B T, 

hoc cft, V, ad SM)j «ritque poiro fcmi latus tranfvcrfum X/3c 

^ refpe£liv^, acratio uanfvetfi lateris ad rcAum, ut ddl »d eeg^ 

▼el ac rr/ ad 44^. > • 

Si denique ^ anfumpta fuerit proy ^ ^ c, crit panAamT» 

in quo DO, vel quae ipfi in dirf^um adjungitur, per praedi<flant 
I R, vel produAam , (i opus fit , iiiterfecacur , ccncrum jSc reliqua 
omnia, mutatis mutandis, ur paragrapho prKCedenti,& fupracafd 
fecundo jT. ). furmsexpofi.um ell« Atque eorum omniam demon- 
ftracio in prflccedeniihu& expliciri efl comprehenfa, cum terroini 
& quanticatei omnes hic cum prioribus conveniant, exceptoran- 
tum,qu6d,qua?ibidcm dcfipnibanrur per jf, hic finr x^fe , hoccft, 
r. Icaenim quod ibi erat A B & E X X^, hic eft IB& EYXv j 
quod ibi crac DK & EXx x, hiccft RK &EYXi'', quod ibi 

erat AM5c EWOO 7, hlc eft SM & EPx^jquodibi crac 

DO& E>3rx^,*hlccftT0 8c EPX 

Quamvifl autem fecundum Regulam accidcrc etiam pofTic, ac 
r componca (ic ex x Q alii quidam qDanticate , cui Sc incognita j 
permixca(ir^icatamen,utco cafu cfolummod6 ex j ^ aJi&quanti- 
tatein totumcognitl conflare queat, haudquaquam tamen opers 
precium cxillimamus, cafus omnes e6 fpedlintes fpeciatim perfe* 
qui: cum ex iis, quaetam in' Locii Parabolicis qu^m in pofUriori 
exemplo reduiflionis acquationum ad fornkutaa Theoremaram 
i^mi ^ ijtii fupenus explicata func , iidem ilii cafus per fe manirefti 
fiK acquc in praecedentibuf vtiam omnino pUnequc comprchen- 
dantur^finimiium, fubOituroperomniaxlocr^ & vice vers&,«a- 
dcm X non p;r rc^lam A B (ed per eam,qiiae cx A Ipfi BE paral- 
lela duiti fit , atquc y non per B E fed per redam ipfi A B aequi- 
diftant:m , defi^nctur, Qu6d hic gencfaliccr mbouidc foffecc i ir« 
' • aT Mii 



Jaha vero quod Aipra aanocavimus acddece quoqua 
foHSt^ ut «quacio £t 

dttiiftnis^oe iftis calibns Locum gidafituin afle (f jrp^ir* 
bolam»ejut rf^tecminaqo five dc^Fipcio atque demoa- 
ftracioex iisyquap jam ance explicaca (imc, fpooccquo* 
quep£Qfi#mt> 

' Primo eQsm cafu, H in A B (tunittir A C X/»ttqotex- 
punOo C ed«a& c^a& C D , <|uc ipfi B E fit cquidKUns dc cqutiia 
priori A C, hoc dft X /, pec A & O rea* linci ducatar : eric A 
centinm Hyperboic, cujuii axis efl in re^a AD, & punaum D 
Tert^x , ttqut A B t(ympcocos. fivt ( dndl reai D F td AD 
perptpdienltri ic in AB tfcmiiltci) «11 AOfciiii-liCMcrtai;. 
iMMgpijfciarinttaiiCfgigadicftiipi» utADqiiadnniBiador 




qnidratnm: Si namqut prcdiAt Hypcrbole fectre fapponatnr 
le^am B E in pui £lo E , erit ' re^angulum ABEx quadr»co' iJJ^/^ 
exAC vcl C D Quarc cum ABfitX BEX7,& ACX/.eui""*^'* 
$tj OCiff Quod primo ctfueracdcmonib-tndum. 

Secundoctrn, ihm nempe «qutciotft t.xX//,oport^ n^ 
)uxct Re^olMn fic aflittmpci pro f Q notl quftdan qgimiiict. Efto' 

Tt a icti^ua 
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itaque aflTumpta pro^ f , atqucidcirco ad dcrcribendam Hypcfw 
bolam ducapr per pundum A rcda AG ipfi RE patallela , ac 
00 c: fumpro nimirum punfto G vcl ab hac vel ab ill^ partelirxx 
A B , prout c quantitas figno -f- vel — fuerit affcila j duQ5<^u« 
porro GH ipfi AB paralleli, centro G , Afymptoio GH , caetc- 
risque, ut fupra, mutatis mutandis, Hyperbola defcribatur Haec 
igitur fi rccarc fiipponatur re£tam B E i» punfto E , erit reftan- 
gulum GcCd , velGcDdx/"/. Unde cum fit GH X &HE 
vel HBE x / 8 f>»«*«^» eritGHE velGHBE rcftangu- 
lum oo^x, Mc propterca ^xOOff* Quod 2^0 cafu demonftran- 
dum erat. 

Tcrtio cafu, nempe fi aequatio fn yvOOff: f quoquc tantdm 
prox 8 ^^^^ quidam quantitatc fumpta fit oporret , vcluti pco 
X ^ b, Ideoque ad invcntioncm Loci quaefiti , in rcda A B vcl in 
ipsi produfli fumenda cA AI X ^> ac porr6 ccntro I , atque 
Afymptoto 1 A B vel I B, caetcric^ue , ut fupra , mutatit mutani- 
dis, defcribenda cfl Hypcrbola , qux fi re^am B E fecarc fuppo* 
natur in E: erit reftangulum I A BE vcl IBE X//- Quarc cum 
lAB vclIB fit Xat 8 hoc cft , v,& BE X7 : ent/rX//. 
Quod ^focafu demonftrandum erat. 

Deniqucquartocafu, fi nempexquatiofit zvOOffltTK «aifum- 
pta pro^ 6c V pro x^h. Ideo()ue per praedi^um punfkum I du- 
ccndaefilKipfi BE aequidi(lans&Xr;duaS(jueKH ipfi A B pa- 
iellcl& , centro K, atque Afymptoto K G H vel K H , caeterisque , 
ut cafu 1*00 , mutatis mutandis Hyperbole defcribenda eft , quaa 
fi fecarc fuppon«tur rcAam BE in E: erit re^angulum KGH E 
vclKHE, ut& KGHBE velKHBE X//. Hinc cum HBE 
▼el HEfitX; Rf,id eft,t,&KGH vcl KH Xx fe,h^cft, 
/y: ertt tvX//. Quod 4^0 cafu demonftrandum crat. 

Atque hzc quidem omnia funr, qu« circa inventionenn Loco- 
rnm co cafu, quo iidem funt in linea Hypeibolica , confidcranda 
▼eniunc 

Altero autem cafu generali formularum fub N^o |. cnmpre- 
benfarum, cum nempecerminus, in quo invcnitur xx vcl p irfi- 
gno — fit affcAus , ac proindc Locu5 qusfitus vel Ellipfis vel 
Circuii circumferencia exiftit , fi in aequatione fra£lio reperiatur, 
rcjici quoquc illa poterit majoris perfpicuitatis grati& in tcimi- 
oum j/ Yd4 4, Qiofa^o prim6, lemaucotc utiiquc quantitate 

- inco- 
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Inco^itS fib inicio concepti , fequen:! rormuli Cc exhibebic ae- 

qoatio-^X// — xx: critque^ucin fequenti figura, dcrcribendae 

Ellipfeoi diarncter in refta A B , quae pro x indcterminatc e(l 
concepta, ita uc ad eandcm diamctruni ordinaCi Ti applicatae cum l'J:i),f^i 
tA angulos facianc, daco vcl ailumpco angulo A BE aequales ac eircMm/r^^ 
cencrum in pun£ko A, & femi-Iatus tranrverfum X/. idquod in ^p*** 
Jiftadiamecro per lineam AC vel AF exprimatur, eritquc tki\6^'' 
eju(dem tran(;'crfi laccris ad reilum, uc l idg, ' 

Si enim dcfcripra incclligatur praediaa Ellipfis , cranfienj pec 
^unAa C & F, (ecans^ue applicatam B E in pun^flo E : cric F B 
a)/+A:,&BCX/ — x: ideoquercaanguIumFBCx//— XX. c 
At cum ex natuta Ellipfeos , lAjeribus rcao cranfverfo^ue lequa- 
hbus, praediaum leaangulam FBC ' fic X quadraco ex B E, • ^ 
koc ci\ , j) ; ciit quoquc proinde co cafu 77 X//—**. Et facile 




cppiret, fi, iiraem pofiris , B E fuper reftam F C foret qaoqn# 
pcrpendicularis, bocefl , uc angolus ouem ordinatim applicara 
faciam ad diameaum fic leau* , pratdiaam curvam forc Circuli 
circumfcrentiam. ' 
. Cum aatcffl porrb , lateiibnt tnnCretCo rc^^o^ae inarqnaHbut 

Tt I Atquc 
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'/•'«•Mf-i atquc in ratlonc ut /ad eidem fit rtiio ' rfftanguH FBC ij 
nnhuimt. g g quadratum , quae eft laterif tranfverfi ad reAum, hoc eft, ut 
' /ad^: tx praediais palam cft fore ut / ad^ , ita// — xrad^r^, 

hocfft,eflc ^ 00 ff — ««. Qttodcocafu demonftriudum cract 
c»fM idtf. At fi , quaniitatum incognitarum prim6 conceptaTum un4 eX 
"^*/r/-T fublatl ahiquo in cjufdcm locum juxta Rcgulam 

ff, .ruir. fumpta,acquatiofit ^'^^OOf f—xx: ant afrum^ta eritpio 78^ 

autpro;B f >*"f P'®;B^ " • — • * 

jj". 1 . Ec primiim quidem , fi adumpta fuerit pro 7 R c, dacenda efl 
per punaum A reaa A D ipfi B E parallcla ac X f , kt ur , fi ^ 
fuerit alTumpta pro ; — c, prKdiftum punftum D cadatabeadeai 
paite line« A B, qul daius vel conceptus eft angulus A B E ; finj 
contra 5^ ftierit alTumpta ^ioj-^-cM^m illud punftum D ab aU 
ccra parte line« AB rcperiatur. Dcinde dufti per D refti D fC 
ipfi A B parallcia , quac fecct reftam BE, produftam versiis B,li 
opus fuerit ,in punflo K , cric quaefKae EUipfcos diameter in refta 
D K , ad quam ordinatim applicatac cum ca angulos faciant ,dato 
vcl alTumpto angulo ABEfcu DKE aequalcs. Punftum aatein 
D ccntrum erit, fic femi-latus tranfverfum X /. quod in diait 
diamctria per lincas D V «c D L exprimatur , erit^ue wtio t£anf- 
verfi iatcris id reftum , ut / ad g, "V- K .^-^' f 

Si cnim praediaa Ellipfis dcfcripta intelligatur tranGem pcr 
punftaL&V, quac fupponatur fecarc reftam B E, ad praediftam 
diametrum ordinaiim applicatam , in punfto E:eritKBEX7-f"<» 
&K EXj— ideocjue eadem KBE vel KE ea ipfa, qoae pr« ^ 
aifumpca eft. Cumquc LK fitx/-4-*i &KVx/ — xt cric re- 
fkangulum LKVx//— x«. At cum cadcm fic racio difti re- 
ftanguli L K Y ad quadracwn ex K B E vel K E, hoc eft , ad tt, 
^ux eft latcris tranfvcrfi ad reftum , hoc cft, ut / id ^ :erit ut / ad 

ita ff—xx ad z,t, hoc cft, erit 00 ff—xx, Q^od quidem, 

fi/ fitX^,idem eft ac <.cX// — Atquebtc itcfamfacilc ap-, 
paret, qubd , cxiftcnte angulo D K B E vcl D K E rcQo, & / X^f 
hoc eft, rcaangulo I^K VxKE quadrato, piediOa canra Cir-. 
culus fic futura. t 
j Ac vcr6,fi^a(Tumptafuerit pro;^ ^ ^ fumpto in linca BE, 
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^roduAI versiuB, (lopiii fuerir, punflo M j ica ut AB ad BM 

fir>(iLut 4 ad hoccft» uc B iVl fic X iC^uod quidera pun^^am 

M, fi ^ airumpra fueric pro^ , ab cadem parre linese A B , qui 

datus vcl conccptus efl angalus ABE, fumi dcbeci Hn contra,« 

pro / + afftimpta fucrit , ab altera ejtirdem lincc A B pinc fu- 

fncndum oporrec per panda A & M tt(iim lincam ducerc 
N A M G , fecanccm re^am H C H , arquc occurrentem ipl 
Q^FQ^, qnac per pradi^a punOa C 8c F ipfi B E do^tae funt «qu^ 
4liiUntcS| la G £c N« Quo fado , edt (^xm^ik Elii^icoa diametci 




in rcftaNG, ira ut a4 eanJcm diamerrum ordlnatim appHcif» 
cum C3 ingulos facuiit, angulo AMh vel AMBE aeqnalci. 
P0116 ccntiunteiufdcm em in pun^o A, St femi- iacus traolvcro • 
/vm crit rta» A N vel A G. ( ^uac quidcin AN vcl A G, li ratio 

1-A B ad A M fappcnatur ut 4 ad afquabitui ~f l cum fit ut A 3 

ad A M, fivc or ^.•'d ita A C, hocfO . /•,ad AG.) D^niqnera- 41 
tio uanivciii iA:G.i» ad a Aum cnt uc eti ad dag, id «It , fi / lir 
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X^> five, quod idcro eft , fi cermino k. z. nulla adhacreit fra^io, 
utie 3idady hoc eft , ac A M quadracum ad quadracum A B. 

E:eiHm fi praedida Ellipfis defcripca inceiiigatur , cranfiens 
pcr N &: G , fupponaiurque eandem fccarc rcftam M E vd 
M B E: , ad piacdiaam diamecrunrordinacim applicatam in pun* 

fto E : eric eadem M E X;— ^ , & MBE X7+-~ , «C 
proindc ca^^tpfa , qu« pro ^.aflumpti cft. Cum^ue A M fic X 
•-i, cric NM x'/4-7 , & M G X '^—7 : ideo^uc reaan- 
eulum N M G 00 — '-^ • A: cum eadcm fic ritio difti ro- 

n. I 

aanguli NMG ad quadracum ex M B E vel M E , qur cft U- 
tcris c«nfvctfi ad reaum , hoc eft , eadcm quae eel ad 44^; erit 
qHoqueucfr/*d44^,ica , *c proinde etUK. 

OOeegff — eegxx, id eft , fafti divifionc per eeg , crit^ 
00//— XX. fivc, poftti/X^, ttX//— xa:. Undecxancc di- 
ais icerum apparcc, qu6d fi angulus A M B E vel A M E rcftus 
fit, ac fimul «^/X4'i, hoc cft , reaangulum NM G X qua- 
draco cx M E vel M BE , praediftam curvam forc Circulum, cu- 
jufi cenrfum fic A, & fcmi-diamccer A N vel AG. 
/.|. Denique fi terci6 ^ affumpca fic pro^ ^ < g -^, duQi , ut fu- 
prt, A D X t. & D K ipfi A B parallcU , fumptoque in linea KE 
punfto O , ica uc DK ad KO fic, ficuc 4 ad * , h©c cft , ut K O 

Cc X 7 • duccnda cft per panda D & O reda QJ) O H , fcciM 
prKdiftam H C H in H , atque occurrens pracfatae QJQ^in Q. 
( conftac autem cx iis , quae jam facpiiu monita funt , fi habcatut 
^ il , praediaum punftum O ab eadem parte liiie« D K , qui 
datus vel aflTumpcus eft angulus DKE, fumendum effci ac fi ha- 
beatur -f- illud ipfum ab alccra cjufdcm lincac panc fumi d«- 
'1»ete.) Quo fafto , erit defcribendae Ellipfcos dtameter in prK- 
diCLt te€U QDH » iu ut ad eandam diamcttuna ocdinatim ap- 

• r. . t ^ taffl: plica» 



ftkum mm m mf^ier freiim , tngulo OQKE vet DOfi. 

Iii##la4 44; ^ * . 

Si «aj|i| Vil^^ EUipfis de(qripca iptelljg^tipr » tanHens pec 
piiii^ti C^Ac H > 'Mdem^iw lecaro fuppiNianti Tiaav Ofi «il- 

ORB in poiiao E : ak OK BE OO^ + f +1^ » OfioiF 




^ a^ piMda prvnoauoaue Uoe« eaedem erunt, ^ac pro , 
«.aAMHpCttiiait, Clu»4<M.pocAficDOftttAM^ij» idao^oo 

Qpx'-^-4-7,6cOH»^f— ^]^: eiit iea*ngulum H 

A.cii.«d«a.«d.d^tti|.a«pliQ.OH 



/ 
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ad qaadrimiii CK OKB E vel O E , auc ad c)U4idmtiMi«X OBB 
vdOKBt qiH»«ftcnnlViffri Utcriaod icaum , hoc eft , «Cf«l 

adl'#4|i*«ic qiieqMac#f /«cl 41*^, Ua "/^^"^*'*' «4 jc&i 

tc propceMt #f icc 00 •Htf'^ • ^ • divific ooiiiibai 

pcr ^»//— Wcft» fi/fitX^) cfit*4»// 

* * * ' 

Atque hlc itcnim fadf^ apparet, (i anguTus DOKBB» DOE» 
DOBE, Ycl DOKE re£luj forcr , fic (imuW / X « 4^ , prae- 
didtm curvam fore Circnlum. Qux quidem onifiia funt , quii 
liipn di^o cafu In tripUci fua Taiiauone dcmonftiaiuia ccanCt 

«^fiW. Si v«i6 qaaribtatum tncogiiintwii ab initio conceptaiiMii jj^ 
'Sl^m ^ ^ •qBadonc foftlillv, alii^ae ^ddcoL^ icaindiim 
fjUyicir- golam afbiipti, ie^uatio jt^^ X//^ vr» •tqtt«lp6 ini (fi|f ■ 

(^rrff-j pu fit pro X 9 ^aUqu& ^mmticato ; SicT atruaipli pro af |J 
Cfit^ue co9cafii in-OiieM' B vel A F romcndum pundum icf 
liC AI fit dpi. ( quod quidom piio(^m I , fi v aiiumpca i^cnt pro 
ic— A, abi X vcrsus B j fm contra ab A vcrsua F fumi dthcc. ) 
Qao fa^o , erit idem punAum 1 ccntrum dcfcribends £Ili« 
pfeos , 8c , muratis mutandb, cxtera omnia , ut fupca , cafu 
pcimo memoratum el^. Hoc efk , diamctcr ciic in n&M I fi , ac 
femi-lanu tranfverfiik «il^ X/, acqu<fc^iAio>jminfvccg£teiia ad 
icfti^|i«r/ad^. r • 

C*/Mf 4fw, 

ci&«x«tM# Si dcnique quantltatum incognirarum prin um conceptamm 
'MtRlpffit utrique ex aequatione fublati, aln'<-quc earundcm loco iuxta Rc» 

MrcMn/c^ ^ulam aiiumpciit «quatio fit X// — fvj acque t primb 

ph. aiTumptt fit pro jr ^ c, ducenda ef^ urrin^ue I R,, parallela ipfi 
^«1« B£, ac 00 (» Quo fa<fto , cru idcm pun^lum R centium Elli- 
pfeos, £c di^mertr ejus in rc^a R K vei R L , eritque cjus femi<- 
latus cranfverfum OQ/, ac ratio uanfverfi Jateris ad reifiium , ut L 
ad QdcmadmodiNn <a onnia Cafii 1 , n^iiaoa mBcan- 

4ic>fiifiiisexpUtatafuiic. ' ' 

S<at iLAtux,alIuBpMfiMiit pio / 8 - lUicjiuiiAaaiS, abi M A > 
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rel , quc ipfi in diicflum adjungitur , per prcdi^am I R , 
produAam , fi opus fuerit , interlecatur , centrum Ellipfcoi ; 
' & caecera omnia , mutatis mutandis , ut fupra cafu fecnn- 
' do 2 mcmoratum eft. Nempe eric feAionis diamccer 

- in rcAa SM , ( tcqne at ibidtm erat A M X ita bic S M 

crit ^ : com Gt ut B A ad A M , boc eft . uc 4 ad « » itt 
Bl , id eft , y , id S MO crit^ae poir6 femi- lacus tranA 




rerfum & tranrvetfi laterif id rcflam , nt tel^ 

/.j. Denique fi « afTumpta fuerit pro ; p « — , erit puo. 

Ctutn T, in qup DO , vel , quae ipfi in dire^um adjungitur , 
per praedi^tam I R , produAam , fi opiis fueric , interfeca* 
tur, cencrum EUipfeot; & reliqua omnia , mucatis mutan- 
dis , Ut jaiagrapko praecedenci ac fupra caTu fecundo X. | 

Vtt » 
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fufius fxplicatum eft. Ncmpe crit diameter in ttCti TO, & 

fcmi-larus tranfvcrfum x^, ac ratio tranfvcrfi laterU ad rc- 

itam , ut re/ ad d Ag. Atquc eorum omnium demonftratio 
in p aecedcntibut explicite eft. comprehenni » cum termini fiC 
quantitates omnea hic cum prioribus conveniant ^ excepto un- 
tum , qu6d quae ibidcm defignabantur perx,hic dengnennic 
ptt X hoc eft, V.. Ita enim quod ibi erat AB X « , hic eft 
1 B X y > quod ibi crat D K X x , hic eft R K X v, quod ibi erat 

A M X hic eft SM X - j & quod ibi erac DOoo'^%hXQA 

TOX7. {# 

Qjae quidcra omnit funt , quae circa invcntionem Loci UIo 
cafu , quo idem vel Ellipfis vel Circuli circumferentia cxifftit, 
confidcranda vcniunt. ^ .• i^' 

Atquc ica generah Re^lS^xafui omnlT im^niendi Loct pef 
squationes, in quibus neutra quantitatum incognitttum ita f« 
dufta nec faftum fiib iifdem ad trcs dimenfiones afccndit , fed 
vel qu«ciratum vci planum non cxccdic , complcxi fumus* 
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KMifimu^ SplcnMJifimis Vtrls , Acidenud tugdunenfu 
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D. AMELrO a BOUCITORST, Wimmcnunoi Do- 
niiiu) , dc Ordinc Equcftri in Dclcgacos Prarpotcn.. 
tium Hollandi» Ordinura adfcripto , & cjuldcm ho- 
noracinimi Collcgii Pracfidi , Rhcnolandia? Aggcrutn 
Comiti, &c. 

D. GERARDO SCHAEP, J. C. Cortcnhoevii 
Domino.Exlcgato ad ilcrcniflimos Dani* Succia:quc 

..Rcgcs, ancchac in Confcira Ordinum Gcncralium 5c 

rCollcgii Qrdinum Hollandiae ConfiUariorum Dclc- 
gato, Magnificxquc Kcip. Amftclardamcnlis Excon- 
lijli, & nunc /£rani urbani Pra;fcfto. 

D. CORNELIO deBEVERE, Equiti Auraco, 
Strcvclshocckii, ^df^cft iflclmonda*, Linda:, &c. pomi- 
no, Exlcgaco ad Scrcniflimos Magnar Britannia: Da- 
nixquc Kcgcs , Exconliili primar in Hollandia Dor- 
drcchtanorum Urbis, in ConcilioPrarpotcntium Hol- 
landiae Ordinum ordinario Aflcflbri. 

EORUMQUE COLLEGIS, 

AmpUpmUf SpeMfmifquet ficrenti/imiKeiptMc^i Leidenfu Onpdilbm ^ " 

D. CORNELIOiBUYTEVEST. 

D. dtllLHELMO PAETS, J. C. Aggcnim Rhcnolandi» 
Chom^rcho , &c. 

D. PAULO l SWANENBURG, J. C. in Praepotcntnim 
fccderati Bclgii Ordinum ConfeiTu Hollandiae nomine Delegat© 
8c AlTcflrori. • • 

D. RIPPARDO i GROENENDYCK, JX. 
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N ' . impVtfimo , C9nfu!ti^tmoqwe Vhro , 

D. JO« ANNI a WE VELINCHO VEN , J. C. Reip 
Leideniis Syndico , ^I^ Cuiaf otjbua k Sccieofc 
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■jM.i a pl/tr/mum honora/fdiy w 5^ 

Eminam aflcqucndar vcritatis mcthil 
dum,quarum altcraSyrihcfisrivcCom- 
pofiiiodida, aiccra Anaiyfis vocaca five 
Rcfoiucio, cumpnmis in Mathcfi a Vc* 
cenbus ficquentatam tritamquc fu fic, 
jpaiam faciunc cclcbria eorundcm mo- 
;nuracnca. Quorura imitan cxcmpla cu- 
piciis mcus p. m. h-raccr , poltquara mcthodo Synthcci- 
ca fcicncia? hujus prarciara muica pubhcis cam (cripcis 
quam prarledionibuscura frudu cradidifTcc, ad Ana'yfiQ 
quoquc,certiiliraaminvcnicndiarccm ,cjulquc pcrficicn- 
dar rationem fuailudia convercic. Ncquc dubicabac quin 
pieraque omnia , quar Veccnbus tanturo gloriae pcpcrif^ 
fcnci Anaiyfcos beneficio ac opc rcperca cficnt: fcd qua: 
iiii , ut mvcntorum major admiratio forcc, diflimulaco 
hoc artificio& iupprcflo, vulgari tantura Syntheieos for- 
iTiaexhibuitTcnt. Scd cum Vctcrum dinimulationc failum 
tideret, hunc Analyticac mcthodi prarftancem ufum nori 
tDodo a muitis ignoran ac negiigi , fcd ipfam ejus cerci- 
tudinem ac cvidentiam a nonnuilis fufpedam haberi , 
Btque adco foli Synthcfi mifcrsmdo labore inhafrerecur ; 
confiiltum judicavit hac peculiari diatriba oflendcrc 
ipfum quoquc Synchcticum dcmonflrandi modum in 
Analyfi contincri , atquc cx ca elici poflcj ut eo argu- 
meDto quemvis convincerec, quanrum illa & prafvalcac, 
& pr«ferenda fit Sed vix huic tra(f^atui fuprcmam im- 
pofucrat manum , cum , proh dolor , vita cjus , arquc 
omnis rehqua dc co expedacio , loccrcedcnce faco ab- 
rupta fuit. At vcro , ut poflhumus idcro acquc novifli- 
inus induftriaj ejus fcKcus in publicam luccm, cui dcftK 
jxatus erat , ritc & honcftc prodire poflcc: cgo , ut dc 
isxn€d frater unicui» mci cflc ofiicn aiquc pictatis cxifli- 

mavi, 



mivi , non tancum inmc rccipcreeiitionispromovendr 

ac juvAnda: curam; fcd ctiam pro vcncrationc & oblcr- 
vantia, qux vobis, Nobiiinimiatquc Amplifrimi DoroiDi, 
jurcmiiltiplicidcbctur, cundcm foetum inclytar dignita- 
ci vcllr^rac honori confccrarc. Uciquc futurum rpcro,uc 
cujusingcniiprimitias.illuftribusvcftris nominibus oliai 
inlcriptas, propitia bcnignitatc cxccpiftii , liunc quoqac 
uhimum cjufdcm frudlum gratiofc fufcipiatis. Ncquc 16- 
lita humanitas vcftra obftarc finet meam f.ffcrcntis ic" 
nuitatcm , qui fimul hoc quantulocunquc conatu pro 
vcftris non roodo in Fratrem , fcd ctiam in p m Parcn^ 
tcm mcum, longitcmporis bcncficiis mcritifquc gratun» 
animum pronicri ac tcftari cxoptcm. Quod qufdcm 
pro illis, mcque ipfo, luculontius aliquando mc fadu-* 
rumconfido, fi & mihi, a prima «tate fimihbus ftu* 
diis innutrito, bcncvolcntia: & favoris vcflri auran» 
afpirarc contingac. Intcrim D e u m O p r. M a X. 
fuppHcitcr oro , ut confiha vcftra & pro Rcip falutc 
atquc Acadcmia: dccorc curas fecundcc, opcimifquc fuc- 
ccfllbus doncc. 
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FftAWCISCI 4 8CHOOTEN 
TnftMnt 

De concinnandis Demonftrationibus Gco- 
mecricis ex Calculo AigcbcaLico. 

Lectori S. 

I ¥omatiirqud in Tra3atu hoc docm- 

\tur, evidentmsper exempla quam pra- 
\ cepta expUcari atquc inttUigi fojfunf: 
/Mfficm fudk^w V4riu divirfirum generum 
txcmplt^ rem apcrtiJStmi cxponcrc, candidcqut 
imptrnri. Valcj. 

P a O B t E M 

Dattm rc^^am AB, utcunquc fcdam in C, ica pro-,^j^ii 
duccrc ad D, ut rc<flangulum fub A D , D B comprc- 
hcnfum scqufcur quadrato rc^aae CD. 

SappofiM» Problematt nt }tiii ftftoy 
voco A C. 4 
CB. * 

atBD vcl DE. x: eiittiae AD.4+*+«.ac CD. *+.if, 
OhimU ot habeator «quatio, 

Multiplico AD« 4-+^ -f* « 

pcr BD vel^E^ « 

llllte icAanguIum fub A D, D B com- 

pxelienfttDi , hoc efti d ADEF. ^x+^x+xx^ 

" Xx • . ' Sl. 
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Ds oeHeiviiAii»! t 

Siniiltier, midripikeCD. ^-f- « 
petCD vpI D G. i 4- ^ 



Bcfit^adfiQuii «tCD» fcoccft» 'OCDGH» H4*iA«+«»w 
llDdt ttlas cmeigit «^itio ' 

A4 qvam ndacendtm toUjtar otnn^ ^xScxm^ 

Dciode truMfwitiir 1« od ikciim paricm» m incc|pijt«^ 
^catci ab mia & c«ypiittt cb akcn pcicc habecntur , 

Cajw ooaqac paii fi diwdatur pcTic-^li 

invcniccnr « x Hoc cft, fcfilmi «fiMdiccc% 

in propordoncoii ciic ut 4—1 ad ica h ad ;r« 

Idquoddocct, adproduceiio 
dam «^Bufi^uead 0,quaiisre- 
qoiritur^liimcndcm elTe Cl a»> 
qBclcmCl^iccttt A f fitX«— i( 
ccdeinde ad A I & I C vel CB^ 
lioceAj^d a — h Sc hftfkinvc 
niendim preportioiialcnc 
BD. 

Unde talc /brmari poteric 
Thecrcma , ruppontndorcAan* 
giilum AOB^ocdfCCOcxCD 
•qocle dfe» 

Si A B prodocatur ad f) , ira ur rc^flangufum A DB 
fit srqualc quadrato cx CD : cric A C mafor quam CB^ 
& cxccHus A I ad IC ycl CB eaodcm Jiabcbic rauoaciq» 
qu acD C£ ad BD» 

Cujus dcmofiftrttio codcm ordinc proccdit quo AnaljrHs , 
' Ik^fNiido nimiium cjBllil^ Tc&gW) lioc pcAo 





* 
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De Mb M S T H & T T O N I B U S. ^47 

Cuta enim cx hypothefi CD A DB fit 00 C*^ ex C D , 

ablato utrinquc a'o fub C D & D B, 

bx-^-xx • ' 

erit * C3 fub A C & DB aequalc q'o fub C D & C B * • /«•'/"«- 

Rurfus aufcratur utrinquc o fub I C yel C B & B D , id efl, 6x , ««'^- 

erit^uc « a f»b A I & B D «qualc Oto cx C B , c^tf^ 

dx-^bx 00 bb. tuHil 

Hoc cft, rcfolutl aequalitatc in proportioncm , crit* wZi^*' 
ut AladlCveiCB^itaCBadBD. >f«rif 

4 — ^ ^ -— h I X, Quod erat propofitnm. 

«" c^onUm autem frAftare lidetur , /tff^ ^^rirw» dquMium 
reEtAn-Tulorum lonfiderare Uterum proporttonem , qudndcqui- 
dem tn dfmonlhrdttombut Geometricit , ubi hx acjudUtdtes 
[ froportiones fchematum contemplatiom injuper funt ajlringem- 
da 5 hnearum hxc inter fe colUtio ftmplicior eft cenfenda quam 
^Unorum aut folidorum , ipfaj^. etiam Jiguras requirit minks 
inSrkdtaSi vel ftltem ratiocinationes , qux circaitlas funtymd» 
^is Uberas reddtt : idcirco convertendd erit aqualitas in pro^ 
^tidnem dtque hdc eoufyi^e Continudndd vdri^Q^ trdnfmutdrt' 
ddt titendo Jc, dd id modu argumemandi libro f** EUmtntt' 
rnm expofttis , donec appareat quafitum cx trihus priorthtu 
^ropcrtionis terminit conflare feu inveniri poffe^ ^od ipfum 
ttt re^itts percipiatUTi vifum nobis futt aUam pracedentis 7he4' 
remdtis demonflrationem htc afferre^ quaUs iUa a principio uf^ 
que dd fnem per proportionaUa procedit^ ^ priorihns aquaU-» 
tdtihtis dd amufsim rejpondet, • - ' 

Eccnim cum cx hypothefi Ht 

oADB acqualt DtocxCD: 

Xx » Efit 



Google 




14! D« conctkkandis 

Erit icToWefMlo squalicateai in proportionem , 
-ut AD ad CD, ita CD ad BD. 

Hinc cum fic 
«c locum A D id tocom C D 9 

a+k-^x k+x 

ba abiUcDm C D ad ablacnm BD : 

h^X' X 

«ricetiaitii 

idiqaiim A C ad rd i quimi C B, uc ablatnm C D ad ibUtam B D* 

4 — T * / «• 

Et dividendo ^ 

ut AladlCvaCBiitaCB adBD 
4 — — k / X* m propoMiiaciir» 

Hine, ut Problemati huic (it locus, patec, reaam AC ipsi CB 
debere cire majotem ^ ataue ade6 hanc condiiiomm PmUcmul 
, CMtt iiiM d cmiftara MqiMac , fi yclimns IK 
qnailiciuicx dicis iiivenucur,ac- 
poce ad quod obtinendam BC 
. tx C A el^ fubcrahenda* 

Idcm etiam liquct , fupponen- 
do A C squalem auc minorcm 
• quam C B. Nam A C cqoaliezi- 
ItMce ipTi C B » nm ni dh i n 
aangpkim A D B qwdMtp ex 
C O «qaalc effe : cum illud ' uai 
cum quadrato ex CB ei tantum 
Kqoaie exiftat Ec qoidem fi AC ipsa CB minor fic, manifeftum 
•tft , reaanguli&m AOB quadraco ex CD tunc adbuc muh6 mi- 
mis fore. 

Cum ig^car confta Deierminacio » Problema conftiuecui hoc 
modo : 

» 

AflTumpd CI arquali CB , fiat ut rcljqua A I ad 
IC vci CB» ica Cii ad hDl dico rcaan^ulum ADEF, 

quod 



Digitized by Google 



De M OH s ra A T tO K IB«S. 

quod fub A D & DB feu D E comprehendicur « cqutM . , 
«Ile quadracoCI>QH «,iisedji^{) defcnpcQ. 

Qtiod iprani retrogrado ordinc fic manifeilum > incipicndo ab 
Jnilyfeo» £as*^ ^t^foSdmn f«ft|gia jrcldeaii4o ad iUiM fii«r . 
fipiuai* . * j 

OMMjfi^^JMir* KOTA 
ubebitur ^ . , » * . quefcque- 

oOibAD&DBrcaADEF jgqaalc Qtcr^ C D feu C D G H^, ^ltZ^T 

Qaod erac facicndiim. • > tioncsre. 

RvfDsaddko atrinque C3'° fub C D 8c D B , id eft , * x 4-af x> diT'cl't*' 
fiet «• a fab & P a «qua e irsio fub C D & C B ^ ' 



Deinde addico utrinque 6iblC}ft\CZUhD^hi^kx,Qlt^'^^ 
in alccram uanfeat partem , tuU. 

ttit »01 fiib AI & BD cqoalc Qo ez €•. .«J^'^'' 

nvooRlpfopoctioMadfffiialicactm» . ^ 
M AladlC vtkCB» icoCfta4 BQ4 ' r - , 

Stenim cani tz GooftiaAiom ftt 

ft!U e}al3eiii PraMieiiiatli Compofitto , p«r vedigla pro» 
potdoi^diflihi feanuUi Refciutionie fef^idienB» 

* / Fiiiis OaMtf/Sri9MMr« 

«cil/C9fiibril^DdcBD6o)AX>EFcaiia!eO>*eKCD6uCOGa 

Qgod erat /aciendaiB« 



ad «ft^,-itv6cftil>i6p«Mioat a4 «qoaltuceni^ 

-Hpt 
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J f O t>B C O H C I N W A H D I I 

ucADfummaantecadCDfa/niniconf,iuCDunajntec.ad BD 

unam conleq, 

g^b^x h-hx — II n ; ' .1^ 

i:a CO anteced. aO BO confequentcni : ^ > 

b-^x « 

Hinc cum fic ut A C antec. ad CB confcq», ^ . . j 

^.TT^'^ j nr» -'^ «^^'» fi3 

, UtACadCB, itaCDadBD. ^ .^^ *T 

T'.'* crit componcndo 41 

' utAIadICvclCB,itaCBadBD: 

• - s^b b tt^'^ 

puni enim c^ pnlUuaionc fit^ _ ^ 

Principium Comfofitionit .J 

His igitur ita fe habcntibui , fi vclimuf , ut , ncglcfto anificio. 
quo tum Conftruftio Problcnutii , tum ejus demonftratio fuit in- 
venta, tantummodoconftet, allati Conftrudlione quaefitum fcm- 
per obtincri : potcrimuf , calculi veftigiis nunc practcrmirtls , hu- 
jufmodi ad id affcrrc demonftrationcm, • — ^ ^ 

Cum enim cx conftruaionc A I fit ad I C vel CB, ficutCB 
td BD : crit ' reftangulum fub extrcmia A I & BD aequalc 
^**"* T *'-r >y^ *. i quadrato mcdiaeCB. Quibusfi 

. . tr" es addatur commune rcdlanculum 

e^^ I I fub I C vd CB & B D , crit 



^,. j . . . I \" & * rcftangulum fub A C & 

iiptrifh f ' 1 BD »» aequale reftangulo fab 

' A_2^_J_bB 3C hir. ? CD&CB. Hisigituf firurfus 

J ^ ^ 'I^ addatuccommune reftangulum 

xftrift' \ iX fub CD&D B^crit fimiliicrjr 

f*'K^ T — "^V, rcftangulum fub A D & D B 

Hndi. ^ fcu A D E F / «qualo quadrai. 

cx C D. Quod erat faciendam. 



Fel etUm Qe: 

* Con ^ cmtftniAlbri^ llI fit ad f C Tel CB > (ieiu.C B. ad 
li D : erit componendo « A C «d C B » ficut C O ed Bt). Sed at a jMrif 
yViM tiitecedeiuium CDad anafn confeqaentiuin BD, iteliuit^ J*'^ 
enteccdentes AC CD fimul, id ert, cota AD , ad confeqaen- ywllli'* 
tesCB&BD fimul, idcft, ad totam CD. itqualia igitur funt « cf«r 
^uadratum CD & rcOangulum ADB. Quod crat facicndum. 

^tmiam ita(jii€'ProhUmdtc ad dquationem ferdu£ii^ AU' 
gehrd munm efl edm deinde juxta certas regulas tranfmut/tre^ 
Jervando fempcr aqualnatem , fic nt tandem cmflet , qur fa6f$ 
illim ope quafua quantttas ex datis inueniri po^tt ; noft inc§tt^ 
'venteus duxiy fi una hjc ojlenderem , quihus modis aliquot tU 
lius u(itatiores tra>i/mutatfnes tn properttones refolin queant^ 
tttm ha , ut fupra monttum futt , in Prohlematis Geometrtce re- " 
felvendts ac in iheorematts foltto more demonfhrandis , concin» 
niores ftnt fudtcand^ \ prafertim u^i eadem aqua^itaa ad tres 
plurefve dimcnft&ncs afundst ^ atque idcirco tUa cutque miniti 
phvta cfl , qua ratione per GeometrU Hlementa ftt explicanda. t 

-Typus aliquot aquarionuni , fccundiim AJgcbrse Jcgci *" 

rcdudarum , & carundcra in proporuoncs corre- 
,] ipoodentes rcfolucioj t^i^ ad Problcmacum Rcloiu- 
dones Gcomecricas ck calculo ciicicpdas , quam ad 
. Theoremacuai ilcmoailrauoiics eoidcai cogipo- 
neodas , ucilis. t. • ■ j . 

Refoluti9tttt CemetrifMv 

prrnfiutettin * 



Siiiicrictfaraoif: 
4ivid«iiir acdiiqtie pK tt 



Jtxii, 



fi fit 4X g ^xOO(4^: 
..dUvi^tar iRrinque pcr 4 



4 8*«' 



trit * iit4^^ad£,tMyad«« 
vcl perfBiMatiili • 



e/ifia 

faiL 
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.exu. 



Ii f>er iO 

JtMI. 



r • 



i ptr iS 

• Uc fupra 
ailnotim "{• 

k f^y J7 

1 ftr i6 
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Si fic^xX*». 8'^* • 
dividatur utrinque per 4 

dividatur utrinquc per 4 ^ * 

- cd fied 

Si fittfxX^* — 

dividatur utrinque per 4 

/- Jit — c* 

ni X X — i • 

Si rit4xX** + * 
aufecAnu utrinquei^x 

erit4ue4X — ^'«X^** ■ 
dividatut utrinquc perrf — * 



C O M C I N M A N D I ^^'^^ 

erit/ut4td*8''» ittdd* 
vel pcrmutatim 

ut 4 td ^ , itA b X, 



siric4xx*^— . 

' addttar utrinquc bx " ^»»' 

crxK^Mt 4 X -{^bx 00 bb, 
dividatur uirinque pet 44-I 



erit^ mn^bi^c^i^iuit^n» 

vel permutacim 
}Xi A^b d /\it c^i i^x. 

erit * ut 4 id ^+f» ita ( — c ad x. 
vcl permutatim 
* ut 4 ad b-< , ita adx^ 

^ etit * ut 4 ad ^ , ita b-\rx ad t* 
& dividendo 

UC4 — ^ad^^iu^idx. 

- ■ k ' • ■ 

erit ^ ot 4 f , ita i — x ad t, 
8c componcndo 

ut 4^b ad b^ iu ^-«d x. 



fitx X 



n />fr »6 

o /^"' y 

p ^iit CU- 
yinm td 
1 1 quiniim 



(\ftr 1« 
/mii. 
I pt r 17 



gjjjj^x — 4cX V.j^**. erit«tit4aAl, Iti x id <. 

addito utrinque4c ' ^V' 8ddividendo» 

«rit 4xXtx + 4f. ' ut 4— A ad iu c ad x— f. 

auferatur uttinque irx & percomporitionero rationis 

erit^ue 4X — ^xX4f. * contraiiam f 

divid%:ur utrinque pet 4p-* uc 4—* ad 4,iu c td x. 



fit X X • 

Sifit^x— ^cX^^f+^^* 
addito uirinque4< 

erit dxODbx^bc+'d(, 
auferatut utrinque bx 



erit f at 4 ad ita x+^ *d x — f.« 

& dividendo >" 

ut4— ^ad*, ita iradx — f. 
Ubi liquct , ctiamfi 4»"« hic ter- 



— 1 ' , - - , ^ 

etit4uc4X — *xXK+4<. minus propouioiulis quantita- 
^ > i ' * • - leoi 



oe. per 4 — ^ tem qucfita m x Aocfim ncm ex* 
hibett , ipfam tamea ex tribuf 

prioribus,qui quidem omnes func 
cogniti, inveniri poire. Id quod 
fimilicer de praecedenti ac fe- 

quenti fofmuia alii^4"<^'°^ 
l%endnin* 
> At vttb n ip(t X qQtrto loCD 

. ^^iieparatim defidefcturJicrfwtnl!» 

f^, tcrius fic argumenrari, 
*Jn^ • Haudfecus, cum fit ^ 



3. 



4 



\ » 1 



•# 



* « 



addito ntrin^ ix 

matsi^dtx^kxoo^u 
SQferatuc ucrinque m c 

erit<iue ^x-^bx 30 tc^-^dc* 

liividlacar ucrinque pes 44-^ 



♦ 

V 



UC 4 ad , ita .V -f-< tdjip^r, 

cric inrertendo » * • f&Ctnti 

. jit * ad 4 , ica AT — ( a4.x.+^* 
ii..^44(percompontionemrAtto- .v - .> . « 
nis concrafiA^A b vMMXa-^ 

Hincconi4— £ i^,k+4 * .. . . 

iinc|flia^nuiinciabaBiftcie» « 

tfetalisibaltertpirte, quclit» 
me in eadeni (bnt ratione, qn*« 
mm^ne propomo cft ordinttt : 
crunt ip& quoque^ ex arquali- c /^ix 
Ctte in etdem cttione , hoc eft , * 

f-^af(H-<i^ficntvadaxleu(tdx«<' <i 

erit « nt 4,ad ita xtd c-ir «• « l^pt^^itf » 

&componendo/ jtxti. • 

ut 4+^ ad b^iuicadf+x. \ 
Rurfus cum fic ' ' * |«wmi»i • 

«ut4ad6, itac — xtd^+^^ 
' 'erHt invttcendb ' ngjp-cong, 

*^ * «^ad4,1tif+jradt— «. 4;^^f^ 
8C per ccttverfionenwationif * h ^ Cor^ 
mkkd ^—4, lu <-t « ad 1 «5 

Yy Hinc 
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|f4 Dl €0lC>Cl«1f AMlt 

Hiac aiiii ■ Itf^^s 

finc I ■^gnicadiiMtib OM ptm^ 

& i c — f 4-*-«« 

• tres alixab alterapirte, qaaebi- 
lue in eadem func racione, qua- 
rumque proporcio e(l ordinaca s 
iftrzi ' cnsnt ipue quoque * cx aequalio^ 

fMMi. ftiaiwleaiianoo0»lM6dl» 

. j-Hadf-4,ficiieuad2«reacadxA 

f*^^ Si fit/ix+4cX*«— ' aic'ut^ad4,icax-H«d,*— j 
l£[ «ddiio tttfinqut * ficdividendo* 

. «MfiRanir mrinqiie 4« ItBdiis cQinfit 

.•^rM4U dMdamr utrinqot p«^— 4 erit invertendo • 

•^ 4c-fc-*c nt4ad^,iraY — cad.v-f-f. 

^*^* &percomporrionemiauoiiii 

contrariam • 

•^* * iU4ad4+^>icix— f id2«* 

im|iiil(iiiiiiiHiiiiill1iiifirtib 

& 1( X « .„2X, 

tresaliaeab ^ltera partt, quae bi- 
nae in eadein iunc rarione, qut- 
^ rumqne propottio eil ordinata .* 
tnincip(« quoque / ex arquaiica- 

§ < iH 4 i ii fifBiMHiiiiiMaif iJ 

i£ additoiicriaQHe^x 8c compoiitndo ^ 

aiilaricar Mtiioqat If Rarfuscamfit 

Mi^iiOO^x+SM^ •ut^ad4, ita xtdar+i^ 
^f^ o^ dilriidtturttcrinqucptri+tf ent invertendo • 

4r»'«* ^,-/^ at4ad*,ita«+«id< — *• 

wib . ^ perconvoifioiitm rtcionit • 

«4id«— >9 iti«+r id 2 

Hiiic 
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iddiro atrmque 4 € 

eric dx00t6-^dc—'tg^ 
addacurucrinque 

dnmnritiiaqaepex 44-^ 



|bc| injgnitQ^iMthMflc^» 
, ic^t t« 

tret aTiae ab alrcra parte, quae bi» 
^ in eadtm funtrationc , qua- 
* ^ run^,(^ue proportio cft otdinati : 
trunc ipue quoque * ex squtli- 
^■^ttiiilliplMi nliMe» tMC cft» 

' IMtfiHKludlairreflexXi 
-Ngil pinor tffk non pocift , 

qtioniam componendoy foret , 
ut4-{-^ad^,icaoadx— c quod 
cfl abHirdum. Similirer major 
efTc neouiCj, quandoquidein p^ 
componcloiwai racionit cMcra» 
riim • fbret «c « id 4-f-i , ica 
f — X ad o. quod perindeabfiir 
dam eft« Nec aliter (i 
in fequcnti formoli, 

crit/ut4ad ita x — radr — 

Unde rurfus ut antc conclu dicur 
( ertc X X : cum 
■unoccile poiIic« 



b/NTlf 



iferit 



«ddico acrinqac 4a» 

eric 4« X ^ <^ 

jddacur ucrinqoe 

eric<i> 4<-#-*<X 
dividicw ncrinqM per 4 -f-^ 

' CiTMi /^i/*r refolvendo PrMnute M^pMrtMt , fn^nendt 
iQudiffkm tU jdm fdSium, tfnefdilo ^ttu drgument^ri pcfitt , 
ut id q*$d in e9 qu^ritnr ex ddtis invenidt ; rtte me fsifiiriim 
judicMviifi nlterius hic «fienderem^ quJ rdtione prdcedcntium 
redu^ionum vefligiis infifiendo per tlld eddem retrogrddi li" 
($4ti dd dtjUdtiones propofttas^ (jUdsipftm ProbUmdtit C9i$ditio» 
tt€S ddsm^Urc fitpfono^ Cemetrtck componemd^, 

Xr • Ty. 



Db cokcinnakdis 

Typus vcftigiorum , juxca quJB ffquationcs fupcrius 
' ""tcdudac ac refoluta: rurfai componuntur , inttiunl 
J 'facicndo a fine redudionis & pcrcadem vclti- 
^y. gia rcgrcdicndoj. ad Compofitioncs Gco- 
. , * i ncctricas cx calculo crucndas utilis. 

_ * • CcmpoJttioneiAt^elrJjcd** * Compofitiones Geometric£* 

^*''*", ..^ multiplicetur uciinqueper4 fafto rcftangulo lum fub extremie 

. tum fub rnediis 

Si fucritxX - ih.e., fifictlCtfad^, iucadx j vel permucatim 

.a ' : 4 id ita/r^dx; 

if^ i-r"- — ■ f •• - •; 

^*"- rtuitiplicciur utrinquc pcr 4 A fa£lo rc^lmgalo tum fub ex- 

crcmis tum fub mcdiis 

» ' &iStxOO h.c^fifitut4 8 * ad f, ica rfadx 5 vel permuca- 

- jt - - .0» . . . : .1 « - ' tim 4 ad </, ica f ad x : 

/txti.^ jpulppUcctuc ucrinquc pcr 4- ^fto rcftanguio tum fub cxcremls 
' cum fub mediis * * » 

I, Q J 

jv.fii fit «» ^ h. e., fi fit uc 4 ad : ^ d, iu « ad xj vcl pcr- 

•"^ •. ' - / ' mucacim 4 ad \uh ^d ad ar. 

^^r'* fic4x fi^xXfi^ 8 r<< eric^rfx 8 ^•^■Xf</ 8 

' mulciplicctur per4 8 ^ fafto rcflangulo tum lob exttemif 

cum fub mediie 

■ .fii fit X 30 '-TTT • h. e. , fi fit ut 4 8 ^ ad f 8 ' « 5 vel 
♦ ^ * pcrmutatim 4 8 * «d </, ica t ^x^ 

f^" ' fit 4x30^^— Vf." ' erit« 4XX** — ff. 

'mulciplicetur utnnque pcr 4 faAo rcAangulo tum fub eztremis 

tum fub mcdiis 

Si fitxX*^^' ;h.c.,fi fitut 4ad^4-^> * — ' «d x ; vel 



permutatim 4ad^ — ^«icai-f-x ad x: 



' Google 



DlirOWarTB A TlOllf B Ut. |f7 

«dilatuc uccin que k id eft, redttcendo proporcionem ^ 

•(L«K|UJ(lititem 
* erit^ue 4jr—- ^xX^^* m 4 td ^> + ^ 

nmkiplicctor utrinqs pertf^^' crii coroponendo^ ' f^t* 

«i fle » X : Iwc «ft I fi lit « 4 — * id Mtt * ad « ; t S^^Tp ,a li ' 

, aoiamt 

•iifeiBnirvmaque)^* ideft,fcducendoproportionem/«riK. 

' . • ' ad xquaHtacem 

eritquc rfr + *xXi^. ut4ad/»,ita* — * ad 

mulciplicctur utrinq; pcr 4-4-* erit dividendo» ^^nS. 
Si fit X 90 t hoc eft^ fi fit uc 4-^-6 td *, iu f cd x : 

BtdXr^Mt.Q^M» ' ^ , • crit^Avi— 4«X^Ji^* ' ' ^f^^^ • 
«ifcrctvrutrinqtte^e ^ 7 ideHt^-fcdacmdtypmpodioMmi^ 

'.^cd aBqualitarcm , * 
entquc 4Af X nt 4 ad ira x- ad «—tf, 
addatur utrinqac ^^x - " Jt & componcndo ' 
enc 4x — b»00*t* ut 4 — ad Z», ica t ad x — 

mulcipiicaiit ntiiii^ per«-»^ eiic per dlvinoncm ritkmic 

. I. *.t . • comrtricm Ni ' ««- 

Si iic XX : hoc t^, fi iic vtd^^k id 4, ita ^ ad « ; n^Mimk 

ideft» riducendo propoctionCm ' 

ad «qualitatem , 
ut 4 ad , ita X -4-^ ad x— « 

omDonendo • _ v ^ 



&componendo» •dW. 
yt 4 — b ad ita ad x— 



gt 4»— .rff X^x-i-i«J vel , fumptis cooretjwintmml^ 

aufccataciltrinquerfir.'^^' " • ' -^* - «Wfibtt*, >. . ; • ^ p viAcft.. 

cricdttc 4« X*«+*«+*«. «r * *<1 -^. '« **r*^ w «^»* 
cddatur otrinque ix id eft , per divifionem rationis 

crit4«— ^xX^<+«<» contraiiam,j q>;uVf/4 

Yv I mul- '7 
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Ift Dt o#«e 

■nldpliMto aHinqi pcr s—k 



BU— ^ «d ^-^4^ itt t( ad 1«* 

r 



CK** addarar utrinqae 4« 
y^MTii multiplicaco i trin q; p«r 4 ^ 



eric4o«4x+<i*4.*^aoK 
c yUt cts. tddatur otrinqae mm 

iMiltiplicato ncriiiqs pcr *— J 
lifit 00«.- il0C€ft,fi 



fil9t 4— ^ a^^+^ » ita < «d « s 

erit i di-^-dxQOoc^-^bx, 
id cft,reducendo proportionem 

ad sequaliliMnrt 
m « «d 6 , iti ««pNffid (••f^ 
Bc dividend»4^ u 
Dt a-\~b ad b , ita ad f-f-^ 
Tcl» fumptis conrtqueatiuin 
millibus» 

ad , iu 2c ad u-^-im^ 
Ifi^^cc^gmpofitim^ 

•ficedaiB/ 
fic ot J+^.ad j» ita < ad »: 

arici4x+4(X^x— 
idcAtiaibiaBnda proporooncai 

mI «iiMlitaaBn» 
ttt ^ ^ 4, ita ad «— «» 

it componcndo <* 
ot * — 4 id 4 , ita 2 f ad jr— £• 
valy fumptis coBfeqncntiain fi> 

miinbus,^ 

«t ada#,itaa( ad s»^a4. 
id aft , par divifioncni latiooia 
concrariim,' 
nt ^—4 ad 4-i-^, lia tcad axw 
crit cctam<< 

fic tt >— 4 ad 4+^, ita « ad » c 



it 
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DsHONiriATiOKrias. ifp 

«qaaluiciai» 

m f ad 4 , ira ^ « ad if 4*<i 

&dividcndo/ ffrtf 
m ^+^f ad 4, ica ad x -f-f* ^mnA 
Tclt rumptts confcqiiciitiiun 
€c4f— 4irOO^iH*^«» miffibiis,! 
mikMttt atrinqac4» ml4^ada4,ica u ad XM+tc ^J^J^ 

crit4uc4<x^x+'x+H ldcft»p«coinpoficioiicai rido- 
iddator mrinque iiiscontnriciB»4 hrijta*. 

tiKMc—tcooix+^x. m*4-4ad4— l^iciMtda«,!2i;^** 

iBQlnplicatoatfinqjpcrir-f-^ erit cciam * 1^15 

fit 4 X — ' j f 00 lr-T-^4b 
Anforator ociiiiqiic 4r 
•tic^iic tfxop 1^4-4 

anfcrarur utrinque 

ttxi 4x^bxO0bc-\-dC, 
multiplicaco utiinque per 44-^ 

Si HcxXf : feu, quodidciBcft>fixfitad<|ficBti»44«dii44; 

fic 4f — 4xX^Jf — *l» 

auferacur uriinque 4 x 

cric^uc 4(X4x+^y|<, 
anfciitiiriitiiiiqa» ## 

cric 4r4-^rao«« 4 l«i 

aiiikipliMtoiitiin^ pir«4-^ 

8i ficf X «: fat^Mdidni cft »fi 4 fir«i«»fiiw 4^1 ad H^lc 

Cum in duabos pracedentibus formultt non occurrat quft vii 
pcr proportionales , ut ante, ad Kqiutiones priores perveniarBr: 
liccbic per cqualinitca] procederc » «qualia per cqualia multipli- * 
cando» acdcindc tbsqaalibai aequalic aaAcaBdOy omnino uc 
m CompofiuooibBc biicc A%BbniciffiiABai cft. 
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3^o p», «QW9»MM4f»ii . 

P ll 03 L E M A. . 

.-Dttttm rc^am A B , utcunquc fc^lam in C , rurRit 
fccarc in D j ica ut rc£langulum fub AD, DC compre* 
heafam (it aK)UAio^utdrMo cx D^. 

Scrics A04/y/e(fj fivc Rc fy/m km h * .* • 

flHppofiio Problematt lit {aoi ufto^ ' « 

VDCO AC» 4 : 

CB. b 

• &Ca«iCtit4ucADa)44-*,6tDBoo^ — 



» 








• 


iL 


C D 


K.- 


• 




! 

,L 1 


E 



Deindo nt habeamr «qaitloi 
Mnlttplico AD* 4«4- « 1 
perDCftaDE. x 



b litnftftngolam A D E F* dx-^xx. 

SSniitittt nultiplico D a , 
pctDB feaBG. 

: Etfitquidfttum DBGH. ^-A— 
Unde talis exurgic c^uacio • 

Ad qaiBi radntiiidaiii toUatotiittioqM « 

eric^ne 4x 00^^ — a^«» 
'Ddndetfinsfeftcuri^xad alteram partem, utincognStatqiiaii* 
titttea^ib ona parce habeantur, & cogniur ab aktti poctt» * 
&fit 4x4-2^x90^^« 

Cojiif 
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invmietifr 3i^ao . Hoc cft ; fftfiiiid «qaalicate 



— 7 7--- 1-16 ^ — 

\'td«|aod docdc, a<l fetindtfn AB th O , qnallfl ieqaiiitur,p 



pro- 

ducendam elTe AB ad r,ihi^4lil ftei^qtuijlit^C i ac deinde ad 
^|>J(_IB vel B C inveatendam elT: ^tiam proponioiij^eaiij^oc 
eft, ut AI (ir ad IB vel B C , ficuc BC ad C D. ' ' ^ 
Uc aurem paccat demonftracio , reperancur Analyftos vcfligia. 
Si enim per haec ipfa tegrediamur , incipiendo ab ejus line & de- 
finendo ubi illa iiiiciuin rumpfic, iavenca (iniuleric via a daco feu 
ConceiTo pc^veniendi ad quarntum. In <\ucn\ igicur finem 
ftqoditee cdmpofictones, quaiidi altera Algebrae, alcera Oeom^ 
fi|B genuina tti , ob-oculos poneio vifiim fuit , «diiibitl ^sfoP» 
imriffc^liimnigriilwii fivtad^gn— 1} reiaiiatC 

CmffuUAlgebrdtcA,*^^ Compofaie Cemctricd^ 

Finit Cmftfiitonis, 

C3AD,CD vel ADEF 



aArD» CDvel AD£F 
nOBvaDBQH» % 

h 

□ OOvdDK 
AddACiirfinnnqiiexar,. _ 

caAC, CD 
«cic^ae * 4x00 



Ecfic, peri. i<ii, dX + XJSQO 

□ DBvelDBGH, 

□ CO vclOK 
Addatar atcinque xx 
I caACDoCBK 
erit ^frit^ti^dxOOkk^^tkx, 



b>ire>. 



! Id eft , reduOI pcoBirdnne od 

tfquitiUcem, 
. AC CB BK KD.veiCOj^.* 
« -«^^ *■ uc4ad^,icai— »Af ad «fcnrfA 

(□DB--aCDvelDK}i.t.^ Et,famptia conf^uentium le- ^ f^j t^ 
d CsCBK ^uEi. — . - «^- .ram^p 

oCI» CDvel^eaCOI+^CD 
Anfenicor utrinque ibx 

oMjCD □iBveiBC 
crit kx QOkk^ 



AC Cl BK KC 
Qt4adx^,icai — ixfldsx; e/»fji.* 

Unde dividendo erit, fn ijfmintl, cMHtf. 

AI IC BC iCDvelCK- ' 
ut 44-i*ad i^,iu ^ ad 4 f ^ ,y 
Zi id /MM. 



^6% D& CONClMNAIfDlS 

id efl, reduAI propoitione five, fumptis conrequennufn do- 
ad aBqualicacem , pViS,fidtcUviMmMdit.itk 

Al IB bC CD , 
Ez conftruaione cft , uc 4 + 1 ^ ad ^ , ita ^ ad x, 

Principium C$mptfinonu, 

AdapertS traque tum ad Conftrurtioncm tjm ad Dcmonflri- 
tionem vii, licebic Problema coalLucie acquc dupliv.iccc demon- 
iUare, uc fe^uicur. ' . ' 

Produi^a AB ad I, donccBl fit arqualis BC , fiat ut 
AI ad IB vcl BC, ica BC ad CD: dicu rcaangulum 
ADC fcu ADEF quadraco D B fcu D B G H afqual* 
* cflc. 

DtmcmjtrMtCt 

Cam emm ex connruAione AI Hc ad IB vel BC , m B C ad 
j ^ C D : erit g reftangulum £ub extremis A I , C D , id eft, * re- 
yMM. ^angulum fub AC , CD unj cum reftangulo rubCI, CD, ae- 
jUI^.'/»- quaie quadraco mcdis IB vel B C A quibus cominune aufe- 




B 

• 

C D 


- 

-5 — Is . 




r 



. . ratar reftangulum fub CF, CD : erlt reliqnam re^Vtngtilam fub 
AC, CD «quilc BC quadraro, dempto eidem rcaangnlo fub 

iTlt ^ C I , C D , id cft , rcaangulo C D I una cum quadraro C D. 

k/»r jji- dempto C D I reaangulo a quadrato C B vcl B M rc- 

hnquatur quadratum D B ; patct diftum rcftangulum A C D 
quadraco D B «quale effe minus quadraco C D, Hinc cum , fu- 
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DfMONS TR ATIONIBUS. 



mendo CD & D K ccitiales , qitadiatoiii D B nUttot qnadraco 
CD ret DK ' cqoalc^iit icQangulo CBK : aMoifiBftura eft> fi 

•qttalibos hifce rc&angulis ACD & C B K addatur communc^ 
quadrarum C D vet O K, edam toram coti acquale efle, id cft, m ^er)/). 
reaang ilum AOC feu AD£F ipii DB quaduto fcu DBGR 
. i^od erat ficiondum. ' 

Cam ex^conftiudiiiielittir AIadIE,itiBCad CDt erit 
quoque, fumptis coiyfcquenrium duplia, • ut AI ad I C, iu BC *y^tu%% 
ad £CD feu CK; 8c di vidcndo » uc ACadCI, ira BKad KCj ^uinn. 
id eft, rnmptis confeciucntium fcmiflibus, ^ ut AC ad CB, ira Qpy}7 
BKadl^D vci CD. it^ualci^tuc c(l f reaanguium fub cxcre- T^a*- 
«ia AC,CD feaangttlofttbmediis CB,BK. Q^ibua (i adda. ts 
tor commiine qaadfatoffl CD vel DK, eiit 8c totnm to|l aiquar>^« 
lc,ideft, r reftan£ulura AOC fctt ADfiF Ipfi qiwktlie pBj.'?** 
I(P DBGH ' . Qso4 eiat fadeadttm, ^ ■ \ i/»- 

I>tt& re^d A B owoaqiie feat tn C» creMqas ex . 
•Ids wriniQo B fQper ipft perpendicolari indefiatci BJ> ( 
ex tlterdr ejus teroDino A redtm lineam ducere AD» 
huic occurrencein in D j ict Ot ipfii 'pnnv^Hf iii r e^ f 
DB, Bcamuiriia^ppK 

9efietudS»4^#/i ^ ^ 

Penatttc fiiaam qnod 

qoaeritur, 
fit^ue AB004 
CBx* 
& BD X « : erit^oe 

ADx*4-«. 
Hinccnmanguluf adB 
lir feftttf, enc * qnadrt- « 47 
tum ex AO aequale binb'^ 
qeadntie esABAc BD. » 

Undt 




Zft 



Google 



Db OlOm eiMif a voit 

Uodf cillt rcfakac aBqaado 

□ AD □AB + OBO 

Ad qmm itdocendam, tsUatiu iitrim|ae « 

Deinda tnmsferacur h$ ad alcetam ptttim» nt incogiiica qitiB^ 
titat ab uaa parta lubeacur fic celiqu* ab altem paite , 

Cujot atraque pari fi dtvidacur per a », 

obtinebitur «X^^^y^* Hoc eft , rerolut& cqualluM 

in proportionem, erif ut ad 4+^, ica 4-—^ ad ar« 

Quod ipfum docet , ad pr»b'ema hoc folvendum, proat BC 
ill diredum ipfius AB fumpta efl sequaUs BC > opiis tantiim cfTet 
ad'CC> AG, & AC invenire 4^^"! proportionalcm BD. 

Ad inveniendam Autem demondrationeih , fiat repetitio vcfti- 
_ mmi Analyfeos, incipicndo ab cjai fine ic pcr eadem veftigia 
ftogrediendo ufquead ipfiut initium ; ica videiicet , ut quod in 
fit^tf^-Ctn Rero)unon«^addciidnmprMi|iitiir, id in SynthcfTfeo 
C^rrponcione fiibtrahatur , &C0Dfra : cnm Anaiyfia& S^ttllKfii 
diicdc omnino fibi invicem opponantur^ 

Vinis c^ifithttk^ 

Unde 5c ipfae rtetx F D & A D. 
iEqualia igi lir fuit aFD & □ \ D. 
^»■47 OFB-f.«FBD+D iCvelQFD*. GAB+ClBDjvel nAD^ 
r^ 4>. £tiit fSO 

■-A □Ba 

Rurfus addacnr utrinqDe xx, 

ifncfi- . ' OFB+iOFBD CAB^* ^ 

crkque bk+iix 00 4<r. 

pFBveiBC 
- Addmor ntrinqnc 
OCE, BDfcazcaFBD caEAC. 

7H idcft. 
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idmf nin&% propotoont ad «qiiiluiMai» Iuinpcl4i» FS 

CE AE AC BD • 
- Ix coiiilru^w fifkMt i^kM 4-^^ I i^ Ar^^M |E». . '; J 

Pnncipfuiil Cm^efui$msi 

Inventi igitur tum Conftru^lione tum Componcione five De« 
mooftritionei- potflric Koblenu » negiedo lam artifido , quo 
•naqoo fiiic iimftigatfty if li«Beiiiodiim jbonftnii acqoe aNnpoiii« 

Produai AB ai E,utBE fxtaequilis BC: fiattttCE *d AE,ita 
AC ad BD» jungarur^MAiX OiCO iunfc ipfil D B 9 BC lifflttl 
iiKip(is4eqnak«i«iB^ ' \ t 

Ekminpndnaa OB adF» itoacBFfit aequalis BC,quo- 

i^coofiioQioi 




#E eft ad A E , rioir A C 
Hd. BD : wnf feaangn- f ^ ,^ 

hinf iub extremis C £,iiMA' 
BD, ided , duplum re- * 
daiigulum F B Dj zquaie 
redangulo fub medii&E 
AC« <^littiriiUdaciir 
commanc qoidratQm 
F B vcl B C , eiic 
qaadiatam Ffi una cum 
duplo re^ngulo F B D 
«quale quadmo er AB^? Qui^us fi rurfus addatur communcg^^^ 
quadracum ex BD : etunc quo^ue bina quadrjca ex FB, BD H- iKum^ 
jnul cam dnplo rcQanguIo ^EO, id«A '^, (^padratnm totioa FD,'^/^^/^ 
«qualit bints ()ttadratir ex A B , B D , id eft ^ , «qualcr^Miinio / ''^' ^ 
cx A D. Unde & ipTae rea« FO & AD ai^loa ea^u Hinci^ ^ 
cum F D aequalis fic ipfis DB, BC fimul fumptis/erit eciam AD 

ipiia DBy BC fimoliumptift «^!^*^'*» ^^^^ 



Google 



■ CUM *<^iit 



Jtxii, 



^$6 'Bt' 'ic OU CI H H A ND I s 

T H E O R E M A. 

Si in quid?aritccirculi ABC fumacur arcus quilibct 
BD miiior quam 4f gr. cujus duplus fic BE. corumque 
Miigenccs bF, BG ; cric uc quadracum ridii A B rauius 
quadraco Bf ad duplum quadraci AB, ica B F ad BG. 

^^^^ ^ Serics 

: ' BGx;,cnt4ucFGxj— « 

8cAGx 3 A 
Quoniam icaqae trcus B E i{>riui 
B D duplus ponitur , ac proinde an- 
gulus B A G duplus anguli B A F : eric 
< angulus ad A in criangulo A BG I6- 
A F bifaiiam fcdtus* 
Unde 4 eric ^^. . 

utFG idBF , ita AG ad AB 

J X X «. / 4 • 




Jdeoquc * QBF, AG acquale C3^oFG,AB 

XZ. 00 UAT, 



^ div. ucriaque per x 



^ fit 



Hinc du^i ucrique parte in (e quadrate» A 



lault.utiinq-, pcr x x jiJJ^ZZJj;^^^ 
colL utrinq; 44 xx — 



L DBG yj 

00 44+J/X*^. 



4 4ar.r X44jirx+xx 



^< «7 7 — * 44 x^x^yyy 
• div.otrinqueper/ 447— i44.rx*r; 
. ^ add. ucrinque zmmm—^j^^^j^j^^j^ 

toll. uirinqae ar j:^ 44;— x*;X244» 
di V, utrinqae per 4 4 x x 



nr 7 X > 
OAB— OBFlnAB BF BG 
Hoc eft,«ritut44 — xx ad A^^^itaxad^. Utproponcbatib 

Dc 
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DEMONlTRlTlONIBUf. • 

Demonnrationis feries codem modo fc habec quo AnaljTcos, 
cum ucriufque veftigia conftntiant, quibus ab liypothcli ad qua» 
£ci conclttnonem perdacimur. Uti hic vidcr» eft. 

' • Erenim cum * fic 

utFGadBF, itaAGadAB: 
7-x X K. I 4 



t ftti JtxiL 



e. 



ent quoque « 

utOFGadDBF,itaaAQrcnnAB4-nBGad DAB 



&dividendo* 

utOFG— □BFvclFH, 
ideft,aBGH/ ad Q BF,ita □ BGad O AB . . 4 



-r»c. n 



JJ-^txj 



XX 



itt n 



pcrmurando<^uc g • 
r'£=3BGHadGBG,vc!*utHG ad Gft. fta □ BFad □ A B 



7— jx. 



XX / 



Id eft, invertcndo & per converfionem rationis *, 
■t □ A B ad □ AB-- D BF, ita GB ad RH 
da ' " » dd-—'Xx ■ ■ ' ' J I j«. 



.4 4, 



tjuinti. 

f fr6fi 
CHndi. 

16 

h ^rr I /txti 

i ftr Cor. 4 
^mtti, (7' 

^mnti. 

k yiitCU- 
yimm ei.iz 
^uimi. 
l ptrxs 



& duplatis ancccedentibus A.convcrt endo^ac i. t.ii\f 
utD AB — DBFadzDABjitaBHad iGBfeuBFaaBG' 

J4— X>f— — Idd ' X / J9 

Quod eratoltendendum» 

Qu^d fi aucem Algebrae ignaris five in invcniendi ane imp^.- 
ritis ipfa demonftratio fit exhibenda, poceric ea praececffiiiris jam 
biTce veftigiis C\c adhiberi. 

Sumatur FH aequalis FB. Cum igitur in triangulo ABG an- „, j 
gulus ad A ic&i AF bifariam feflus iic, erit * ut FG ad BF, ica /c.«ii. 
AG ad AB« Sed cum linearum proportionalium etiam propor- 
tionalia fint qu«draci, crit &: » ut quadraturo FG ad quadratiim 
B F , ica quadratum A G , id eft, 47 />r/i»i, fumma <}uadrato- 
rum A B, BG, ad quadratam A B. Et dividendo • ut quadratum optr\7 
PO minus quadrAto B F vel FH, id cft f rcAanguIum B G H , j^^^^^j^ 
:td quadratum BF, iu qua.i ratum BGad quadratutn ABj pcr- 
' nnurandocjue f nt leftangulum B GH ad quadr^itum BGfcu »" m^ff']^ 
JHC ad GB, ira ^iuduiamBF ad quadiatttm AB, Hoc eft, 
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t^n^MCt^ quaciraco 8 F ad duplum quadrati A B , }ta,B^iKl doplttlll ip&m 



Hinc 



a ^ 4 pri- 



. Si, Tamgtlu iUpttUkt grcus mimrifwmm^ gt, ducMm 

^fiduum { ^otfts erit Ta/igens arcur dupti^ 

Tbeorcma hoc a Clariirimo viro D» jotfgp^eUio excogitatum 
' atque ingeniose adhibicom pliuii^QS modia demonilratum reperi* 
tur in ti^Aaui ejus decsiiifoiia^j^orce-vciamcifculi fDcnrarsini 
> rincer iplbmfic Clir. finilii l^ljMlUimoi ^veiiiilLoiigomoiW 

T H E O R E M A. ' . 

Si fueric triangulum ABC « cujus acgulas ad B re« 
da BD bifariaoi ficdivirus^ & ex BC abiciodacur B£ 
irqualis AB jungacurque A£ , Iccaas BO in F : dico , 
fi agacur E G parallcia AC , occurreiis ipfl BD in .0« 
cnTc ucBGaiBD, ica AD ad OC, & AB adBC ; ncc 
non DC bis cnfe ad excciTucki» quo DC fuperac ADj (i- 
«•cBD«dDF« 

Efto B D X * 
ADoOf 
OCx/ 

Qgcfiiam iuque trUn* 
C gulorem ABF» EBF aii« 

guli ad B ex hypocfaefi Quit 
aequalcs, ncc noii latera AB,BF3cEB»BF, quaBipfoscomprv 
iieaduac » ««^Oj^^ : ero&( fic « aoguU ad f c^aalfs^ id «(i reai » : 
' * " • bafii- 
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D E M O N S r & A T f O H I B U f ' I tff 



bafisque AF bafi FE sequaiis. Porr6 cum * propter parilielai '•T^^i 
AC, Gfc inguijDAF, FEG in trianguUs AFD,FGE «qua-^'^ * • 
lcs Gnc, uc & anguli ad verriccmA F D & CFE , Jawiquc AF c^^if . • . * 
lateri F E , ut often(um eft : crunt quoquc <^ rcliqua latera AD , r*"**- , . . • 
DF reliquis Ijteribus EG,: G:F equalia. himc cum « proprcr fi- ^^JJ 
militudinem triargulorum BGE, BDC, BG fit ad GE, id eft, e f^rCtr ^ 
AD , ficut BD ad DC; nec non BG ad BE, id cft AB,ficut J**""- 
B D ad BC : ciit quoque / pcrmutando BG ad BD , ficuc AD [S^J* 
4Ui DC, & AB ad BC. Quod eft primum. 

Cateriim D C bis eflfc ad «xceirum , quo D C fupcrat A D, ficM , . . 
BD ad DF; ita patet. ^ i 

Eft enim , ut B G ad BD, itaADadDC 

t—iK. ^ — c /7. 

Ideo^ucf aBG, DCXt=)'o BD,AD, . JjJ^* f 

— 27^00 . * 

jdd. ucrinque ly k. 



CQlUucc^n^ac ^« ■ . n 

kj^^(00 2jz ~ .... 

lUr.ucrin^c pcc 2; i= , * ^ «J^'» 

iDCDC— AD BDDF • ► ' ^ • 
ZT ad 7— ( , ita ^ ad Quod eft («candunic 

..'2 U 4 ibccnim com fic «j.o.,., .1..^ 

• 4it BGadBD,ita ADadDC '' •r- ^ . 

— — — < /, . 

\ ". •-. en» invertendo ^ . • .^J.. , lijfcfror.^, 

\ utDCad AD,itaBD^d BG i.-. 

7 ( ^ y 4— 4c» — < / 

& per con^erfionem rationis - ^ . "^*" C"'- 

ucDCadDC — AD.iaBDadDa - «i*- -- ^**^ 

7 f 

id cft, duplatis antecedcntibus, K ■» • ^ k W^a*- 

' ttt jDC ad, DOlP-ADjitaiBDadbGftuBDadDF 
• . fi.ci . ^i^j .^.^ 7 ' ■ * * #7 
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• Z Ex his facile eft , cognitis A D , D B', & D C , invenif c D 9^ 

• \ si cnim , excmpli gfatil , A D Gt }9 . DB 45 , & DC : 
» lut w *DC 6^0 id DC— AD »8(5, iu DB 45» ij^-. 

: ^ u' T H; E O R E M A, 



lifdcm pofids , dico rcaaDguIum A D C una com 
V-. qoadratoDBatqualcclTcrcaaDgulo ABCt '/ . y 

EftoABx« ' . * 

' ^ BDX* 
• . * ' .« ADX< 
••J .0*\l^ BCX* i * 

DCXT 

«cDFxL - 't* v.»c>Mn« 
«•.TTt/i- Etcnimcum* 2 oBDF fit xO AD+ODB — □ AB, 

erit, dividcado utrinqae per 2^, «.X — ^*' ' ^ ' "'^^ 
Undc cum per antec Theorcma inventum quoq; fit 30 

CTlt X — . 

rfiT»fo«tToqu«c?cnom.na. Ex demonftratis in antec. 

toie pct 1 , inftituatur — ^M^X^^ — ThcorematC vel 3$idSfititn 

■tuioplicatio pcr crucem y^j) AB ad BC 

add. utiinqae -7 uj+UyOOOMj^l^Jf-ilx ^ y ^ , 

loll.auintiuei*^ . . ,c proinde /meAxo. 

u;X-47-i*^ DAD,BCXCDAB,DC 

add.ntnnqucAAc ' 

«7-flttX^*7 
1q«o ftibfiit. tfx ' — — — - — - •- 

* - ff74-**<X4JJr . • . 

4tv. Btrinqnc per c ■ - — — — — — ^ 
cADC+Dl^RcaABC 
Et fit cj-^-hh X QJod erat prepofitnro. 
avccm pada in ad«q«ation%|hac refolvenda argnmen- 
taDdum 6t, ut (eqncndo vcftigia allatat rcduaionis , qu« obfa- 
pcrioicm mulciplicatioDcm fcf auccm pcopiic Al^cbiaKa cft. 
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qtuefinim Theoremacis Geomcciice conciudacur » (cquens tcc« 
minoium difporicio docebic. 

■ Ex pr«cedenti Thcorcmate cft 

miDCadDC— AD,itaBDadDF 
-«t m 2jr . ■ jr-.^ ^ / • 

tc proindc* 2DCDF aequal.aBDC— C3ADB hptru 
'^toeittd^«cft,utBD*d DC, iuaaBDFad zqCDF. tP 



^ ^T^J i 

foi " . - - 



»» 



^!? . ^ fttrtiptl fc, com. Alt« 1 DF» id ai, *^ * 
Hincciuii^ tims. 
iOBDFkqo^ aAD+DDB— □ AB, fic - atzjCDFaequ. oBDC— OADB: 

^cnt ocBDidpc»(eu*DBD adaBDC* •atRimptl^ 

» ' ^ L1 » «o«.altifc 

IttDAD+nDB— OABadcsBDC— oADB. * ' ^ ^ ' - 

idco4uT7 - - • Jg;?* 

ccliq« □ AB-- □ AD ad rcLa ADB»at totam id ^^fcu BD ad DC» 

FdciU hk fjjci quMfitttm i^epdfiticnU comludere ^ revdC4H^ 
do ffanc pr»porttonem ad atjuaittatcm, dc dcinde in locum d y 
ftibftttuendo c x. Sed tjuoniam fic dd folida dfienditur^ de tjui^ 
btts tn pofteriortbus Fltmentorum librts dgitur^^ui cb difficuU 
tdtem fudm magis frateriri quam pro Elementis Geometrid 
dddtfci filent , foterimus iifdem Jepofttis in quaftti concIufiO' 
mem Jk ulterius arpumentdrL 

^ *^ .Uinoi»^ *«i ♦•t;^' c '•■•t 

Scd ut RD eft ad DC>ita quoquecftx qADB ad C3 ADC-' «*^»ptm 

k ^ i_ / ' com. altic. 

& nt BD ad AD, ita quoque cft ^ C3 ADBad n AD»ac / *»'*"n"pt« 

. .... k . ^kc t 7. • 'M';. 

□ BD «1 OADB fctt A * ad *^ lol^Tif;.* 

BDfcuA. 

• * * A«4 % Erunt 



/. -«» 
:IA 

. ^ r 

• • • * - ■ I 

> ;• 
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I7M Di concinnamdis ^ 

Emm iuque □AB--nAD,o ADB, fic QAD tres mjgnitudlnct 

&aBD,C3ADB,£cc}ADCues4li« ab aitera 
••..tf.f — — ^7 ,p«rcc, quae bina 
^ - ^^.fumpc» in ea« 

• •. • 1 . ^ » . . ' i . • ca t dem fu it ratiov 
• • » • Jie , quarum- 

' que propor^o 

r e(t pcnurbita: 

.k/» t| quare etiam K ex aqualitat» proportionalea erunc, 

•■"•^ i<ieft,aAB— □ADadDAD.ficucDBDadaADCk, 

'.^'^'cj-: ^ . 

: ;4'^"-Et componendo' . -^» 
»Ts'rJ'f • DABad □AD.ficucnBD+oADC^doADC 

M ftrii* • Ptrmutandoc^ue "» 

f**'»^. □ABadGBD + caADC, ficutOADada\DC fea"' 

t .\» <>4 ■ ■ f< / cy, 

9feri/nnlt- ADadDC,ideft,fad/. " ' * 
al^ ^ ' ^Sed ut A D ad 0 C , ita • el^ qiioque A B ad B C , feu ^ , □ A8 

ADreu«^ * r— d/ x, 

9p*r»nttc. ad o ABC, id eft, «4ad 4X. . 

rel4/.«i llndcentutO ABad □BD+OADC, icaDAB ad oABC. 

paOampu 44 bh-^Cj 44 / 4«., 

coitj altit. r ^ ^ , k 

ABfeu*. ifqutlii igitur funt y □BDH-aADC & OABC . 
*\F*^9 tt-^tj 00 ^x. Quod * 

' erac oftendendum« 

Wem quoqoe alirer a nobis dcmonftracum repcritur Prop"* 
to"^^ fecundae parcis prioris cradatua Exercicarionum noflrarum' 
. '• ' < MaUif ouiuaivai j aj;. Mmu^ «pAm ^uc alicer ab «liiff 

, . ^ K ;«• \ — — , -i 

. . • / : ' 5 ••^- ••• i f^. f. ♦ r / V 

' ' * . .• 

* 

' * • • . • . . , r: » • 1 V - . 4 •! 
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f^lU frdcedentis Thedrtmatis Attdtljjis ^ /iipp9nend$ tdmitm 
47 Pro^ofitiones primi librt £ucltdis, 

. ^ . DcmilTjs cx D fupcr A B, 

^^^--^^^ r « j BC, perpendicularibus DF, 

D G, pate t, ob angulum A B C 
icfti D D bifariam divifum , 
ipfas DF& DG,uc&FB & 
B G '6 n^iml effe cequales. 
Dt^inde cAo ctiam B £: per- 
pcndicularis adAC , fiique 
A B X 4 ^ . ,, 

BDX*-*' *' ••••^ - * 
ADOO^'- ' 
BC OOX 
DCX/ 

F B vel B G 00 f , cri t<Sue A F x 4 — i, ' 
» > . ficGCXJf— ^ 
&EDXTj tritijue AEX(— V 

— - • • • . . • • 

Subtr. r2 * Sufefc P*- □ B D 

- - f-» nFD.4(— 44-+-a<f — X ^^— fi.DFD 

«icL atrinqnc it, 0c '■' >-- — 

wa«*f.<ce(«4 2CDABF OAB+nBt^— DAD 

. X 44 + ^^ Ci * 

*4iT. ntriiKjM per 2 « — — — 



% • > 



4 



fit f X 



24 



Sed f in aKit qaoque terminis inveniri poccft, ^aereadocapi 
r I iatcra crianguii D BC) hoc pa£to ': 



4 Ata I 



• »0 C B G □ BC+ □ Bp-.DDC 



Sire imtur qa«rttur r per | • Uteri A^' ABD, fivt pt^ U- 
ttn A« OiC t etoQDC ittiqiN indk ♦ PKopoficki ■? fecundi li^ 
bimKlUir» ac prctaii ggoModo h«c i|4 ■ i lh i himTa 4Mtf • 
^BGinvvaiondayi. . ; 

* * _ 

iiviib «itra«M deaomiiiatoTe ptt « , in- — R til, , // ... 

JESltllT^Ittlti P" crucc n HOt l 1* 0 «KX^x+^^-.«;jr 

■ 

Qjiaatut jtmvferjtlttHttriingiiUABO » . 



' Sobtt rOAB.*- / Sttbti. r**-nBD 

... ^ |^O AE.<f---ify+yy {^ vv.Q ED * 

dd. Wrinqae . ^,, , ^ • 

tranif. *.&ff . *<yX*^4-<c *d 

4iv. uumciuei^ef «e ' fcf X *^"**""* ^ ^ 

Std V quoqae In aliti termlnis infoniri^oteft » qucicado e«m 
pcc Uter« cdanguli D BC» hoc jNiAds 



Snbcrj 
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w 

. 4t\. mrinque yy.Sc -JjcziCDE O BC— □DC— □ bD 

ttan5f.**ficv» >;y X xx— /; — ^ ^ t * 

iiy.utrinqucpcx ij^ . . fit T X - ""{^ " ^ 

• Quasrendo itaque t per Uteri DBC, eminit Mnc 
Pcop. 12 fecandi libri Euclidis , ac pneterea qugmodo hacc ipw 
debcac adhiberi ut inveniacuc ED« 

Quare eiit . . , . 

^ > . 

f ivifo utroque deiwininatore per 2, ^ . - ddfOOfXX-^ m — 

•flnibtaatur mulupliuuo per cracem LL 

traiMf. quaotitatci , ut , qa« i n A * 4- <^ X < XX -h 4 4 T — cyj — UJ 
4aSim fi»ot,ab una patte habeaniur ^ ^ ^ - 

• • - . . 

DDpIiciter igitur invento Ih^ h«bebttar «quatio 

»ter ^ . 74-» 

fnoTr. pef crucem ' *^ 

ilXX;— 4/»4-f<XJ 44XJ + 4f*X — ^*7/+ — 

X 

#x5+44»7 — ffx; — 4<XX — 4y/-f-4<// + 4#fj 

tranrpofftis tran fponendii , fit ' ^ ^ 

X 

l44X/-h475 + ^ff7 — -«^V^^^^+i^^iy 

i>nr. otrinqBc per a4x-h7Ji4-<< — xjf^MM-^-tty, 



AD DC ABBC 
crit<^0€rxX4f«Hoc cft, erir m * ad^ itatf ad ar, 
. . . «7 Ar^*^. Qiw «ertia eft Propofitiol»» 
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HincezifteiKc ^30 **^-V7-f^^*-**x ^ ^ 

^ t ^ , , tpADC-hDDB cD^BC 

id eXf UOQ^x^j ; fea, qn^d^ MdciB t^dic, tj-^kk Op ./«Xf 
Ommno ut in ancecedei)ri iTbeorcaiiitC^^^Und» ^idlitcfl^ oigill* 
tis AB/BC, AD, OC, invcnire B D. 

• Qu6d (i aucem , txiftence b k OQ 4 c j ^ pro x reribatuc 

ifcA^W^.--T<^Tc)^A(80'<«7-'-f(> idefltvdi^diiid» 

turinqiie per4«— «, efit -^^x/, Vel i fefoNefi A cq^ 

G AB— DAD DBD AD DC "* 
litacioi in pcopoccioiicai, eric oc ««^i^ «d ^l^hi « td 7, Simif 

Kcer,fi pro/lcribMar^,aic^^a04(«-^(~vel hl>400 ^ax^ccx, 
i4 eft,.diYideadoticuiiqii« pec d»-^ct^ cuc^^J—-^ goi x* . VeL 

• ' - , '□AB--nW> 
refoWendo flrqualitacm] ia pcopoctfbneiii^ .«lit nt dd-^tt ad 

DBO AB BC 

• ica 4 ad X. Qijae quidem iofuper oftendunc 1 quo pafto cx 
cribus Uteribus A^t AftO AfVodM 'poOmr^ C & DC» . • ? 

x^ttfne itd fnftdit fi dttftdcedentu TheoremMtis imte/tigd' 
tionem duntdxat ddhibedmiwr itf ^ 47 Prdfefitifiies prim 
Jtbri Enclidi^ , /jmtr dtim m t» tttkwk wn imdl idem 7A^r«M« 
tmdnet , tfermm ethim Prfpojitk \% & \ \ fecumU Mri, 
' ^^u^iidj^fKdp^finmtBimEmme mn tfCfMiSt fWd trini^ 
gnlnm €9mermi$i^€ttjmdngMitts tiftriamifidlivifiiu^. 
'^^erttm cMftfUMm lnm mtUte freiixmtm ^cdkMhm* 
tectdemit Theirem^it mmhu ( ttt epimr ) wurdm videri de* 
heti ctm^dd^il^iitd^i^tdMmfi^fefiierimm Tbetremd , fned 
ei immedidte fft^ttddtt %.ttm itidm Prep^ ix dttt-\\ficundK: 
fymdtmrdtidneSi qiidiniie ctmprfibandis cmit&d m pn^tiUt 
-fimftrpmtdendd . iUit fic jdm frdfiifpefait emmm ffdtemdt^ 
i mt tm ytfitt t di t fmt t finm i^fitm ftmitim ittj^iterit dtfm A 
.... ... .> . . • 
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primis velut princtptis , ( quemddmodum in Mgebtd pr^ijertini 
ferifolet , ) deducere veltmus , longa firte forent JpeffMnd^, 
qutdem hic refero^ ut ^utltbet tntelligdt , nonnuUos repe" 
rsri , ettam in Mathematicis haud Uziter verfatos , qui 'viden- 
tes hujufmodi calcuLum fepenumero valde proltxum evadere^ 
plurimifve termtnts conftantem , demonjlrationes Geometrtcat 
es longe praferunt , non animadvertentes ejufdem heneficto eli" 
ci Jheoremata , ejuibus ad td concatenatim utuntur. Exifli^ 
mames pr^erea Al?ebram t)el hoc nomine non ma^rni facien" 
stdm efje , quod folummodo circa aquationes verfetur ac eafl 
dem continue rifpiciat , cjuod /ane ego maximi momenti judi-^ 
cavenm ; (juippe harum ope infinita genera Problematum pr$ 
nno genere rroblematum haberi queunt , ac demum tjuicejuid 
iti uniwrfa Matheft ardutam feu dtfftctle occurrit , td omtte per 
jtquattonem abfajue ulU amlage verborum involucris ^uam 
ftrnplictjiime potejt expUcari. 



P1.OBLEM A. 



Datis pofirionc duabus rc£lis lincis parallclis AB,CDi 
& in its duobus pun£iis A & B : ^ pun£to F cxcra ipfas 
daco rcdam lincam duccre FBD , quz a poHcione dacis 
abfcindacrcdas AB, EP, dacam incor Tc racioDcm ha- 
bences AF ad CG,reu4 ad^ 




Seriei Rtfoluttottit^ . * 

Ponarar fi£luin , qaod qac^ 
ricur, hoc eft , Hc AB ad ED^ 
«t«adif> fic^ue A F X4 
• ». CFx* 

CEX< • 
^AfiXx 



Bbb > - * * • • Hkic 



Di •oMCtvwAirBii 

Sedez rimilicudinc A^*"""* AFB & CFOlft ^aoq|llt 

•lAFadAB,iiftCF ^'^^ * 

4/ «d CD. f + 7 
QMit«k#iri<>iMiaAF»CD oABiCF 

Mt+4» qp »«. 

ToMtoiv ad alnnii 
abwit paim lubMnnic 

IHfldail» jRfB •tnquc pait ^1^4 . 

«(itxXr^.. Hoccft, ll6lMl0|HfcMllkipfftf«t! 

t ' tioiiem,«ric m b—d zAttitn s $a x, 

Id quod argatt, ad Probiema boc folvcndttro , ftacuendam cfle 
«tGFadCE, iuAFad AB, Ut awam ipfiwi «ompoiiatBf , 
lepeuiNiif Kfffehiri^* veftigia fit ab e^ fiiia pcr eadta nda*- 
or a4 td fmjf fnidiipi ttgiu QBafnadmodum rupcri^ Jiiii f»* 
pibc monftratoiD filit» atque ^i*"* vidm aft » pffrattlQidj» 
|iiblCqiiftfyawiani»<|iiB.ikfe^M^ 

Gmy^^/i^ ^ 

Duftl OH ptrallela A B vel C D ac arquali C E , ag». 
Cnrcz FperHreaaFHD, fecaos AB,CD io B&Ds 
4ifio AB ad EDxfT^^ HmAB ad CG» fta 4 imI ^ 

4 . • AF CG AB ED. 

Hlda ^«'laAat erit, ut 4 ad ira x ad / 

oAF,ED aCG.AB 
aakiimitaai 4/ 00 <^x* 

CiAF»C& 
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aAF,CE+CDAF,ED tZJ AF,CE-H=iCG, AB. 
Quire tric eciam 4c sf 00 dx^ 
oCFjAB cdAF,CE+ci3CG,AB. 
Erat autcm $c t x 00 4C -i-d x, 

OCF,AB aAF,CD,rcu,C3AF,CE+aAF,ED» 
Q^tnftrif/ixtiftukx.OO f 4- 4/, 

AF AB CF CD 

erit^ueex (imilitudine A^<>^"* AFB, & CFD,ut4 adx, lca^idc-f/, 

EftojamEDx/, 
t3CF,AB CD AF,CE4-C3CG,AB. 

aCG,AB 
Addaturutrinque ix, . • ; 

^GF,ABfcuaCF,AB— aCG,AB C3AF,CE* . ♦ 
eric pvis/txti b x i x 00 ^t* 

id eil, cedu^l proportione ad cqualitatem, 

GF GHvclCEAF AB * * 
Ex conftru^ione cft» ntk~^d ad c , iu 4 ad xs^ - 

PriDcipium Ctmptfitionis^ 

Reliftis iginu hifce Tcftigiifl demonftratio eifdem fuperftra- 
Gli erit talit. 

J>€mnJhdM. 

Quoniam itaqae ex conftniAione G F eft ad G H vcl C S» 
ficut A F ad A B : erit « reftangulum fub cxtremis G F , A B a ptrtt 
aequale re^angnlo fub mediis AF, CE. Qaibut (t addacur com- f ui. 
munc reaanguium fub CG , AB , erit * reaangolum fub tota ^JV^" 
CF & AB aquale daobos reaangulis fub AF, CE & fub CG, 
A B* Porr6 , quoniam cx fimilitudinc triangulorum A F B & 
CFD, AF eft ad A B , ficut C F ad C D : crit « rcOanguIum 
fub mcdiia CF,AB aequalc reftangulo fab extremis, AF,CD,^*^ 
hoc cft, d aequalc duobus reflangulis fub AF, C E & fub AF, a^r/i. 
fiOf Erat autem quoque rc^angulnin fub CF, AB Kqaale duo- 

Bbb % bua 



Google 



•^SO Db COWClNNAMDlf 

bus reftanguns fub AF , CE & fob CG, A B. iEqaalU iguac 
erunc binj reaangula fub AF, CE & fub AF, ED binit redan- 
gulii fub A F, C E 8c fub C G, AB. A quibus fi commune aa« 
feratur reaangulura fub A F, CE, erit etiam reliquum reaan- 
gulum fub AF , E D aequale reliquo reOangulo fub C G , A'B, 
tftTi6 Unde * ut AF id CG, ica AB ad E D. Qjiod erat faciendum. 

ftxtU 

Hdnenm qu£ frdiceferunt ProhlemdU ^ 7he$remdt4 i/lim 
nMtura cenferi ptjfunt , tju^rum difftcultsu in demonfirAtiem' 
bm ex CdUuli vefti^iit elictendis potius tjudm in ii/dem per AU 
gebrdmfolvendts & oftendendis conftftere judtcdri debet. Et^ 
enim cum in Algebrd Problemdte dut Theoremdte dd JEjjMd" 
^tionem perdu6to hdc/ecundum certas reguUs reducatur refoU 
'Vdturj, y dt vero demonfirdtio Geometrica , tjua ex eorum cdl- 
culo depromendd efl , non femper eifdem le^ibtis ftt obnoxid , 
fed diverftmode prout requtritur^ immutdndd venidt , ut ipfk 
commode feiictterj. per Geometria Elementd expltcetur ; vifum 
nobis futt hic confeejuenter iUius contrdrium in dddu&is dlitjuot 
exemplis pdtefdcere , utpote in ^uibiM prdcipud dtfficultat in 
ipforum per Algebrdm enodatione fitd ejfe dppdredt. In quem 
finem duas prtmum ^afttones Arithmeticas in medium af" 
feram^ tit^ ipfts benefcto cdlculi hujusGeometriafolutis , cuiejue 
fidt mdnifeftumy quo pdclo iUiui tgndrt detnde ddeafdem fol^ 
vendds rdticcindri poflnt , vulgdribus tantum Arithmetices 
regulis inftru&i. J^ibm aliejuot J^aftiones Geometricas ejufZ 
dem generis fubjun^turus fitm , /juo ftmulconftet plurimas cttam 
' tales repertrt , poft quarum folutionem Algebratcam ultro velut 
fefe offert folutio tpfkrum Geometrica , itd ut tjuod i/iius demon^ 
firdtionem infuper concernit Cfometria Blemema jdm edo^os 
noneffugidt. ,j .^^^ 



mi Lxtrci 
tmdenmm 



mfirmmm ^^"^^^^ dupiex hdbet vinum , unius 8 /tttfra , dfterfUf 14 
Ituth^^ JM^*^ ^^itfi^ Cdnthants^ Vult autem mixtionem facere, itd ttt 

" doiium 
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delium vini njendcre pojiit 7, f fhrem^, ^^^ritur , r^9t can- 
thdros utnuf^ue ad hdnc mixttonem fdctend^m fumtre debtdtf 
Ponauu: cum debere fumcrc x cantharos primi 8 ftuFr. fea 4, 

Dnlide lapponendo doUnm concineie 80 cancharos feu*, £c 
pfcdttin if flor^ 700 fiaftofuin , quo ipfiim fcndi debec . 

¥OCtn i X Cli t JC-f-; X c 

Qipmnr itin qoMici eoiilj^ cwiliwi>ljifaijoe vinl, qao 

dolium impwri debet : dicendo ^^^'^' 
CMidu iiqfrr ftiife, fio«i ^iifMcagCinflfa: Aiifr* 

« • " ' ^ V ■ « / £uic • V, conllaiie 

canthari priml 
vini, in doiium 
infundendi 

Canth.t0n)f4iflurr.,fN4itf/(«;^4^Cancb« fiufr. 

8 " ♦ ■ , . 1 I " jr / ,fiicit conftant 

Mnthirifecnndi 
vini> in dolium 
' infbndendi 

ftufr» 

eritcjue fumma A%-^hj:xHm 
traniC iaal^att. !■ 

. dlvid. tmiDqiic ppr« — 



Eac jiiitom & « 00 
Qemorit r — / CX) ^^7^ 

■Mk.atriiiqii0|pcr« 



tniosf.qaaiiticate$,iitq«e ^ 

iil r filttCOMB r -"11 
diT-lWiWWi.^'*- 

i — « ctf immat cd f. 

Bbb I QglBi 
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QjMBftioiic h&c ita refoluti , itt«ooAK , qao paSo m qiMifip 
inviiiiiM oiMm dic i Imic fa cicndt lanociiiiri HsBat , infpiaiiias fi> 
qaeni iUomin inicfjAcutio»- 

Molt.(.8oCincli.(ea,4iii«ai . « ... i 

per«. •tattfe. ErdL7<» Snfc codbr. dolnifn pleniUB 

, - , . vino S & 14 ftttfitof iim 

fioot4f.^4oftufr. '. . 4f^oftufr. 

conftac dolium ple- IUtin^,i— 4«. 60 ftuffi , quibui dolium plus 
num vioo 8 ftttfco- conftat impletum vino 8 ftofror. «t 

run,^ 14 ftofeoram , quim plenom lolo 

vino t ftnfioinm : vd cdain , qui- 

buf canthari 14 ftufiroram in do- 
Ito conrcnti carioccf funt canthe- 
rts 8 ftu&oxum , iUoEum loco 

Ex ^.14. Ml>cr. . ^ ,« 

fubtf.A t Cwitli. to Cam*. doUi 

rf. 6 'ftufr.— I— rf— 4f.<oftufr./ftat'-^^' fio 10 camh. 14 flo- 

diffcrcntia pre^ diffcrentia pre- ^ « ftotmilOOf 

tii uniiis can- tiicanchaconim ' ^70 eanth. S ftu- 

thtti indoUo fioiWBXx» 

11. tt A S t I O. 

Ancilla foriim pctic , habcns ^ [ ftafrof , « iis ponat 
fTMMpMUH ^ . veniftec» lo poma ipft oflferoocur 

"^ZZ. I ffufr. & if pira & ftufris. -aomcoff, fi utriordue fra- 
(km fimol loo habero velit, quoc poB» & pifi worfiiB 
aeciperedebeac? 

PonaCttr incillam deberc accipere x poma , ondi cnm ewut 
qne fraaua 100 fcn 4 fimui pro 9^ AuA; lcn^hdbcm vilit»«iqw< 
-tur ipfam ndpcre dcbere 4 — x ptra» 

Hinc cum 10 poma len t oftecantnr i ftufro fcu rf , & 15 pira 
fco e ftufris a fcu /, qmancuf qonci |am cenftinc ailumpta x 

poma U 4— X pin« ^ 

Di* 
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Dicrodo: 

l^niA conjiant ftufr. , qadntt cvnfttbimt Pomt ftufr. 

( ^ d ~ — x/Ucit j. conftAot poma Smmik 

# / " Itcit conAattpia fi^ 

menda 
Ibfr. 



uajuf. (/« ad alt.partciii ■ 

Ad firadionis hujut refolutioneni, fiat ut c ad <^ , iu # ad qnir. 
um , quse vocetur ^ : eritqoe x <:/^ Uadc pro * X 

linhi|MNarit«x'-^~^%el^^£^\ Oiindofittiie#ad/»ita 

41 ad 4«a«, quae vocetur : crii^uc «ibx/j j iu uipro *X 

lailMpoffir«x^-~^\ HiiicfiteMifitt,iit|«-/adf,iti 

* — - j ^iii^^^ fintttm h itM H i p<>- 



Qu« itaque ad quaeftionis fclutioncm ciica Algtbcaa fc%Bea- 
ti inodo argumentandam effc iafcront 
Foma fiufr. Poma 

^ * * l 

w ■ i » i i fyficitt^ffcrfKconilaiit Poni. 

rubtn/^ X ftufi'. predum if pinNwok • 
ReUnq.^~/^ftiifi;quo at poma cariitftfine 15 pirii. 
rin ftvfr. Pii% Subcr. 
# / ' 4 i 9-|- ftufr. conftanr 100 poma icpirt luiiul 
41— -a— 100/fadt *. I ftufr. conftant 1 00 pira 

fclinq. -^Ti^ftufri , quibus loo poma & 
fictlBMlcttiora liint 100 piris» vd etiam» 
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quibui poma in ccntcnario contenu,||^(H 
ra (oBC piris eoruai ioco fuoipiij. , . ^ 
fhifr.di0er. Poma ftufc.differ, Subcr. 



— • - — » 



86< 



PaOBLEMA. 



Mcriri alcitudincm turris AB , ut & diftantiam A C, 
bcncficio duorum baculorum CD, EF, daus GD 




£ftoACX*, 

Serics Andlyficf, 
^^iMlF pifilleli A e, eric ptopcer nmilicudincm A^. ABT 

tt AB ad IF vel AB» iapOad KF«ft£& ^ 

yr^ — — —41 i, 

Sodem modo , eric propcer nini|icudinem A'"^ BDG le BFH 
mB0lllBP, five IKad IF 

iM6 cft, AC ad AE . iti bb id HF« 
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Adeoque per i6 fexci . • * 

Aufcratarutrinqu» ^ * . > ' i ' * 

BcRt(x — dxOOab, r-i..: i 

Divicfatur jam utraque pars pcr 

criiqucArJO^^. Hoccft, rcfolvendo Kqualici. 

^ • • • ^ tcm in proporrionctn , erit ut 

• ' " . : • ' • td 4, ita ^ ad x« i 

Jtm cum cidcm flsqualia inter fc quoquc fint a;q'Jalia, - . j 
•rir bjOOcx, Hoc cll , cric uc A ad f , ica x ad-f,- 

Qjod fi autcm invcnirc lubcat;', non ioventi priiis x, fubro- 
gctur in hujus iocom in aequacione uicimb tilc invencl valoc eju« 

iQTcnras 



* • ^tt\MtbjOO^\ ^ Y' • 

Ubi, (i utrinquc dividatur pcr b , invenictur/OO — • Qu« 

quidem aequalitag in proportionem fic rcfolvitur , dicendo : uc 
4 ad «, iu( ad jr. E quibos icaquc hujufmodi Conftruaio fcu 
operaiidi modus clucefcic, a i«, > ^ V 

Sumpta HL 5cquali G D, jun£laquc DK, fiacocc — £ 
ad 4, hoceft, ut f L ad LH, fiye FD ad DB, fivc eciani 
F G ad G A , ica E C lcu ^ ad C A fcu Af j & ita quoquc 
FH fcaf id AB fcu^. \ 

Cujus dcmonftratto ex & 4" ftxri libri Elementorttm pcr- 
Ipicua efl , quippe confiderando re^am O L ipfi BH parallelam 
fccare proportioiialKcr reaas BF, FH, perinde ac OC> qaae ipft 
A B cft pirallela , fecatrcftas AF, AE ; ut & reftam FE fidcm 
A B parallelam, facientem A'" fimilia GFH & G AB. 

Caetcium ur praxic hujus Problematis cuivis obviA fit » vifum 
£uic illud p«c aumcros illuftfare, ut fcquitur, 

i digic \ /' 

E(loCOX4Xi4 
CEx*X?o 
&HFXfX2y. 

Ccc * lle 



Ds tOK-«I«ll Atf»tt 

UrFLadLH, 

fcuPDadDB, . * \ 

live ewoiFGad GA, \ 

fiUidn 4UtMmm cscriiiiii A, B, cikm td A pcm* 

EaoABOO«i 

Series K^sfdljifii/, 

OvtOi GE panllfUk CD> 1« 

propcer runilinuiinciiiiXtirai AOC 
«CAEG, 

nt AOad O C» ita A E ad fi G 




iKAO«dAC,iMABadAG« 

lliticpropceriioitlta 



t/:^ AO ' Al«CBF&OBfi 



cnr ut 

CFadCBiitaGE add. AB x . 

Ac proinde per i6Ctxti eric 
CD C F, G B aequalc q C B,GE 

n- ^-.-00 — 7 — • 

iMQtl igitar «qoicione , nr 

^,,. evancrcancfra^iones, multiplice- 
'-^'.^' tur ucrinque pcr^i & fic ddf^ 

,f irHk--, . Ttim/eiaiuuf jam ^uaatitjitea, 

ita 
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ka ac m x duaae (uat uwifa ptmio •^taacicNUf oMieam» * 
nli^os aucem alccrain 

Dnolqa» ^hidtrar Mrinque per tt^id 

emque xx-j-^^j-. 

Jam ut cqoalitaa haec omnium facUlime in proportlonem r»« 
(olvacur, nmul^ue inde eluceac , quo pa^ quij ratiocinari tcne^ 

tmtt ut quftficaoi lincaai AB 611 « «x-cl|iiw qnkii hmiMmk im^ 
vmiat : animadwneit opctftt , qpMMn Um» ^huimktf 
«nnium in hifce cerminis reptriaWft Q^m igkfU pun hlc do- 
prehendacur efTe d , ipCaque fe ter prodat, uSi reliqus non nifi bif 
offenduncur, faciendum eft, ad deprimendas dimenflonet, utilla 
in omnibus termiiiia inveniatur* tn quem finem Ci fiat uc d ad 

itif ad 4^" 1 qim yocctac ftmtdfaoht^M proiade « X -^y^ 

f^'^^,iiiiaiMii,«biiMfM Ulft 

fi denram fiat ac r ad (—l. iia « id ^tM»: «ic ipft ODx,hoe 
cft, 30 quarftt* line« A B. Atqoeica apparac longicodinom ejua 
dnabtti r^lis nium feo proportionum inveniri poffe, qoae aliiki 
|ba> piuribus inv er^iganda Im«c» fi BuHam ia nfoivoadA faac 
fraftiont fiaiac di(brioien. 

Ubi noandam, eandcmfraAionem^l^'^' aciam alio mov 

do io dam prdportiooum ngnlas effe refQJubilem , qoae fingulae 
ficuc praecedentes non praeter unam dimenfionem agnofcunt fivo 
omnino iimpiices exiilunt. Nimirum confiderando in daoboa 
cerminis reperiri «i, 5c in finguiia rdiqnorum duoium reperiri t^ 
•deb at, fi planam td io aiiod traafoiotetur, cujaa oaamlacat 
ic a» litni # fic la oomiboa ceimtaii haberi valaac« qo» drindo 
Mitti foffib Ac piolade fi ftaiaacar, oc « ad s, ita d «d 4<**» 

qum voeetur g : erit ff^aOf'' » ica m p«o ttEtt 



-Ll'yel^i — Unde fi lurfus fut ut ^ — #ad/ — </,ita 

ad 4»n:erit eaXXi lineae qoaeficae Afi.Quae quidem animad- 
▼erfio , com in abftrado fiat nolli fa&l calculi reiatione fwt re> 
ftridione ad Hgorat Hneat , lacaleocer oftendit, qtUm perpcram 
iodicaoc illi, qoi ooa cic^ pciCpicieoce» hujus Owaietriai Motho- 

Cc« a dam 
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duxn conAruAlones concinnas liiunde potius quam tx e)as cal« ■ 
culo derivari aucumanc. Q^od ucique plurimisexcmplis demon- 
ftrare poifcm ) ii^t^ue non ineieganubus , fed cum id prolixiut 
expiicare non fic hujus ioci, h^ec iu medium ittulilTe ruffeceric. 

Oenique uc paceac , quo pa^opraecedencis frafiionis lefulutio 
ad figurae lineas pertineac eacjue nmui nobis manifcdet , quaies 
lineae dacendae Hnt, quae nosad qusHti finem perducant: confe* 
qucns fuerit ut ea quc ad facilitatem redutftionis circa caicuium 
reorfim fumus meditati ad Fgurse lincas rcfcramui. Conflcudlio 
iginii five operandi niodos taiis e(l. 

Fiat uc ifad h , hoc c/l, uc AE ad A D fivf C H ad 
C 1 > ita C F ku ^ ad C K fcu f, Dcindc fiac ut / — c ad 
c^e , hoc cfl , ut K D ad DF fivc ID ad DB , ita C A 
(eii 4 ad A B Icu 

Cujus dernonlliatio ex ipfa proporcionaUum applicatione ma« 

./E&iem manente fra^ionia refolutione poffunt didst propof'- 
tionales diverns aiiia mcdis 6guie accommodari, indcque veiiic 
aliae conflrudiones coocinnari, quibys licct Hgurac valdc diflimi* 
les appareant, operacio tamen una eademc^ue exiAit. Quas qui* 
dem omnes hic exponere propcer eaium mulritudinem fuperva- 
cuum duximus. Idem incellige cum piaecedcns fraAio fecundo 
modo refolvitur. 

• Unde coliigere iicec, cum ex fbla appiicatione harum propor- 
tionalium , roanenre refoiucione fradionis auc e&dem aliquantu- 
lum immiKaT&, compivres viae uicro quaH (efe prodant, quibusa 
dacis ad quefitum pioducamor , qoanto idco cum emolumento 
kiiitis Geomctriae calculus ad omnifarias quatf^iones adhibeatur ; 
ttcpoce cujus bcneiicio non mod6 d-fHcultas omnis brevicer ob 
oculos ponitur, (ed eciam quid circa iilas lic fa£ku opiU pleni edo> 
cfitur. 

Caeternm ut iis , quibus hujus generis Problemata arrident, 
l^uae abfque ulio inftrumento Mathcrriatico in campo peifici 
queunt, eiiam praxis alUti Probiemaris conAec, vifum fuit illud 
(crvanvlo priorem fr.idicnis rerolucionem fccundum fupeiiorem 
«ju& appUc^iioacm per nMu^q^oa iiluiliaic, u: ^^ui(ui:« 

« • •• * • . . . 
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i pedum 

ADCOOX) 190 
CDXt X420 

«CCFOp* Xlfl. 

Tum ffat 
UtAEadAD, 

CveCHad CI,icaCFad CK , 
a2j— 3?o — z5* / 4j6^ ^ 

CD.4to 

fubtr. C D. 410 fubtr. C F. z ^ 2 pcd. 
Deinde^ucDK. 16 f ad FD, i^f^itaCA* 4(o/«d AB,4;o« 

Sive ut ID ad DB 



Problema. 

. Trianguli ABC produdlo laterc AC ad D, du£laquc 
rcaa DEF, fccance CB , AB in £ & F, dantur A B 
00 4, BC x^, ACxfi CDx</, &CBxr: opor- 
tcatquc invcoirc AF 




• ' Scrics Aft4/yjefff, 

Dudi F G pscalleli BC , fiac propcer (iinilitudinein triadgu* 
lorum ABC & AFG 

ucABad BC, iu AFadFG , . 

4 ' ' t M *• - 

Ccc I Itcm- 
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Icem^ae 

ucABad AC,iu AFad AG AC Ge 

■ y / '-j «qas fubdaai ex « , nlinquc --^« 

Hine proptec fimilia A^' C£0 & GFD 

tric . add«CD.i< 

utEC ad CD» itaPG - " ■ — 

Ac pCMDde per feicti 

>EC»GD caCDjFG 



— -^— : 00 -r- 



■MtfLntriBqaepcrtf — ■ 



•dd.«trinqM cffji— • 

Ad Mfolfendan Imic fraafoaem, fiic at a itf ict I «d 4<*«» 

qoaevocetur/: etit^ue/tfX*/*» adec^ue xOO yl^l'* ^ ^F^'* 
Deinde fiat uc/+£ ad ita ad x. Q^od ipfum docet, uc 
•3C dad» Uorif i a w ftyutt ^•fet fima AF» ducandam eflc ex B 
Kneam B H ipfi FBO pamHebm » d«MC occurrac produQs 
A C D in H. Cum enim ftatuendum Itc ut r ad i,ho€ t(i , uc CE 
adJ^D, ica * feu C B *d 4"™/: pactt hanc fore ipfam C H. Ac 
pioinde fi porr6 fiat ut /-H ( ad 4 , hoc eft , uc A H ad A B , ita 
d+c feu AD ad ;e : manifedum e(l inveniri hinc quantitatem 
quaeficaelineaB A F j ita uc hic ficut in duobus prscedentibua Pco- 
bkagiMli demmiftiitio «x Ibla pcoportioiiilliim applimnoiie per 
fi perfpicua iGc» - • 

Qg6d fi aotem quis alio opeiandi modo aut etiam codem ftd 
aliarum linearum duAu quahcara lineam AF invenire denderer, 
obfervare poceuc ca» quas a nobia in anccccdcnti Pcobicmacc i»* 
dtcaca func. 

Caeterum cum & praxis hajui Problematis in extrnendis for^ 
calitiis , chomatibua , promOntoriit , aliifve , non parvi ufus cxi- 

ftacsniminim» nbi m Aavb » niad » auc ipcic paiuddu k cerc* 

pmite 
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punAo ceu termino nCta linea decerminari dtber, datum conti« 
nens virgaruni pc<^iimve numerum: non abs re fuerir, Ci & iliius 
praxin paucis hic expiicavero, praefercim cum abfqueullo inflru- 
menco Machematico negotium hoc expedue liceat. 

Ponamus itaque in diredum ipfius AC ^ C ufque ^d D defi- 
ntcnda e(Te re^a C D, concinencem lo perticis feu virgas.ln quem 
finem ere^i& ciibus bacuiis, A, C, & B, efTormantibus triangu- 
lum qualecunque ABC, ac intcr B & C ercAo ubicunque quar- 
to E, li mcnfurcntur AB,BC,AC,&CE, fitque , ex gr., A B OO 
4X if , BC X^X ii,ACX«X i4»fit CE X^X; pcrticarum 
fcu virgarum: oporccbit ex his juxca & ipsiCDX<^X loquae- 
rere longitudinem lineae AF, pecinde ut fupra acque ex fc^ueati 
opcratione videre eft, , 
CE CD CB Md, ^ 

f' lo ijudCH.i^ AC. 14 

add. AC. 14 AB CD. 10 

AH.40^^ 15 AD.24/ad AF.9. 

Hinc fi ab A rersii» B in reda AB mcnfurenrar ^ perticc fea 
Yirgc, atqae in F hujus menfurationis terminobacuJus erigatur, 
fiet, ut, fi ^ C in dire^um ipfius AC progrediamur, excruendo 
aggerem auc etiam navigando cum fcapha , donec perventum 
fueric in direftum ipfius FE , re£ta C D tunc 10 perticarum feu 
Tirgarum Cn futura, qualis requirebacur, 

Qpi plura hojos generis Problcmaca videre deHderet , adeat 
Appendicem noftram de Simplivium Prciblemacum conftrudio- 
ne, quam una cum Exercicacionibus nollris IMachemacicis haud 
ita pridem in lucem emifimus, ubi ifta fuli^^s percradlantur, cciam 
fine uilius calcuii adjonieBto» 

Problema. 

t0jm folumne innotefiit , q«J ratitne prtora duo TheoremMtd 
1 1»*»' CMpitis i** tthri Almagefli Ptolbmai 
.imjeatafiurintfiutnvenivipofint, 

. InrcdlasAB, AG du£lis uccimquc rc<^is BE, DG» 
ie cbucu6 decunTimdbus in Z» decur racio GD ad Dz^ 



uci«8dA, ncc noD noo ZBadBE» ucradi/: 
CMC^iM iavenir* ndoBm Q A ad Ai; 



Stries KjiMfgfi^^ 

D Z X ^,€rit4ue ZG X «-4 

BZXff 

B B X < «rit^ue Zfi X i-i; 
AGXlF 
((A£ad/i«dt4ueEG30ff-jb 

Diiftl9FrcMliel|BB,idl 




mGZ tdZD,iuGE Ex AE. 7 T 
4-1— *— «-//»d EF.^-^f ^ 

i Ti» fi»t propter fimilia A'*GZE&: GDF 

utGZ adZE,4uGD^^IjF/i^«^ 

Qgiboific conftimdt, tdtes fiiniliciidinc A^oiun D APacBAB 
tiiDFidAF, itaBEtdAfi 

^-"^ /• 

Ec fit pec lexd 

Hoc eft, omiffo commani dcnominatore 4—* . 
tni *dy — dcyX)ddy — Ifdx, 
Unde dempto utrinque ddjt AC celiquit lunc indf ccantbcb, 
Bt figno + adiicia{|tac 

habcbitar^jArX4(/» 



QHtt cqnilitM in proportionem fic 
HC X ad/» iu 4( ad 
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Quod ipfum docec, racionem qudelicam G A ad AE feu x zd y 
efie coaipoficatn ex racione GD ad OZ Teu 4 ad tSC ex racione 
Z B ad BE (eu c ad id efl, racionem G A ad A E per 2} fexci 
clTe eandem , quam re^anguli fnb G O, BZ feu *c ad re^angti- 
lum fub B E, DZ feu kd. Arquc ica conflac, quo paAo primum 
tli^lorum Theorematum invencum fueric (eu inveniri po(IIc. Id 
jiactm ex Rheinokli verfione ica fbnac. \ 

Ih duas re6tai lincM k^B cr dedu&d. dud re^fd line^ >f 
£ E & fecent fe mutult in fun^lt Z, Dico tfuod rdtio GA \, 
dd^Ecom^fuA eft ex rAtione G D dd D Z , (jr rdiione ZB „ 

AdBE. .^C^ - »» 

Hmc poflquam innotuic , qao paflo daris rarionibns GO ad 
DZ , 8cZB ad BE eciam dari incelligacur rario iplius G A ad 
A E , ocpoce quae ex dacit hifce racionibui ett compofica : haud 
inucile fueric, fi uicerius hic oftendam , quibus dacis lineis haec 
quj^ilca racio exprimarar , quandoquidem racio dari dicicui cui 
candcm exhibcre valemus. 

In qucm finem li invenca ratio ad W ad communem alciru- 
dinem redigacar, quod quidem quadruplicicer Hcri pocelltfumen- 
do ad hoc aiiquam ex dacis lineis , cbcuiebicur quaefica ratio in 
fimpiiciirimij cerminis. 

-^Ecenim afTumendocommttnem 
alcicudineai c , A fiac uc ( ad (/,ica 
i ad 4t>m , qua? vocecur t : cric 
.teoo^t ica uc quaefiu racio (ic 
/ eadem, quz 4( ad «r, hoc ell,re- 
2/ communi alcicudine uc 4 
"^^ld u Qaod ipfum Pcoiemaei fi- 
guram prodic,in qua ex pun^o £ 
duOa ti\ E I paralleia ipii G D. 
Si enim in ea fiat uc c ad </,idcil, 
uc Z B ad BE , ita OZ feu h ad 
^t^" e, eritea linea E I *, ita ut GD 
ad EI feu 4ad r quaffitam ratlonem manifcftec , eandem quippe 
qux eft ipfius G A ad A E. Uc patec ex 4^* fexci, propter limiii« 
cudinem A'"™ D A G & I A E. 

Sic eci^m airuaiend* communcm alcitvdi^^ ^^^^c ut 4 ad 

Ddd * Jioc 
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hiHrcA.uiDG adDZ.iuHG 
vel bE Itud »ti 4<>n>,()uar vo- 
cetor /: ciic ea X ZI. Et fic 
rf/X ^ , ita ut t^u slira ratio tic 
eadtffT», quae 4fc ad rf/, boccU, 
irji^a 4 cofnrruni alciiudine, 
cadem quae £ ad / (cu LZ ad Zl. 
Hanc auiem eandcai tlic, c^uarn 
iplius G ^ ad A E, ita ^arer. 
Produftisnimcjac AB, Grt 
^*^^' Vonec co«antinK,cii-proptec 
fimiiitudincm A^"'" BDZ, 
K DG , lineam<)ue DH fimili- 
tef in utroque di-ftam , ut BZ 
kd ZI, ica KG «dGHfeo BE. Ut autem KGad BE, ita cO; 
propter rimtlicudinem /^'U"» KAG & BAE, quoque GA ad 
AE. Quare etiam BZ ad Zl eric, utGA ad AE. Unde liquer, 
fi 4 pro communi altitudine fumatur, ducendam eife ex G redlani 
GH ipfi BE paralleiam , donec occurrac Tt£tx ex B du&x ipfi 
AG parallelae in H : exit^^ie > junai H O , B Z ad Z I racio 

Hiattd (ecuS) d affuin»^ 
tur coinmunis aititudo 
Hat^ue ut k ad 4, hcc t(l, 
uc ZD ad DG, ica BZ 
fou ( ad 4"in , quae voce- 
tur ^ : eric ea X I G. Et fic 
i^X <(f , ica ut qucfua ra- 
cio G A ad A E eadem (it, 
quae ad ^^, hoc eH, re- 
jeQl cominuni aititudine 
eaden qus ^ ad i/ ieu I G 
«d BE. Utpaietexfimili- 
cudine •«"" lAG & EAE. 



quaefica. 



•t 



■1 ,i;- xrf (»« iip 
a 




' • • • ■ ' Quod ipfumarguitjfumen* 

^ f pfo comtraht altttadlrie , ducendarr, efTe cx G itftam Gl 
ipfi B^ paralle)am,denrc occurrac produAae AB in I , uc habea- 
tui Mtto qa«ita' I O aul B 

Ntc 
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10 1 ' t '^*'^'^ » n , afrumpti 
communi aidcudine</, fiar uc itf 
ad hoc efl, ut B E ad BZ^ica 
GD vel IC fca 4 ad 4"«, quae 
vocetur b: erit ea X DF, Ecfic - 
dbJOdCi ita ucquaefua racio fic . 
eadem> quflc ad hoc eft, ^ 
reje^li communi aliitudine d, ^ 
eademquae b ad^feu OFadDZ, 

Hanc autcm eandem elTc^** 
qaam G A ad A E, ita patet. 
Efl enim, propter fimilitudi- 
iicm A'*"* BDF & BTC, lincaro^uc B E in ncroque (imrficer 
dnaam, ut DP ad DZ ita CI fcu DG ad I E. Ut autem DG 
adlE, ica eft , propter nmilitudinem A'""> D AG Sc lAE, G A . 
ad A E. Quocirca 6c O F ad D Z eric , ut G A td A E. Atque ira 
liquec, fumcndo d pro communi aicitudine, ducendam elFe ex G 
re^tam GC ipft B A paralleUm , donec occurrat redae pcr E ipli 
DG parailelae inX, racionem quaefuam cAe OF ad DZ« 

d^aecerum uc pareat , qua ratione demonftratio prccedcntlt 
Theoremacis, qualis a Pcolemaeo aScrrur, ex aliatisdeducipoditi 
ut & quo pzCto exinde plures alias demonf^rationes fiaiiies con- 
ficere liceat: vifum fuit eandem uni cum aiiis cribus,a me dedn- 
£Hs, hic fubjungere , calculi^ue vedigia, quibus innicuncur » fioiul 
hic idliiberc acque pacefacere. 




Uc fu^ra eft 
ZB BE OZ lE 
( d * / e 



CA td AlS 
^ ••••*• • id 
tl (tOOtd, vel 



feuGO EI 
^ •♦♦'*«♦• • 

• D2 -BE 

Bied. cenn« '«^** ^ 



ZB^. 



Ddd z 



0f- 
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w^^fitm^am imem defiim ikmzsi Etk igkm^tmf^lkm 

„ r^rr/p //;prie ai> 4^ iiiiMMi 31 ex rmhm line4kGJ> iui timemm 
„DZ^^ex rmiene Uned DZ 4d ttmeamEJ^ ^tUKe&rstiB 

Hne4 GA ad linekm A£ cemfefita e/} ex rnitone linea Gf>m( 
y» lineMm DZ^ dr ex rmitne lincA f^ZsdUumimEL Fflduten^ 
„ cr ratio linee DZ 4ci'F.l eadem rstieni lintd ZBnd linemm 

BEy cum dquidiflantes fint line/t FJ fjr Z DJUtte igitur li-^ • 
„ ncd GA dd Itneam AE compojita cf? ex rattone linea. GD ad 
„ Itneam D Z ^ & ex rmiene iu^ ZSdd UmemmEE. mi^' 
%i€rm demonfirmuium^ < l- - , 

Uc fupra cfl - Rano 

GDDZBEvelHG ZI GA ad AE 

* i I f df hd 

" ics/Ooi^d, Ytl4f ...... .7 

* fctti / 




... co.. 

•• • • . 

Do^M G K parallell ipfi B E , donec occnrrat prodfiA» A B 
•» K >/g«tar BH «qdidifUns A G, occtufciii ipfi KG in Riiui- 

• QtMHiun m^nt , proptt r finiifinidinein ^««KAG&BAE 
GAeftid AE, ficvt K G ad B B vel HG; fcd ut KG «dGHl 
ita quoquc eft,prDpc«r fiaiitimdinefli ^nm KOG&BOZ^ fi. 
iMain^ueDHiBUtioqaf finiUtctdiiAam > BZ ad ZI. 
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«itBi ak O A ad ABpikat B Z ad Z L Hinc AfluAp» IbriBfecus 
lineS B E, ^aoniam rario BZ ad ZI compofita cft ex rationc BZ 
«d BE» 8c ex ratione B E vel HG ad Z I , id cft» propter fimili- 
mdiiMm ^mn H D G & I D Z , ex G D ad D i r erit pcrinde ratio 
IggjlM CMDpATita cz rationc fiZ ad B £c cx laciont G O 




Ut fupra eft 
DZ GD BZ IG 
* < ( 



Ratio 
GA ad AE 
U 

JG BE 
6b| i 

GD\ BZ 
• • 

« «t*iiied.t«f. 



DZ 

Etenim daai GI parallclj B E , ofqac dnm occumt produaae 
AB in I : erit, propter fimilitudincm A^»»" 1 AG & B A E,ut GA 
M A£, it4 1 G ad BE. Hinc cum, afltimpt& forinfecus reOi BZ, 
ranoipfittiiOidBeeonifwfitt icffXfadmlOad EZ,id 
F^fimilinidliMai An«irDGieBDZ,fxOD«dOZ. U 
ex ranonc BZ ad BE: erit panter rttto G A ad AS fxiifibm i». 

MiaNit compofici. Quod tnt oAmdMidiuii. 

•' • • . ^ . 




Ut fupra eft 

BE BZ GD DP 



Ratio 
GA «d AE 



tdl ib: 



»• • • • * 



hd 



Ddd I 



DF DZ 
icui^ ..•«••• ^ 
BZ% 

cDG>wilC 
*« *.4.*iMd»ter« 
••BE 

DuOi 
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Daai t>C ipfi B A piralleli , donec occurcac tdBtM KECipfi 

OG pji^lldaB in C, juiig«cur B» fecant DG in F. ^ ^ 

Quoniam icaque , propccr fimilitudin«m A^'"* D A G fic 
rAti, GA eliad AE, UcucGD vel I C «d I £ j tc .llt.ii: 

IE,4tc qaMfuoetl, pfopcsf &ailira4iafi».A*^ UC & BOffv 
lineam^ue B E in ntfoque fimitilti dadas) , D F «d D eric 
eciam G A ad AE , ficut D F *d D2. AlTumarur jam feriB- 
0cns linca D G. Hinc cum racio D F ad D 2 fir componc« 

cx rationc D F ad D G vel I C , fivc B 2 ad B E , 6c ex ratio- 
nc DGad DZ: erit fimilicer ratio GA ad QOirpoCiiz ex 
mione BZ ad Bii , & ex racione O G,ad 0 2, Q^od ciac 
ofteiidefidttiii. 

Idesi pariter de zA^ ProLIMAt Tl|BDieiiitC»-'aliii^S finil^ 
^lmidliateHigendam* ^ » • 

UaJe couftdt , prdruppffiU Aigekd i^niii^Ht h^md^s^ 
qudm neceJftrU ejk extftimsmU , ^um di SOffmttm LogtlhitM 
€9mmMmter trddnBtmr» n§n mdgit quhn find chjh/z is gimrit 
qudfltones fir t^gdnnm filvemUt nmitifinrim nddifcMntttr 
Thi$r€m*tn : tnm & inveniri i$M & dtmin^frt iffifn kM- 
gehrd pt munm^ qnsm quidem iX€ittnd$ nt^^n^ ingenium 
intretmtfidrtsiffifiitt^tnt ernttufy^citrd cam iMrhfi^^ 
tntiBn^ ibtmtmitn ntnfinitfidki/itt n^i^ttttnr* > 

P HOBLfi.M A»,. 

« 

Latifundii ABCDcognitis pmnibus latcribus & an- 
gulis , ab codcra dacam portioncm rcrccarc , lincij 
tF, FG. GH & HE latifundii iaccnbus C , BC, 
CD, & DA paralklia, & ab iitdcm pari ubiquc intcr- 
▼aHo diflitis. ' . . : 

Junftis AE, BF , CG , & DH , demittantor ex E , F , & 
G fupcr AB,BC,CD,ficDA perpendiculares E I , F L , 
FM, GN, GO, & BK » at «xD fupts OH.&Hfi pexpendi- 
culsnvDPficDQ^ 

Qgbiiiaai icii|iie in iiftaiV>^ittiiiBga|it AIBIc 4ltB^«*- 

dfit» 
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I Et ncc non tx A K , KE 
cjuidiaro ex A E f>tr 47 
frtwi Elmmcri m luni a- 
qualia, tiuni &: ip^a iiv» 
t«r fcaqualia. Eftauicm 
quadraium cx EI aqua- 
lequadratoex EK,quip- 
peob squalicatem rt^a* 
rum E I , EK , aequale 
intcrvallum indicantiuir i 
Quare tiiam quadratum 
cx A I quadrato ex A K 
«quale erit , adecque & 
A I acqualis AK. Hinc 
cum ciia latera triarguli 
AI E aqualia fint rribui 
lateribuii rrianguli A K E, 
crit qucquc angulus lAE 
angulo K A E />rr S prml 
aequalis, ac proinde an- 
gulus B A D pei rtOam 
A E bifanam divifus. 
Haud fecus liquct , angu- 
Jos ad fi , C , & O per 
iciftak BF, CG, & DH 
biiariain divifos cflc. 

Scries Kjtnaljjen^ 



Efto A R X 4 
BCX* 



♦•Iw» - .» 

H ft ti 



D A Xi 

.ici»it EI FL,FM,CN GO, 

,1 '^, Dr,DQ,velEKX5f. 
Jtm cum pro*pt« daK9» ingolo» A ,B,C,& D eciam eorum fc- 
rT>i"(Te«: daH fmr, erit in unoquoqtie triangulorurtl ad angulos hofc* 
conilicutocum daca quoque lacio laieriun^ 

Pona- 



4^ 'Um «•»civiri4'«9-it * 

foaacor Ifi^ EI td lA vel BK ad K A tSk^ ttC $ «d/ 
FLadLBvelFMad Mfi, nc«adx 
GNadNCvclGOid OC , utttdk 
& DP adPH rd DQjid Q^H , unadh 

Tiuniiat , EI velEK >AI vel AK 

«« «d/, ia* / ad ^ 

FLtoIFM LBvd BM 

GNvelGO NCvtlCO 
tit f ad ift , ita X / ad ^ 

DPvclDCLPH vd HQ^ 
. uc < ad ita X / ad y. 

Addidi jam Al, AK»LB, BM, NC, CO, riipraramltiinina 

^^S±Jlii±^* ^nktiiut tx d+t+{~^d, fummt la«rua» AB, 

BC» C D, 6c D A » felinqnanir 4+ ^ + -•/-' - M»-**' ^ 
fiHnnMfaQainmlL» MN, OD,&bK, Ml€ft»ipfiitum £F, 
PG>GP,te QP.Qglbtta fi addacnr fiunnic ipianm PH , 

H Q , erit ^ + ->t/jr— ajfjr^»>»+»U ^-^^^^^ 

rnm intemorum EF, FG, G H , & H E« Porr^ qnoniam porrio 
abfciodenda , qu» vocecur i^, jpro trapezio accipi poceft , cujus 
dnolatiftlinit pataUahitfitttCtt AB,0C, CD,&DA inicllam 
Unaam ARianaimfiollocuitttr»nt4l^ EF, FG« GH,'& HE in 
reQam KnaamET» aapcsittm ARTE Ipfi pordoiit ablcin. 
dendx k, furarum fic acqaalc* '<!^ocirca (i juxta vulgarem regu- 
iam hujus area quseracur , addendo fcilicet latera paraliela A R 
de E T , & rcminem fummc mulciplicando per ipfiua lacicudi- 
nem E I iaa babebicur arquacio incer 4 x-4-^Jr+(x*4-<f« 

Z±LJ^I=i£ip^^J*' tc id ell , Kquacione ordinati , 
laftninttinc efatandn niceoni » gacmaommhua 7 1h4m 



I 
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Geomerriae indic^cur, quarum quidem major dum lineamexhibet^ 
«juaefit^Er manifcftc niajorem, idcirco merit6 hic eric ncg!if;enda, ' 

Quoniam^autenj ex E, F, G, & D intervallis EI vel EK, FL 
vel FM, GN vel GO, & DP vel DQ^dcfcnpiis circulis tc&x - 
AI vel AK , LB vcl BM , NC vcl CO , PH vel HQ^tan- 
genres func complcmenrorum rcmitlium d^rorum angulorum A, ^ 
B, C, & D; fiet ur, fi e pro radio fumatur, iplaf/,^,6, & t di-:* 
Glxs rangenres dcGgnenr. Quod cum eodena modo de omnibus. 
aliis figuris rcfliliucis intelli^cndum fir, a qutbus hujiifmodi pop- 
tio telsJcaTi dvrbec: haud ditficultcr potcrimus, fi angulos A, b, C 
fimiirscjue voccmus exiernof , ar anguium D internum , ur & 
eos omiics, qui hujufce gencris exiftunt , atque praeter squatio- 
nia corDttuiionem fpedlcmus infuper , quaenam ad illam refol- 
vendam (wt ad quaencam lar tudinem ex ea obrinendam fmc fa« 
cicnda, reguiam inde gencnlem Focmarc , quae fic (c habec* 

Additis figura; latcnbus , multiplicccur fumraa pcr 
radiuni loocoo , produdumcjue dividatur pcr fum- . 
mam cangencium , angulorum qui femiffium dacorum 
func complemcnca , cum vidclicec daci anguli omires 
func extcrni , auc per carundem difiercnciam , quum 
cxcerni ac incerni cxiflunc, & fic priraum invcncum. ^ . 

Dcindc raulciplicata area porcionis abfcindcndar pcr 
radium looooo, dividatur produdum pcr prardidara 
futrimam vcl diffcrcnciam cangcntium , & ric lcrcundum 
invencum. Quo fubdudo a quadraco rcmiffis pnmi in- 
venu, fi reliqui radtx ab eodcm iemille aufcracur, re- 
linquctur latuudo qu^fica. 

InvenrS igltur per A'gchram vii , qci Problema propoGrum 
rolvcniium m, ipfius vcricas ex fcquentis caiculi applicjtione , 
(fuae ab ea pariim efl aliena , manifefla ficr (3 modo ibidem, 
confideraverimus , completo parallelogrammo ARSE , piodd- 
^li>que AE, R T donec co«anr in X,rc£lam ST, duplum fupra 
diiflae fummae vcl ditferenriae rangentium refcrre, atque derninifl 
pcrpciidicularibus R V & X Y reftam ST ad R V , ob fimiliiu- 
dinem rrianguiorum STRficARX, cam habere racioncm , 
quam AR taberad XY, * 

Eee ' Ao- 



V 



49% D $ coir o i w iTA^wiri • 

A. fo 6 Add* ^ 
itmifCis, 15. 6,ejus T^ng. Cdmpl . 

B. fo.)8' Al vel AK etl 1144^1 
remidis. 25.191 ejtuTaiig. ComDi. 

C. r4,tt* LB vclBMeft ut|9» 
ftmiflit» 17, eju» Tang. CompU 

NCveiCOt ft i9t4 '7 

6aiUIuiaoa.3f»e|iu Tang.Compl. Vlbbtib ^^* ^^^4 

PHvelHQeft iiiit j ' BC. ^ci 
. diiKeDOAS^^y^i^ CO. Ai 
1 Rad. RV. DA. 

panef ST. I i> 7 8 7 ^ looooo — AR« 149 14 1 (»} 
mulctpi* 
AR. 149^1 (X> 

UtAARXfeu^XY^AR • idXY. ri^nll 

ad □ X y feu XV.XY, *i4^4? " 

vel > reli£U commiini f 9S44 

ahitudineXY 19921 
miARadXV, jr^^^, _ 

^ i««i«m,propt« produa. i_8<fgl^2 8vr4) 

m^STadRV,ita f«c, /cu trap. -^^ ^ ^^:^ 



8 



59«?l 8 -t^ looooo— tel aian^ETX* J J4ll 144U)/ ad □ X 2.^t|8>hgQ 

""critqueXZ. 7I 4I 7C5> 

Hinc fubdu^l;! X2 fcu 747 T?^ ex X Y feu 1149 rz), relinque» 
Cnrfcr Uj pro Y2 ladtudiite quxfita portionis ^bkiiidend^e. 

" Caeitiurn cum non abfimili modo a d.ira quilibct fipurr. rti^U 
linea poitio dacjfe magnitudinis abfcindi jpoiTit > aut etiam quae 
ipfiot (igurae certam paitem five pirtes ciMitineat» lineb quibuP 
dam dnotaxat lateribui pirallclis & eb iifHein cquali imenrallo 
4iftandbui: plun hac dc le afiene liipecvacaneum duzimus, proe» 
lemin cnm nna-eriim hanc ncc non decerminationes e^ fpchhti'^ 
tm im fiepiue ia Lc^ionibua nofttai PobUcis abuod^ perrraaa- 
• « Teiimui 
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▼erimus, eacjuc occaUone ilU mulcii ctiain )am diu innocoiflcca- 
t6 fcivcrinjui. . , • . ^ ^ 

:^*i.> T H E O R E M A, 
' quod ad folurioncm artificiofiflirnam Problc- 
». » matis pag. ^jt ut contcfluro lupponitur. 
Cum in rtfKandi oUm folutione ProbUmatu p*l7t nonfittffd 
depreheMdtjsemy ifUA dd eandem ut concejU fuppenebantur y ta^ 
(0mmemsri0s meos tn hanc Ceometriam iheoremate ad ts 
Ceffmetrtie rtftfut» ctrrshorajem : 'vtfum fuit caUulum , e qu9 
tandem refoluttonem tunc deprompfty hic in medtum ujferre^ dC 
quo pj^J 0 iderH a me j t praflitum ea qua potero perjpicuitate cui^ 
•*vis 4h oculos ponere, I» ^uem finem ft huc reiocetur Theoremd 
jam dtiltnn una lumiUts^quaadexpUcationem ejt*s p,369& 370 
uUeritis/unt aliaidy mjpiciendua ertt deinceps fe^juens caUulm, 

AlTumpco qudi- 
to ut vero, hoc cft , 
C A cHe ad A F, 
ficuc C B ad A Gy 
ducatur poirb O L 
paralleia A B , fe- 
cans CA, CB in M 
& N , ac occurrcBS 
ipfi G H in L , po> 
nacurquc D A X /• 

Deindc calcalut 
fic proccdat 
Ex aflfumptione e(l 

CA AF CB AG 

ib 




Ex fimilitudlnc A""" B AC & AIG eft 
BC CA AG GI 

^ j jy / id </. ^^*** ' ^ ^ f-— <i,pro qa« 
* ' brevitacie causi fcribatur /. 
Et Apparcc ex bac aiTumpcione GI inrcniii aequaiem FA. 

Eee 4 itcm. 
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404 cohc ritVA'*rtfrl*** 

CA AB GI lA ' 



-dJidt^l ' £xhypothefieft 
' « >ad<L ^A, AB BC AD 



jwA^uinCAB — — ■ 

fcKIBcft pt fii^l 

^** • I Bx nacura Elliplif, per 17*1^ 

CA AB KI ^liiOti Conicorum ApoUoMi» pco^ 

' fw-^MMy/aiilB»^ 1 pofcioaalU (iiDt 

• » . . * C3FAC OGKHCDDAG CdCKB 

ieu,rejediscommiinibustltiiudinir 
busAC,GKj8cAG,CK 

Dcnique ex natara Eiii- ^ . - 

pfis, per i7. }«ii Cooicofttm i,^,^ ^ft ^ itftiiu^ valofibiis ipO- 

Apollonii, fn»i»fiC4 

caGlHeftadaFAC, ' ^ ■ «| v «A-ii* r 

Seo, propcerieaa» GI, F A, • ' T ^^-r"'*" 7 

Ibpn aBqutles , UttAs KH liu «, per i 6» , 



• IHadACutCDEIBidCaBAB Ik» — ^^^^**tn^ 

/ . idd^l^K /. 

Etfit,auikiplicaiid0CttaimcdiottpiB ' \ |u/"/-Fli/ 

Id qood «rguit , coin affimiendo qufleficttm tmqttun contt(^ 
fin per calcolnm liunc Geomeiricum ad vcroni conceiTucn do» 
venerimus, quxficum illud, qaod cum hoc conccfTo oaFifiiinodo 
conneaicur, cHe guogpa ttcniiii, Qjiod CB|t .oikBdcadtiia, 

p€fr$ ms inteUi^atttrt^ua ratione ex hec cakid§fkpr4 diifs 
ref§iuti0 a me dtdttSd frersi ; haud ^rovjihr eitndem £alem^ 
htn hk ufterins ita difienere^ diaamj^ ref§lHti§mem ii/t a Ute» 
re ftc adhtbere , tit eutvis feduLo ha£ im0iaemti imteleat^ 
paredt , efutfnnm inter iflum hanc refolutitnetm mmmite e9ttm 
Jenfm extflat. Prafcrttm cum hujHs refolutionis im entii deiit» 
demibs aiifamt cmtfkiret aUm demttmftfatiemes Geemtricmi 



Digitized by Go(:>g[6 



Dem OK s T & i T 1 on T sa?. 40f 

fnjtciendi , fklminijtraverit \ at<jue ipfd etidm drtificiitm de* 
textfe mthi vifd pt^ qut Veteres , in multis dtfftciliirtbua de- 
m9nfirdtt$nthi4a conctnndndis , uft funt^ (/uideni id untc} 
fiuduifi videntur , ^uo fua inventa eorumj^ demonfhdtiones 
fojteris mdjori ddmirdtiont forent^ ut modum , (]uo ed ipft tn- 
venerint dc demonflrdtionibm muniverint , frorfm fupprimem 
rent (jr dhjconderent^ , u 

^ \ / V ^ ^ 



•* 




•t 



fex anuinptxonc „ 
CA AF CB Ag 

Et permutando pcr i^. t 
CA CB AF AG , , 

Ex fimilitudinc A»"*" BAC, AIIj 
BC CA AG GI 



'. Quoniamigitor fupponitar 
*^CA cfle ad AF,(icut CBad 
AG 3 crit ctiam permutando 
CA ad CB,ricutAFad AG. 

Jam quia,cx fimiiitudinc 
A'»"" BAC& AIG BC eft ad 
CA, fuut AG ad G I , & con. 
venendo C A ad C B, ficuc 



G l ad A G : erit A F p«r 9. ^ti 

" A J QuiahicexafluTptioncrepe-ipflGIaequa- 
* ( -/*ad. Gl expMmi pcr ean-jjj^ Eodcm 

Et convcf icndo pcr CoR 4« 5 

CA CB GI AG «.oual«"efft IcfCRMItEA 



dem qiiantitatenv «l^**™ ^^j^ 

A F , coHiS'i"» '"^^ 'K" aequa- 

ariiualu efft Icf CRMIt £ A 

e £A 6c DM. 

Ecc J Ex 



4o4 .)P»9iCW»aif 1 

feef ntfdin BlHpiis , pei 17. 3til^0ijttto*i ' 
• ' mm Apollofiii t^ v^n 

»FAC OGKH ,C?DAa CSCKa 

rff cx-^' — yz. iz. — « 



H.C»» reje£lis communibus alcicudiiubus 
ACGKj 6c AG,,CIV~ T 
FA KH ^^tfk \KB 

d '^jf 

Ec reftimdfi 

DA KB 




leftarani A C,- GK ae- 
cualKaTe!r.,FA KH, 
ricut C3 D A G ad 
tlSiCICB, h. €• , proptec 

AO^CK,iitDAa<iKBs 

& quidem ratio D A ^ d 
KB, compofiti (\t cx 
ntionc DA ad CB fca 
E ^ «d AB, &c cx. ratto- 
«•<AadKBfiniCA 
ad tKseric quoqoe r«» 
tiVFA ad KHcompo- 
fita cx racione C A ad 
A B> & ex ratione C A 
•d I K« Idcoqat cum 



Tamm ex Elemcntis conAet , qn o pe» ratio^compofita ex ta^ 
aocatioipfius DAad KBlnrimpirdiflL' ' &n9 E A «d A B , 8c 
mis lecoiiiui «zpnmTponic^coiil vla 11« ez rAciiMie C A ad I K» 
lam Inveniendiinaltiplicationeptccni» 

ccm fquenadmodum vulgbfir) omnino 
fit Aigcbraica: calculum hicapponam, 
i q^o ipfs D A & K B r^uiunu 
' ^A AE BC AD' "- ^ 



r— */ad — 
CA IK BC KB, 

. i * 

CA IK , 

%^.6 u f 

C=>GAfi OKI^AB 



(it ea , quam habct 
DCAE 4d CDKI,AB: 
cric rimtliter racio i> 
pfius F A ad KH ca , 
quam habet t=3 CAE 
UbiapparetjCumin •dBSKIyAfi^ 

utraque hac proportionis regulaidem ter- 
minus BC ipfis A D & K B praecedat,qu<7d 
flitio tp(iaa A D ad K B, per bnius BC in- 
teipofit|lineni^coaiporifi|c?c raricwM A O 
«d6CfeaEA ad AB,hoccil,«ad4,&cx 
«Kione BC ad KB fen CA ad lK,hoGcft» 
f ar) /. Acproinde, cu<Tiratio exhis compo- 
fira.per 2}. fic cadem rationi, quam habet 
C^CAEad ^KI^AB/eu^ff ad df ; eat quo» 
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£t ntio ipfius F A «d K H fcu 4 «d » Mdcm j qmiii 

" Adcom- Eflo)?m 
parandam Ki acl F A, 
1 H cum ficut linca 




AC,<juiai 

KHoo^^, 

ad KH ad- 
di priiis 
•defait 'fK 

- bcaiiir iH 

<* > 
ftd boc 

piCto ra* 

^ tio i^fiui 

IH ad AC non fatis commodi vidccur Ccomerrice est* 
p1icabiIi$.-qujefivipfiusrat»onem id(ius I H ad IK; inde 
per compoficionem rationif coiiverUm5& peralias dcni* 
<^ue coQipaiacioaes venio ad {atioucm ipiiua lU ad AC| 
ut fe(|tiiKiir. 

EftoKI ad FA, KH 
f ^•••«««^ 
utO ad * CA. 

; 

Molc^ per A E. < 

hoc <ft, QC 00,A£ ad CDjCAB t^Kf\ AB 





per 1. 6, 



Udde ex aeqiio & perocuhpontionemiatioiui 
converlam eric 
UtKI+KH4coIH td K[ 

/■+.V / 

fic CDO, A E-ftSKU fi ad C30, A fip 



Oad CA. 
Unde»«Cii 

iiimptt 
A £. pro 

con^piuiii 
. altitudinc, 
etir KI ad 
F A , ficut 

0 ftlbr O 

Sc AE ad 
C3CAE* 

Erar au» 
tem FA aci 
itH, ficut 

caCAB 

«d B3kf> 
A& Qpa- 

teexaeqtio 
erir uc K I 
. adKH,fic 
' CDO, AE 
«dCSKI» 

compou- 

rtoncm rn« 
tioniscon- 
^Vciram KI 
^KHTea 
^ad KI, 
fi^tttOO, 
A F ^' CD 

sit 
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«1 



IH 



Db conoimnakois 

Sic KI ad AC, 

. .% ../ c . 

ut O ad P. 4* 

if <JL ^ . . 



Mulc pcr A F. e 



hoc c(k , 

t=JO,AE+C=5KT,AB uc CdO, AE ad QP, AS 



/ •••• . ' 

Undc ex acquo erit ut I H ad A C , ita 
CdO,AE4-=>KI,.AB ad ap, AE. 

SedutlH ad AC, ita quoquc cft 
propter reftas 1 G & F A fupra aquales 
mult. per I G • • . • . 1* A 
per I. (,. CDGTH aa aFAC, hoc eft, per 



Deinde fic ot 
Klad AC,ict. 
OadP.Unde, 
afrufnpi^ A E 
pco <ommuni 
altitudine, eric 
KI ad AC,fic- 
ut CDO,AE 
ad , A E. 
Sed uc I H ad 
JCI , ita dl 
CD O, A E -h 
t=3KI,ABadCDO,AE. 
Quapicipter ex aequo 
erir ut IH ad AC , fic 
CDO,A£-f CDKI, A B 
ad CDP, AE.Lum vc- 
rb ruifus , ut ante , 
CaGIHfitadCZrFAC, 



l7.j!'' Conic. Apoli.^ut caEIliifld CDBAB 

Quocirca crit ut CDO.AE-f CDKl>AB 
ad CD9,AE, itaCDEIB ad dEAB. 

(icut C3EI B ad C3EAB; & quidem IG 5c AF, uc fupra.aequa- 
les fint oftenr»: crit quoquelHad AC, ficut CDErB :d CDEAB. 
Ut aurem IH ad AC, ficquoque eratCDO, AH4-CDK I, A B ad 
CDP,AE. Quocirca erit ut CDO,AE4-^KI,AB ad C3P,A 
itt CDEIBadCDEAB, 

Fiat jam , uc A E ad AB , ita K I ad 



Fiat jamut AE, 
ad A B, ica K I ad 
Q: critque C^KI, 
AB asqualc CD Q, 
A E . Hinc uc 



eiitc^pjc pcr i^. 6, CDKI, AB XCaq, aE. 
Adeoquc u: 

ao, AE-fC3Kl,AB,reuQ,AEadCDP,AE, CDQ^A E plus 
hoc eft, rejefta tommunl .iltitudinc AE, DKI, AB fcuQ, 

utO-f-CLad P,ficCDEIBadCDEAB. AE,adCDP,AE, 

f/ 4, 'I 'Jll/'+!'i--/-. ,4 hoc cft, dtr.iuen- 

do communcm 
altitadinem AE,uc 04-Q^ad P, fic CDEIBad CDEAE. 

Explicita iraquc eft ratio , quam habct CDGIHadCDFAC > 
quippc oftcnfa eft cadcm quae ipfius I H ad A C, feu O-f-Q^ad P. 

^Quo. 
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Demokstrationibus. 409 

• Qt^ocuca jim racio explicanda xeflac, qux el^ inter CiiilB 
&=3EAB. 

Qaoniain aucem in hac expHcanda ad dlmennones afcen- 
ditur, devenienduon eric ad p:iuciores dimsnnones, uc tora refo* 
lutio dunuxac per reflarum auc plaaorum connderacionein ab« 
rolvacur» 



»4* 




EI 
23, 



fea 



EA+AI 


EA 










IB 


AB 











)E1B feu OTub EA + AI ui IB 
UtEI (caEA+AIcil ad EA, 



)EAfi 



Mult* per C'A. c 



Cc C=3 E A,C A + C3 A l,C A clt ad a C A t. 

ct+dd ce 
Vel , fi pro C=} E A, C A proprcr naiUitudinem 
. ^ru(nCAB«cAMO,ubiCAe(ladAB, 



Fff 



Porrb 
quoniam 
ratio 

£ IB ad 
OE AB 
compofi- 
ta eft ex 
rattone 
ElfeuEA 
+ AI ad 
EA, & ex 
racione 
IBad AB; 
& qui- 
dem E A 
+AI ad 

EA, a 



410 Dfi coNciirvAiioit 

ficut A M id M D fita E A fcr ibatur n B A M, 
ficut O B A M+C3C A 1 ad C3 B A M. 

Vel rarfuff, fi pro DCAl, proptcr fimilirudinem 
Tidefu- ^rumBAC&ATH fcribarur CZJ R GI, 
P"***r*^ficut D B A M+C=iB A,GI a B A M , 
boc cft , ficut AM-H3I| hoc cfta 1- ad A M. 

tt\i€ti com- 

inuni aliitudine 6A, 

Uk |B cft ad AB, 

•/ M 



|dulc.pecCA 



Ul5,CA eft AttcaCAB. 
4/ • 



ooinmifiii 

«(TumaturaU 
titudo C A» 
fit ficut 
CDCAE/eu 
B A M » 
SCAI fea 
BA, Glad 
DCAEfeu 
BAM , hoc 
e(l , reiia* 
quendo 
communem 
ftlKitodineiii 
BA , ncdc 
AM + GI 
feu G I. ad 
AM^ at ver6 
IB ad AB, 
ficnt O I B , 



Vel,ltproOIB,CA, proptar llmilltiidtMm 
▼idt fupra A'««C AB & KIB^Wbttutt^KI^AB, 
*d aouoi fic OK I, A B ad C3 C A B , hoc cfl, reliai 
* " c^pkmuoiilfinidiiieAB, ficuc KI ad CA« 

CA leaKI, ABadOCAB» hacefttdcftnieiido commoneni al- 
titodioem AB, ficut KI ad C A: Erit qooqne taiio O^i E I B ad 

r O E A B , hoc eft »^ipiius O + Qjd ^mpofici « uaooe GU 
ad AM, & ezficione K I ad C A. 

Conftat igUor » ncionem tali E I B ad O E A B fcu ipfiut 
O 4^ Q^ad P eiTe compoftfiai cz lacione CL ad AM « & ez i«f 
cione Kiad CA* 

jam quia foperior ratio ipfiosP+Qjd P milli rationi linea- 
' rum, quc in Eilipfi d\xQ.x funt, refpondet *, neque etiam adhuc 
'.lucuienter patet,cani,fi cum ratione G L ad A M , aut K I ad CA 
t'fOf>f«rtur, ex hit compofitam''cfle , <|tteoMdawdttm- ex aflumptic 
]am fon dcduaom fiat prKCccift ok 

KI cd Q.ficFAcdR. 



Otitque, per i^. 6** , 
OK^RXC>Q,FA« 



0ca^acfiicintKI 
cdQ,ficFA«dRt 

crit^ue OKI,k»- 
qiule DQ, F A. Ac 

^coiodccam 04- 
cd 
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11 



cc 



•d P> iirumendo commnnein al- 
titudincm F A , fit fic6c C=3 0,F A 
fco KI.C A,+0'" Q., F A fcd 



Videfupraad ^f ^ ilf 111——*——^'^ i: 4 fi« 

11* « 



Citf a P, F A fit X O C A , tty|i|^dinir 
|4t Eftiiam<|ueKIidf«peO 

/ 




o «4 



QtCAidO 

T 

otFAsdCA^iCACAidP. 

Acpieind«,p«ci7.^" ,C3P,FAwacA. 



FA (ev 
□ C A: EricMti© 
compoGci tx 
tionc G L «d 

DcKIidCAea- 

dem racioni C3l> 
KI,CA+nK!, 
R ad n CA , hoc 
tft, cjdem rationi, qua 
componiiucex racione 
KI ad CA,accxcttio. 
C A+K «d C A« 
Ideo^ae coi»- 
manii iiiftviaif 

Kl 
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411* pB C O N C X K K A KD r S - 

K I C A racio KI ad CA, eric qno^ 

/ ■ ■« • c quc reliqua ratio GL ad 

23«^« CA + R CA /AM cadcm reiiqux ra- 

(^'J f / tioni C A-f R ad C A,hoc 

eft, crit G L ad A M , ut 



QKI,CA+£=3KI,R DCA CA + R ad CA. Quod 

j /• I *-/ / vcrum elTc deinceps fic 

\ ^ y ^ / oftenditar. 

Hinc cum ratio Cjn felH id CD F A C five ipfiuf IH ad A C 

eadem ficoftenfa quae ipfiusO + Q,«d P, & hxc niifus eadcm 

rationi, quae componitur cx racione Klad CA, & cx rationt 

C A + R ad CA ; at veio ratio Qli EIB ad CzjEAB eadem rt- 

, tioni, qu« componitur ex ratione GL ad A M , Bccx rarionc KI 

ad C A: fc^uirur,firatio ali GIH ad IZJFAC iqucmadmodum 

fuppofitum fuit ) cadem fit racion! a^' EIB ad tDE A B , raiio- 

ncm compofiram cx KI ad CA , & ex ratione C A-+-R ad C A 

debere quoque eindem efle rationi, quas ex G L ad A M , & cx 

KI ad CA componitur. Ac proinde , fi utrobiquc rommunis 

'j . auferarur rario Klad CA , rationcm rcliquam CA + R ad CA 

^ ' ^ eandem quoque fore rcliquas rationi G L ad A M, 

/ . . Hoc autem cum nondum per fc evidcns fir, fupcreft ut ipfum 

• ■ '"^ fcquenti argamcntationc rcfolvamus atquc pcnitus maniftftura 

*" *■ reddamus. 

a* . • 

^ Ex fimilitudinc A'^^"'» ABC & MDA cft Quo- 
AB AC MD feu AE MA feu IL ' j . . . niam e- 

• . . „ ( e/ad~. Unde GLfit Xrf-i- «P^?* 

;Ex fimilitudinc Al°'»"» ABC & I AG eft * f^" 

BA AC AI IGfcuAF litudincm 

. ^ *rf ^ . . . ;^""8i»- 

* * — ~ « * lorum 

Acpfoinde,per rtf.^ti, CdBAFxCDCAI. GLD & 

* Ejc fimilitudinc ^lonimGLD & AMD cft AMD, 

GL ad AM, cftutGL 

j ivcg cr adAM, 

'"*^« 'i iuDL 

feuEIad 
X)M 
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•+7 



imlc* ytrCA.tf.«,« > f 

Vdpec fiait C3£I|C A lctt C AlS+CM fta AE,R id tsCAE. 

t t-\-ad ■ — ■ It 

boc «ft, reli^ia communi alcicudine 
AE,ficBtCA+RadCA. 



Vide fupra ad 
notam 6* 



Ex conflru^lionc efl 
KI a PA R 

KI 



PMfeti 
EA QC 
aatem 
EI id 
EA, ica, 
aflamp» 
ti Gom- 
mutiial* 

titodine 



AB 



< 

R 



CA, CDEI, C A (tu 
CA£ plus t=>CAI 
feu A E, R cft ad 
DCAE:Erit ocGL 
td A M , ita £=) CAE 
-f.C3R,A E *d CD 
C A E , hoc e(t , de- 
(Ifuendo communem 
alcitudinem A£, iic 
CA+RadCA. 



icemdue A£ 
VidefSipraad . 

Ideo^uc A£ AB FA 

Ac pioindc per id. ^d^OBAFxc3AE,IL 
Hincatm OB A F etiam fit X C3 C A I » eric fimiliter O A £, 

RxocAr* 

P<tetitaqaiGLeflfia4AM»fictt(jCA-hB>adCA* Utcnt 
pcopofinuD» 

Quare cna hoc pa^o , aiTumences quaefinmr ttnqnam. vernm , 

pcr refbluth>aem Gcometricam deveneiimus ad verum conceC» 
fum : requicur,qu£fitum illud, quod cum conceiTo ifto omnimo- 
de connedicur, vcrurn elVe. Hoc ell , umbram baculi C , qu« 
tfinfibac per A 9 uauliiile rimilicer pec Quod eiac dcmoiw 
ilrandom. 

h/u <jMidem , qux Rcfoluitonem GetmetricMm ThnremM" 
tis concernunt , eiuod dd folutioacm Problcmatis pa^, x ut 
€0Hceffum fap^fttum fuit, C^etermm quontam its , qiU cum Xow"* 
gicii fidimtmf ex falfts ttum f»fse verum cMcludi , reJUutip 
Am^d qudftti ofienfiottm $mer$4 videri^tefi : fitKuh mdj0^ 
ru tmitMiittu erg§ idem The mm » 'SfmAetie^ verifcdre ^ p^rop^ 
gidend§ demefiii dd quafita^ffm^^ddheeme infitguvit p¥.s» 
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Jlar.tiftm^ ac nndefUiiqut dtUifimm jnvtnis Z>« Petrm Hjtrt- 
ftngiui^ lapot^enfts^ tlHdHdtmm iM^^td» iiMbm^tit difii' 

fulus meui feUrtifimtis, 

DemGnflrati0 MUtem infk filnm calculi fetjuitttr ^ qudlisextdt 
pa^. J70 & \yi ydt eodem Mnnthil hic tmmutato ; ut appa- 
reat pafitm mijtoium , ^u» fiiguU Ceamctmc explicsri 




.Mti>at «nte, ADX; 

«icittBA«dAE»iufiC4ui AD 

•eflfoindepfc ■^•^*' 

^^OBA^AD, OBCAE 

» 4f 09 

Ex naturall- q , K B. 

AG.i AGvdCK c 



AeoUoaii. «ftODAG.;*. idOCKB.^t-NCCt 

>■« FA. d K H« X 

AC.j_ ACvelKG. ^ 



Qdonlam igicurex 
hypothefi euBAad 
AE t ticuc BC ad 
-AO:«ritBiii«itt 
CSCttemiiBA, AD4 
aquale fub me- 
diisBCAE Dein- 
de quoniam ex na« 
tura EUipfis efl, ut 
CSDAGadCSCKB^ 
Im, r«j«a&coiifltou 
nialfitadiDt AGftl 
C^«-ut DA ad 
Kdia iuCafAC 
ad 
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Demomstritiokisus. 

AG AC 

id efl) rej<£kls coTrmunibus altitudinibus z. &^ (, 
eiit utDA ad KB, ita FA ad KH 
y ^-i d/ ad x, 

B A 

(itre,a(riitnendo communem altirudinem 4, 

ut C=»BA,AD feu CDBC,AE ad C3B A,KB ,ita FA ad KH fumatur,fic 

« vel be ai,-a:u d/ x. r'"'°„^>^.a 

^ feu PC, AE 



415- 

idC3GKH, ideft,r»* 
li6l4communialtitu- 
dine AC vel GK ita 
FAad KH; & qui- 
demDAadKBfiBA 
pro communi altitu- 



ad C3P A,KB:eritutC3 BC,AE ad C3BA,KB,ita FA ad KH. 



Efto jam KIx/. 

«rii^uc propicr rimilirudinem ^rum B C A & B K I 
utBC ad CA,ita BK ad KI 

b c ^/ad/ feu'-^^r— ac proinde 

pcr 16. 6" . 



— ^/ad/ feu'-^-7-^, 
add. HK. 



Hiult. Hl /HhT CDBC.KI CDCA,BK 
pcrlG. b i l>f 00 cb-^c^ 

Deinde fitlGx*. 

CDGIH./H-** 
erittjuc propt. fimil. ^\ 'umBC A & AGI 
uc BCad CA,ita AG adGI 

i c — — f,/ 9d b feu y-. ac proindc per 

i6. 

Similiter efto A I x CDBC JG cdCA, AG 

erit^ue proptcrfimil. /^r»"" ^ bb 00 

k BCA&AGI 
"*Ut B C ad B A , ita A G ad A f < 

k ' 4 z. / ad i^feu -^^. ac proindeper 

C3BC,AI CDBA,AG 



add, AE. 9 

mult. £1. 
per IB. / 



SititemlBx/ 
crit^uepFoptcififflil ^rum BCA&BKI 



Poub cim 
ex Gmilitudine 
^ium BCAfiC 
B K l , B C fit 
ad C A , ficuc 
BK ad KI:eiic 
CDfuSBC, KI 
aequalcdofub 
CA, BK. E4- 
dem ratione 
cum BC fit ad 
BA , ficutBK 
ad BI : erit C3 
fub BC, BI ae- 
quale CSio fub 
BA,BK. 

Htud fccus 
cum fimiliafinc 
A'* BCA & 
A G I , ad idcir- 
co R C ac CA, 
fl-ut AG ad 
G I : erit CI3 fub 
BC,GI oeqna- 
le nDJofiibCA, 
AG. Si:i)ilr«c 

CUiTI B C fic ii 
lU 
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4t€ Dt eo«c tmiAKoir 

Nit6C«dBA»ttaBK«dBI 

— $A l fttt '-^^p^. ae pfoliide pef 

OBCBI CDRA,BK 



B A , Hcut A G 
ad A I .- e^it pi- 
literCDfubBC, 
A I aequale CD^* 
iubAB^AC, 




Eac natura CRipiis per 17. j^'' Conic Apollonii 
fftC3FACadCDGIH,utaEAB ad cziEIB 

cd bf-hbx 4#/ad IlI-^-cU 

BSi autem pei 2> 6u ntio oi>FACadC3GIH 

(d bf+h» 

compoau ex latioM F A id IH Aa IK+KH, 8e 

cs tadoDe C A ad G I| id cft» «flnincndo coflMBM^ 

* BC 

maialdttidiaem^,exricioneoli , 

B'c,CAade3BC,GIve] aCAyAC^fire^teje^ 
l^.i bb feu «C 

CA 

dklcofiimtfillalticndiMC» exiasioaeBC ad AGi 



Jamvcri , qnh ex 
natura EUipiis C9 
FAC eft ad CZJGIH, 
UCC=iEAbadi=3£IBs 

& qoidem lacio 
FAC ad caGIH 

compolita fu ev ra« 
tione F A ad IH fea 
IK+KH, 6i cx ra- 
tionc C A ad G I, id 
efl, alTumcndo com- 
flsaneai altitiidioeni 
BC,extationec3^i 
BC,CA ad c=3 BCa 
GI vcl /3 CZ3CA, 
AC| iiTe^tiam, re- 



< 
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DBiroNSTitATroN Tinis. 

SimiHtcr ratio CdIi E A B ad a EI B compofica eft 

«X ritionc E A ad I B, 6c ex ratiooe A B ad 51^ 

* V / 4 Jl^t, 

Quanim quidem EA ad IB , fi BC pro commu 

c l b 

altltudine fumatnr, eadcm e(l qu« CDii 

ell^ et< 

demquaB^FA adKH^;, ^Ov/ ^ 

d 'X 



BC,EAadaBCIBrcut=3BA,Bk', hoc 
lie bl vel dl/T-* 

\ 



417 

jcAa commnni 

altitudine C A, 
exr^tione BCad 
AG, Atratio OH 
EAB ad QEIB 
compodta ex ra- 
tioneEAadlB, 
& ex ratione A B 
ad E I j quarum 
quidem E A ad 
I B , fi B C pro 
communi altitu- 



7* •) communi aititu- 

Sed AB ad E 1,11 BC nmlliter pro communi akicu^ f\ dine fumarur, eft 

^ ^*— i+^ ™ ,<r ficut QBC,EA 

dincfumatur,etdem,quaeC3n AB,BCi(lC3BC,EI . ad aBCJBfcu 

f^r Jk.-^it ^ yQBA, BK, 

i=BC. AI,id .n. BA,AG,-H=.BC EA vel BBA. TmT^^Z 

AD, hoceft, rclifti communi tltliudine AB, dfi k, ?^V; \\ 
.C|ulemqua:BCadAG4-Aa iedABtdEI,fi 

... * r ^ V* 

— Erit igltur riiio compofita cx rationc 

.FA td IK + KH, & ex rationc BC ad AG , id cft 

f€t t}, 6", ratio C3l' FA.BC ad OIK, AG4-c=)KH, AG, 

l^d . A-f-x^ 



Ctdem rationi qoae componitur tx rttionc FA td KH, 

d X 

& ex rarione B C ad A G4- A D, id cft , per 23. 6" , 

. . ^ 

CAdem rationi, quam habet 

O F A , B C ad-f=> K H , A G 4- C3 K H, A D» 

bd — -* ■ i> ' xz 4- ar;'. 



,H>?C3 I- BC fimilirerpro 
communi alcitu- 
dine fumaiur, ut 
C3AB,BC, ad 
DBC,EI,ideft, 
adC3BC,AtveI 
.BA , AG , +5 
QBC, EA vel 
«aBA,AD,fi- 
ve etitm, reli^l 
communi airiru- 
dinc A B,ui BC 
td A G4-^D : 
Erir ratio com« 



pofita ex ratione F A ad I K4.K H , & ex ratlonc B C ad AG, id eft, pcr 22. 
-<n, ratio Ol- FA. BC ad Cd IK, AG4-aKH, AG, cadem raticni, qui 
icomponitur ex FA ad KH,& ex rarione BC ad AG4-AO. IdefV,pef ii 6'« , 

Ctdem Mdoni, qutm hkUi Cd F A,B C ad a kh, AG 4-C3 K H,rt D; 
• - Ggg Hinc 
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; CH? A,BQflk «1 l3lK,AC+t3KH.Aa 6At idem DFA BC ad Hinc 

u^- ^-1— — r*'</. 

' H. Qi^H, A G + O K H , AO ; «c , pa ^ f » • J i_ j 

id ift+x;: 'tem^a^ 
;t3»^C.AG+OKH.4C^O*^,AG+t=DKH,Al>,. .. ' jibfc^ 

^ x^+x;. tlonfm.quaihi- 

^Me^4fmptouti;^Ofi)«iC«fnii|uiiiOl(d& -^emC3FA,BC 

_ ' , ; , - ^ «dOKH,AG 

;trit^q|l<upMiEBii<|. taiK,AC cqoaie cel^uo Oi«'/ : . .|*eiKH, AD: 

' 1 ' - fatC3IK,AQ 

KH < . >0 ' i-. 1. '+IDKH AG 

if. * jequalcCDioKH, 

'.n ^ . • AG+CD*oKM, 

. * . ♦«.^«iS^*? '.P^f i^- " ' ^ ; J • ' • ♦ . ' A D. A quibtis 

JttjkidKH.ittDAjdAA , comm^c au. 

. /.r^**^/'?* *• . , • fcratufOKH, 

;i^iao«iiiimKi^c^^vuiAirfa9«» c^jnn^ . jBudi«iiittiK«A 

5 1 a*»-'* *4 
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^Demonst k a t I o'n T i^Q 9, 



Scd ut IK ad KH, ita cA , iff. comm» ahitr^. . v^"» '^»''"-; 

^ • ^ r*"' ^^rilr^iidineBC, 

: At D A ad AG,iti, tfl;com.»ltit.4, cft C^TdA/AB^ -Ar fic.Tr D \ tA^ 

f; V' 4. . AG,;u,anair.pi| 

' tt ' ' \ ; - »> - i-communi altictt- 

veiaBC. AE ad OAG,Aa . ,ij,»irta.dinc AB,C3DA, 

be ~ • triti .'~»mf.'f>>ABvcl - aSC» 

• ... .1» • r-f . >I.A.,CJi •■rf A i£ ad CDAC 



Quare cric uf : 

C3CA,BK ad CDKH,BC,ita C3BC,AEad t=jAG, AB, 

- tb^CK. ^bx bti ad 4^. 

K - ' BC 

Cum aotein fbpra fit FA ad KH, i. e., i/T. com. alt. b, 

d^^x ■ ■ 

OFA,BC adC3KH,BC,ficutCDAE,BCad aKB,BA, 
bi bx *f / ad rf^4c, 

hoc efl, convertendo 

£=3KH,BC ad C3FA,BC, ficut C3KB,B A adDAEBC : 

bx bi 4*— 4t / ad bt\ 

£funKCDCA,BK CDKH,BC Cdfa,BC trcs magm'- 

^i— bx bi tudmea ab 

una parte, 

&cdkb,ba cdae,bc cdag,ab tres aliae ab 

^^-^^^••••» HK. altera par- 

^ . . . te, quae bi- 

' n« fumpraeincadem 
funt raiione , qua- 
^ 'rum^jtie proportio 

eft pernubata: 



AB. Quireeritk- 
utCDCA,BKa(l 
C3KH, BC. itA 
C3BC,AEadc3' 
AG, A B. CuTOj 
autemfupra fic'*, 
ut FA adKH,fi- 
ve,atrumpticomi3 
muni altiraduie 
BC,CDF.A,BC 
ad ai^H, BC, 
itaCD AE,BC ad 
CD K B, B A i id 

crt,converfendflk 
CDKH, BC ad 

CDFA.BC,fivUt 
CDKB,BAadC=) 

AE, BC: erunt 
CDCA,BK, C3 
KH,BC,&;CD 
FA,BCjmj ni- 
tudines ab una 

_^ parte,&CDK«, 
Bj\ , 0 A B , B C, & C3 A G, A B tres allae ab alrera parte, qu« binc fum- 
ptje in eadcm (uncxatione, quarum^ue proportio cli percurbata. 

C^gg 1 Quare 



410 De CONCTKKAMDXt DfiM 

Qaart etiam pec 2^, ex cqiulicjte propoicioiulcs 
crunc 

ideft, C3CA,BKad C3FA,BC, fTcut t3KB,B A 

V V BA 

O A G, B A,reu,rej. com. ilc # , ut K B ad A G. 

■ dK, ♦ . , * — X. ^ 



onstrI 

Unde & ipfse ex 
squalicate pro- 
pcwtionales c- 
lunc, nimirum ^ 
C A, 
FA, 



Id fuod am-wtmt cmm nfituitnt inrentA pJig 37 1, mutlt^licsmd» 
Jc. mm txtrtmot tnm mtdlcj ttrmimot , ojiindens not in etdtm * 
(tUtHit GeamttrLi txflicdndt to ftrytnijji , mii 
•■ . » • d\^ewMfM*tmr6id^id'^ 

Deniqiie ot inveniatur A G feu quoniam fumen* 
C A feu c pro communi alcitudine , 
KBeft ad AG, ficut Q C A, KB adQCA,AG : 

*— ch^cz» / «d ^c; « 

«"fut . 

C3 C A,B K ad CDF A,B C, ita C3C A, KB ad OC A, A G. 
cb — cz l/d — — — t^— <t / ad cKm 



Hinc cum CJCA,BK ad C3F A, B C & ad C3CA, AG 

Caodcm habeac rationem , erir pcr ^ ^ ... 
C3FA,BC aeq.DioCA, AG. 

Uiide per i^. crit, 

ocCA ad AF, icaBCad Aq. ' * 

« d ^/ad^ , .... », 

Quod crat pfopofitum. 



erit ut 
B K ad c: 



AG^promde C A ad A ikut BC ad A C. 



BC , irac=3KB, 
B A ad Q A G» 
B \ , id cft , rcli- 
Cti communi aU 
ticudinc B A, it« 
KB ad AG. Ds- 
nique, quociiam» 
affumpti com- 
muni alticudine 
CA, KBdl ad 
AG,ricutC3C\ 
KB ad OCA, 
A G : crit UC CD 
CA, BK ad C3 
FA, BC, iraCa 
CA, KB ad C3 
C A, A G. Quo« 
ci^-ca cumCDC 
BK ad CDF A, 
" BC &ad QCA; 
AG eandcm ha* 
bear ranonem,e» 
rit CDFA,BC 
arqualc C3locA, 
Quod eiat demoi»» 



t * 



Digitized by^Google 



K^iddendd dd (MUem prim£ Tartis CemetrUl 

LECTORI BENEVOLO 

J. H U D D E S. P. ' ■ 

IN Galliit etam cum epifiol^ meae irrprimerentur, idccc|uc do« 
mum redux,onus in me rufcepiomnia de incegro rcvidcndi ^ 
adcaktthiin vevvicandi, ut probi mihi conftareti nnm quttdafn 
iiimic obfcur^ exprefTa cffeiit» vet «tiMn «nica inepiiiiibai \ Quae- 
cunqoe iaventi «lla Innr qtue ic^oiimar* 

Ad clariorein ieoftm» 

P. 424 \ »r» ^uft9 &c.€om jr— 4X o , mnltiplicatiir per r, 

refaluc bx — ix — nb-^A t oo o, fca x x *^!Z^>fi ponas jam h — t 

00 o, non requitur valorem x per hancaequacLonem non po(Te in« 
veniri, qoMtdoquidem Nominator dt-^df pcr dividi po- 

teft» fed tnm ftcpiicar cum Nominaiov per Denominatwem non 
dividi poceft > vu caai ambo per eandem qoaniicasem indivifib^ 
lee Innt: Notandum ergocll Denominacofem falc connderari fine 
rclatione ad Nominatorem, veluci patet ex fequcnribas, i°. o^- 
ferxAndnm vemr ttum ejufmodt qnnnuutes tn it^u-itionc repertanttrr &c» 2**» 
Ji repertdntur f num utrdm^ue ^tjuutionem dmtiant, Sed hxc omnia for- 
tadiadariQsficinceiUgcmurXxcepto rtntiim fi sequacionis primus 
temiinns noo aflcto «jQanticatecognita fitabnna parce , reliqu^ 
qui a^ alicn funt , faciant fradiooem »' cojns Deoominator, vd 
Denominatocia divifor aliqiui^Noininarofem dividat; qoed licoi». 
tingarjvidendumcftjpriiifquam concludaturnon dariduarumtcqiia- 
tibnum communcm aliquero divirorem,numeti3m a!i<ra xquatioy 
per hunc Denominatorem, vcl Denominatoris divirorem aliquem 
divifibilil fit. p.451 Sc 456, 1. 1. kge, null os tcrfninuseft x O. p. ^oo, 
iiiiBiedio,pro Qmimnm ^Ctx^r-^sJ^ rr^~'^ extrab pae^ 

fk* rcitte>excrahendoVc/exir+s^ i. ^^— iV^'. Sc pro, fediunt 
fla <h«iikpMad,&Mr,^$ pon«, fed cum exbinomionii. 
metali opeRegalai p» jS^, vel fct^ai excrahi queac , vcl vulgari 
tnodo praererpropter, quod fufficit, potcrit etiam ejurdem beneftio 
radix cx acquatione Propofita fi vc numerali Uvc lirerali inveniri,cum 
pro lireris numeros,vel o,ad aibiwiom a/rumerclicear. p. ^02, 1. %i. & 
p. ^ , 1. 17, redud hic fumitur pro rcdigi ad duas alia», cx Quaruai 
MltiplicatiMic Ptopofica c^uatio produci pouft» 

Kcf 



Nec ucere fiseft me, non Hne adinuradone, ia^piAolis a)el&,qa« 
ttm ^ttlam typochtianim operam fcqiuNbant , ta m paueog crro* 
rea ofiendifle» nifi cogiunm D. Elzevirioa&Clmfltmum Schuca* 
niutn cocis viribaf huicoperae incubuiiTe, quapiopter nuUus dii- 
bito, qain reiiquum tocum opus icciuatiua impcciTam (i( 9 .^ukiL 
quis foicaiBa axrpe^Uiiat» 



C A R M E N 

FR. k SCHOOTEN, 

Machemacicorum ocelli.. 

QCotenl cum fcripta legis ^ fe promit ubiquc 

Jngcnii mira dexteritate ^tgor, 
Cum mtsm ae morts ^e&as , fe prahet uhique 

SpeBmdam integritass ac fm e frauie man$es. 
Sic qua perraro concurrunt corpore in uno > 

Hk jungi ingeiuum cum protitate vides. 
Adde quodyingenium €um fitfuperabilepaucisy 
" Vix tamea invenies in proMate parem. 
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v> r N O T AE . ; 

E T • ■ > • 

ANIMADVERSIONES 

TUMULTUARIiE 

In VnivcrfumOpus. 



i ,i Part. I. 

f ^4^. |. <r<////. G. Pag. 84. ///♦ R. 

Rimum, quod in refoIutioHC alicujus Problemt- 
cis faciendum praecipit Au(flor nofler > concer- 
nic quancitacum nomenclacionem > in eo con- 
filUncera , ut lineae omnes qus sd conftruf^io- 
oem ejus neceilaria» videbuncur , cam cognicas 
quam incognitas , iiceris quibusdam Alphabeti 
dcngnentor. Ec ne hoc promifcue Hac , adjicit 
ni 'poReriori loco , delc^lu quandoque opus efTe circa incognicasj 
cum plurimi faepe refcrac, quxnam accipiancur pro incognicis, ut 
operacio , quancum Heri pocefl , brevis acque facilis reddacur. Ubi 
Tyrones fequentia moneri opcrae pretium «lucimus : Primb , (i 
inter qaantitaces cognicas rionnullae finc, quae \ (t mucu6 depen- 
deanc , feu quarum una per alceram determinetur , cum licebic 
quidcm inicio opsraclonis cuique peculiarcm liccram tribuere , at 
pofTmodum in calruli progrelTu aut finc , litcraB ifta varii invi- 
cem psrmucsndaB runr, nuoc carum valores (ubftiruendo, nunc 
rcftiiuendo licecat, prout animadvertimus , hoc vel illo moJo 
quancicitum tern^inos abbreviarum iri. Deinde conducicronnun- 
quam cvficnderc, non caniiim «fUjHs quanri:as pro incognici ac^ 
cipienda fic; fcd etia.n Quis praecipucordo fittcnendus in analyfi, 
Ot qtuefitam quam faciilioic cbtineamus .* faepe enim e&dcoi re« 

Hhh «ntS 



414. NOTJl &*AMIllA1>VI1tS* 

tcntS quanf^cate incogniTl, un& quam alii vi& incedendo operatio 
expedicioi cvadic. UuuoKjue facili aUtjuo uxiDplo dccUu- 
bimus. 













































t \ 












( 1 



TrohletM : In (emicirculo B M N daris duoram Jrcanm B C 
CE, figiilacim quadrante minorum , finubus rcftis CO & £F ^ 
quaeritur llnusarcfis compofici ex ipfis , nempc rt^a EG. AtiMi, 
Ad banc indagandsm funto Sinus toc. ACX4,CD00^> CP 
00 & EGX c » & quoniam praevideo nccefTarios quoque fore 
An&s complemencorum AD , A F & AG , voco infuper 
AF<,8c AG 7 Undecam ob squales angulos ACO, AHG 8c 
FHE,trMnguIa reaangola ADC, AGHficEFH fmt fimilia • 
adeo^ue AD d ad DC uc AG ; ad G H, nec non AD i ad AC 

utEF<ad EH,reperiuntar GH EH X^, ac proindc 

. famma vel di(frrentia ntunrque , hoc tfk » qusfica £G fiva kOO 

^^J^ i nempe— "^*^ in (iniftro, & jj, dextro quadrant% 

Jamquoniam finuscomplementoram AD,AF & AG,feu &/» 
per fiiius rc ftos C D , EF & E G , f eu f & t ica determinancur, 

■iiiii30 V**— ^>*'30^*<»— f<,&700V'«*— ^-^3 binc vaiii 
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dum: Primb ex aequacionc tollo^, ut fiat ^ X *^ ^ ^ five 

rft— 4fXR*\^rf — tc, & eorura c\uidntz dd^z.-^idcdz 
-^datcOO »ial;b — biK.^y fadaquc convenienti- tranfpoficionc 
htz.i.'-^dd^Z'^ZMcdK.00^t^ii''—'i^(^O€Hidc ad contrahcndaQi 
afequaiiaw IbMiUM sf imm hk^iif 44n.X^%ind ^OO 
4i4^^-«Mf<^nbiqiii«addiraiKi»biqB»««i4« prior pM»ftqiii4 
4ioni»44«.«, — tdcdK,'^ceddO0d4ki'->m^sf€+ccddt fit quadra* 
liiB, «xcuho ucrinque rtdicem , ur hahgatnr aequati o «W0() 

^iM^^Tin^^d 6ve^» ^^-t^^'^^"7*""-^" i^iadqiiiiB 
ppnb iMyeffanj iin pr« ss^dd pooo & ifliikat «90 

."heram^oe #« loeo $ fic tandem ficc tdO 

€d±iitfo^'±tL\ qtue fimplidOiaia eft exprcfTio valorit 

qao JndicatLir finum q^iaefitum arcfts compofiti hab;ri , fi aggre- 
gatum le^anguloium fub finubus re£lis dacorum arcuum 5c hnit* 
bus altcrnorum complcmentorum per finum cocam dividuur. 

Uc vei6 etiam conftcc altcrum , quando diximus , qubd c4dcm 
«inantiute incogniti reccotl Qtph prcftct boc qaiai ilb» modo Ib- 
Imipnem aggr^i,ob(enfandamej|,ieq^ationemiioftram imma« 
diat^absq;rubflituttone vcl redu£lione prii<||^hosterminos pcr- 
dact pollc, fi quaefitum finum EG non pcr partcs EH, HG, fcd 
per ipfas EL, LQ invefligemus , faciendo uc AC ad CO fco 4 

ad fia AF fett «iid FK 6va LG,qu«propcefa^«m ixmum 

4ae4^ fimiHtud. Triang. ACD&FEL( utpote quoram urtum- 
^oa Tfiaogulo FHL fimile eft ) ut A C ad A D , five diddjQt 

F B (eo c ad EL> qusi proinde fic ^ 9 bine enim ftitim babeciu to> 

ta EG X '^^^ * j ut antea. Ubi notare convenit , qu6d fi vicif- 

fim cx datis finubus EG, CD, invcniendns fit finus diircrcr.tiac 
arcuiim EF, compendlofior futura fic operatio , qul qusruniuc 
parres G H , H E , quam qtiS pariM Oti le LE. - Ucerquc aneeni 
pwdoi oAuidiSi qaflfimm finum E^F bnbwi, fi difticacia rcaan»- 

. . » • . • • • gulo»»- 



fukfifli M fittubot nftit^mnH» AKoum imttbat «lisfiw* 
inai c^fhnniwu.ni [Mf ibam itaiai divid«wb 

i»^. 4. W 6^ l^dg, tjo. fcqif. 

Cte io PnableaMie aBfa»4eierraiaaio plam lopfofiMi fii^ 
foot Urerae incogniut» eeticlein^ue repcitae sqiianones, fo- 

let A|l£^or, priufquam ad c|us conftrudionem accedae , nequa» 
tiones vane tradando ac.inter fefc comparando c6 reducere , uc 
lindcm una tantiidi in sequacione iiceia incogniu lemeiieac , & ic 
flz ooinibue «ouacionibus indeterminatis oiu deieiiaiiiMi reful- 
tec: aood deiadeCoiBaiencenii ejus Scliooceniot ifow exeroplo 
anloidam Pioblcnmii iliolliic 9 cibi poftqaani ed daes «i)aaei^ 
nes inderrrmljytai 44i4M4-}790t^>i.dCif4e^cxx-— (/;aO 

%§,hj peiVBnifiec,ennde lefiiim d«icn^iitcaaij^30;^ji^|^elacic» 

ftc cani deaiam Piobleaiadecoiiftniaiooeai molltir* Ad 9gm no* 

cm conveatc» qobd coniniuniter quidem hoc fic (|p|iiDiim , ubi 
Certia haec aequatio non mult6 magis cft compoRta, qunm duap 
feliquae, ut in allato exemplo coniingerc videmui : ni.m fi anim- 
edverterem fore, ut ex reduftione indeccrminatarum errergcrcc 
tiiaoa vald^ c^mrofiu 6c conflrudu dificilis , fati^s tum efrcc 
iMMilbblHlifiihV^ tt. Pkobleme conficere per JUc^ 

^afhftroendo unttinquemqtie Locum fea eiqaacionem tndccenni^ 
aatam /corfim , ut per matoas utriufque intcrfefiiones pcflme- 
dilm qnxfitum obcineatnr*, prxfertim ciim ejuffhodi confliuAIo^ 
nes ab ipsS quafi natui4 fubminiftratiB videancur , & cafuum va« 
rictatcm, poflibilitatem , limicea totam^"* indolem Problematie 

2ulc6 meliiu ob oculos pooaot» qulm illae, quc Aufloiis mccbo?» 
lex mcil dembm MoacioiM longis ambagibua & iofupefabifi, 
iiep^ labore eliciendai feienc, qoae^ue proptm coeA«'potibs& 
mmiis nacurales juss momo ccnfendae , ut maxim^ & ipfie pcetp 
pri^ non aliter nifi per ZaM^ id eft» ppc dejfcqpcionem dBOiani li^ 
neanim abfblyantur. 

His expKcandis idoneom nobis excmplom rnppeditat Proble* 
ma iliufire dc qtudrifecando Triangtilo Scalcno per doas normo» 
'\m ttte> cujua «naljrfis» quamjuc. bxeviuuis ftodio omitcimus , 

inferta 
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inrerti legitur A£tis Erudic. Lipf* m. Novemb. 1^87- Apparet,ho< 
Problema duas conditiones includere , quaium una requirit, or 
re^ae bifecances Triangulum , illud un^ quadrifecent ^ altcra , ut 
bifecances re^lae ad angulos reftos fc dccuflcnt ; quarum unaquae- 
que feorfim & abftiafteab altcra fpeftata Probiema indecermina- 
cnm relinquit, peculiaremqucaequationem nibminidiar, duascom* 
pleAentcm incognitas iitetas x &c quae pro denotandit fegmen- 
tis lateris duas quadrifecancium extremitates recipiencis alfumen- 
dm fuerunr. Prior iEquatio , quae quadrife^ioni refpondec, hsc 
c^:yf-^^aj-^^xj-+--Y'ta-—^ax-\-xxOOo» Poilerior , quae 
anguli quaiicacent refpicic , ifta : ^xxyy ^^^JI^ 8 8 
daef OOdadd, ex quarum mucui ^ollatione oritur tertia xqua- 
cio 'determinata oCto dimenHonum, plurium^ue raembrorumj cu* 
jus conrtruilionem fi quis Auftoris mcthodo inveftigandim fufci- 
perec, non tantu.m per fuperHuas &c non nacuralc» ambsges ince- 
deret , fed & opus immcnfi fort&lTe laboris aggrederctur : cum 
concri facilis & expedica patcac via, qaaefitum confequendi abf- 
que certiae aeqoationis ope per folaniconHiruflionem Locorum jam 
repertorum, & quae ipfa Problemacis nacura ad id negocii fponci 
ruggeiVtire videcur, Conftac autem ex iis, quac Au^or lib. 2* ex- 
ponir, asquationem priorem denotare Locum ad Hyperbolam j al- 
tetam ad Curvam quandamtettii geneiis feu fe^ionibus Conicis 
duobus gradibus ahiorcm^ quarum defcripciones ica habenc : 

Cenp. /E(]u.tf. pr. Erefto fuper bafe Tiianguli cujufvis A C quaff 
drato ACX Y,dudlis(iuediagonii$ AX, CY , fefc decufTancibus 
in S, trifecctur CS in T & V, centroque V ac vertice T ad axem 
CT Hyperbola dcfcribatur mTn , cujus tranfvetfum latus fit TS, 
& reftum ejus triplam C Y. Dico, fi ei intri quadratum applicc»^ 
tur quaevis refta R F ( r f ) bafi C A perpcndicularis, & huic ex pai^ 
cc A aeqnaKs abfcindacur AD( Ad), punfta D & F (d & f; fu- 
tara calia, uc ex illis dux u€tx inHcfli polHnc , quae Triangulum 
propofitum quaJrifecenc ( quamvis fubinde ad aiios & alios an« 
gulos); adeoquc Hyperbolam defcripcam forc Locum prioris aj- 
quacionis, quae quadrife^lioncm refpicit: jij — 44^-^-4x7-^- 744 
— 44x-f-x.vX o, Ad quod dcmondrandum , per punftum Hy- 
petbolae R agancur rcftae R2, RP, paraiielx oppoficis late- 
ribus, & fecantcs diagonalcm C Y in L & i j nccnon R s perpcn- 

Hhh ^ dicu-. 




dicuUrli dlagonio C Y ; & per pan£^uni V ttdi Vf ptrallela Iite- 
ri CX> lecaas duaam RZ ia Q, baHn C A in c , & hyperbolani 
|ifQd»EfeMi infri bifin in I r pMitcar^ue ACOO«f>RtX/> Vt 
^f, COlioceftPR» feo pLtutpYoax, & AFrettFY fcl 

■attfl Hypcfbabr, calam SsTlca St in tT > liac «ft» f-^ ^12-' 

ID JHlp.y feu ^^— i^j44, ad Qtt«n Rs feu />/> j ficut TS ad C Y^ 

|pv I ad I ; adeo^ue, multipllc3ti» excrcmis & medii$,^^x ?fV 
•^^.44, Pocro, quoniam Ll bileaa cd in s per re^am Rs, pro* 
piKr angulof ad s re^os , & ieroire^os ad L & 1, ac proinde L| 
aosROQsl, fiec sY, ceu femiflis (uniiiuf reOamm LY & lY 30 

^Sii^.^emrtque VYxf4V»(ob C YX4\/a) babcbiau s V» 

five femini ditfercnti» inter L Y & lYx* — p-"^ > qui valorcs li- 
t«raru(n^&f > fi inm^MiUonepplo^qq^-^dd fubftituantur 

' . \ qtt« 
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qvx prorfJis convcnit cum propofitS , qDam proin riti conftiu£Um 
e»e copftat. Addimus obiter: fi ex junfta & produaa Tt abiu». 
cUtur Ti 00 VI, crit junOa Vi Hyperbola hujiu «fympcoiu^ 





Cn/fr, Mautt* nemifPl e» vertTcc TrlangnH pcrpendiculai) 
BK,.& bifeAi bafc AC in M, aflTumtoquc in eSdcm pun^lo ut* 
cupquc F M-i partcs ipfius C. abrcV»dauir ad ea^dem parres re- 

AN rerria proporrionalis ad A M & A F,ad oppnfitis ver6 ip- 
£i KO tcrtia proportionaJia ad KN & BKj ut& COoiedia pro- 

V poctio- 



4>o Noxm & AmimadvIm. 



r 




* 

portionalit inter CM & C O: quo fafto H bafi in pun^o F nor« 
inalicer applicetur refla FR po AD , erit punAum R ad curvain 
optatam gRh, rerpondentem alteri aequationi, quae anguii con« 
ditionem implet : 4**77 8 ^^Vy 8 t^fxx ^ adefooaddd-, id 
cfl, erunt pun^ D & F talia, ut per illa duAae re^ae blfecantei 
Triangulum DE, FG, fefis mutub in H ad angulos redlot interfe- 
ccnt. Quod fic patet: Aflfumtis, praner fupik memoratas quanti- 
tates , perpendiculari B K x ^ , (cgm, C K X ^ > & fegm. A K 00 f 
( plani nt in Analyfi Problcm. loc. cic. Ad. Lipf. fa^him fuitj hjN 

betur pci Conftr« AN X '-f^ i & KO X Hr^i tdeocJueCOX 

i^r Q /• " ^ (rariantibus rc, fignis , proat perpendicullris incra vel 
Oitck Triangulum , & ad ha nc illamye ptRem bafis adit): luide 

c^m C M fit -J^ <i, er it -J: 4 in tvr 8 r X O MCO X Cptt conft.) 

fCDf ( feu PR In fig. pag. 428«J X x « j URi^ue reduAione 
4XXJJ ^ idtjji ^idfxx 8 efOO^^^ddp Qviod eiat often- 
denduma . . • « 



• • m 



' Eadem 
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Eadcm conftraaio non inelcganrcr Cc viriabitur: Daaii rcftli^ 
/f, ad angulot rcftoa fcfe deculTantibus in ^ , abfcindantur 

rMlrK^^'^' ^'rr."!* niedia proportionalis intc, 
C M & C K , h«c intcr A M & AKi faftocjuc Olo./iy /30 Al« 
dato A B C . jungantur rcft« >. & vel affumtl harum alteru. 
tra ad lubitum Hiediantc Qlo repcriatur aItera,(nota,qui>d in fcc. 
tnum prasc figg. refta ^ . femicirculo fupcr fif.Sc in tcnii f»- 
niicirculo fupcr /9« dcfcripto applicanda tftj cmcra vcr6 pera£en. . 
da, ut diftum ;) quo fajlo junaae rcCt^ ^,, .^. dcnotabunt. 
ipU$x8C7, abUindcndas in bafc A'' proqu«fitis CDfic ARvcl 
pro Y Z & 2 R in fig. pjg. 4^8. ad habondum punftum R qa«fit» 
Cuiv« gR4i Et fic tot alia punfta hujus Curvar rcpcriri poffunr. 
quot al.a rc£langula daco triangulo fig.llacim «qualia fup« rua« 
indcfinitis /^^ cor ft.tuta fuerint; quac rcftangula omnia uni o- 
perl determinantur , fi pcr pun^lum y inter AiymptotoM- & /i# 
defcnbatur Hypcrbola 'j-C, ut cx natura hniuscurvaconftac. Dem. 
Cum cnira pcr conftr. fit X v^^-/, & /» ^Xv/i-/,ponantar. 
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adeoc ^uePlum id eft , per conftr. A'"™ ABC, Civt-\^ddOO 

sjxx 8 T*'»»" 8 T^/j S"* rcduai habcmr 4**;; 8 ^*'jy 
^ 24/xx ^ rf^r/X^^i/i/^eadeaiiequaciocuaiill&iquaeconilruea- 

da proponebatue. 

Poftquam fic ambx Curvae m R n & g R h , qaat ambabus aequa- 
tionibus indctcrminatis fingulae fingulis refpondent, defcriptae 5c 
eidcm figurae adaptatae fucrint, manifcftum cft, punflum ipfarum 
communc R , in quo fc mutub.interfccant , ntriquc fimul fatisfa- 
Aurum cfte, ipfijmquc adeb Problema per illud penitus dctermi- 
lutum iri. Quocirca demifii ex hoc pun^o in bafin trianguli per» 
pendiculari RF, fi huic aequalis abfcindatur A D, erant punda O 
tc F talia, ut fi per ilia ducantur reftae DE , FG, triangulum da- 
tum fcoifim bifccantcs (quod quomodo fiat,in vulgus notumcft} 
illud fimul & quadrifccenr, 8c fc mutub ad angulos rcdlo&reccnti 
qaod initib faciendum proponcbatur« 

Qu6d fi Curvae intra angulum re^um g C h nuUibi fe mutub fo 
caerint, nullam quoque illo cafii Problema (blutionem admittet : 
(ic ut hinc totam Problcmatit nai:uram,ponibiiitatem,limites,de- 
cerminationes 8c cafijum varietatcs, unoquafi obrutu perfpicere li- 
ceat; quod ex alii conftruftione mcthodo Au^oris inveftigatldif- 
ficulter cognofccrctur. 

Pag. 1 1, §^ Primo autcm, & Pag. 14. §. Cartcriim. 

AU^lor fabinde confunderc vid?tur dtiplicem Curvarum re- 
fpc£kum, juxta quem confiderari pollant Curvae, quatcnin 
vel peripfMdluy vel per altas ipft conftiuuntur; unde non fatis fibi 
conftat in diftinguendis per certagener.i Curvis,illas(^ucquas mo- 
d6 ad diverfii Linearam generaretulit (qu6d diverforum graduutn 
Kquationes per ipfat poftent conftrui ) mox iterum fub eodcm gra- 
du compIe£litur, quoniam ipfas viciffim ^rr rWrw cojjftrui poffe* 
animadvertebat. Quod ex pag, k. fic oftenditur : Ciim qusftio' 
Pappi in la lineis eft propofita, pervenitur ad aequationemfcx di« 
^ menfionum j&cuminlineis i6,ad a:qaationemdimenfionumo£lo, 
monente Auflore p.a^. Sed aequationes fex dimenfionum ab ipfo 
conftruunrur ope Curvae, quae ad Cubum adfccndit, lib. ^^^^ p* 
97. paiitert^ue xquationes oCto dimenfionum pofiTunt conftrui pex 
aiiam , quae ailurgit ad Quadrato-quadratum, Quaie ciim ad con- 

iliueo!- 
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(Iniendum ProbI«ma in i6 lineis, Audtor requirat pag.ii.Curvam 
««fl^M^K tlciorem im, qui conftruitur in lincis tantum ix,omni- 
n6 colligendum videcur , qu6d Uli proporicum fueric Curvas Cu« 
bicas & Qu^draco quadracicas ad duo diverfa Linearum generi vel 
duos differenccsgradutrefetre. Quemadmodum eciamconcludipcH 
teft ex eo, quod habcurpag. 23. i".Q*tfi/yi,ubicurvamEC,qu« 
per inrerfcdlioncm Rcgulac G L, & lincas CN K defcribicur , per- 
pecub diveifi ab hic g«neris efTeinnuic, cum camcn ex calculo U- 
ciie apparcac, arquacionem Curvae E C nunquam plusuni dimcn* 
fione (upcracuram aequacionem Curvae CNK; adeo ut& hincfe- 
quacur, Curvas ex gr. crium & Carvas quacuor dimennonuni «d 
duo diverfa Lii)c«<rum genera rcfercndas efic. Ec camcn ipfemet 
Curvas i(hs in paragr. Itacim rubfiqucncibus non obfcure , im6 
libro 1^0 p, 21 & 2+, alfbiquc difcrcis verbis fub eodem gradu 
CompL-^icur; flcuc eciam illas Curvaf , quae ad Surde-rolidnm 6c 

Quadraio-cubum «dfcendunc, promifcue eidem Curvarum generi I 
iiicludic, 

Ut icaque in rc dubii certi quippiam ftatuatur, confultum fuc- . 
ric Curvas ita diftinguerc , uc ipfarum gradiis aeftimcntur cx nu- | 
mero dimenfionum , ad quas afcendunc aequationcs ipfarum na« ^ | 

turam exprimentes , quo pa^o Conchoidem Veterum Seiflionibus • 
Conicis non uno cantiim , nc facic Dnus Des-Carce« p. 24, fed | 
duobus gradibus alciorem confticuimus, propcer quacuor dimen- 

fiones, quas hujus Curvae aequacio acquirit , ut ex Comment. ap- I 
paret pag. i^o. Nec uc aliter ftatuamus, pcrfuadcre nobis poteft 1 
racio ab Au^ore ailaca pag. 24, dum reguiam dari alferic, qui ad 

Cubum reducancur omnes difficulcates, quae adfcendunc ad Qua- < 
draco- quadracum, & ad'Surde-fbiidum omncs illae quae adfcen- V 1 

dunt ad Qpadrato-cubum ; alludcns procul cUibio ad id , quod lib. * j 

jtio pag. 7^ oftcndit, ubi aequarionem biquadratam in duas qua- 

dracaf lefclvere docec , quarum fecundi cermini per aequationem j 
cubicam inveniantur. Ecenim fi mcns Au^oris haec (ic Cncc liquct 

quxalia clTc polTit) Curvas quatuor dimcnfionum Curvis trium 1 
proptcrea ncn eife diccndas magis compoficas, qu6d iliae podint 
conftrui inveniendo tantum radicem alicujus aequationistrium di- 
fnenfionum, fequctur, qabd Curvs etiam quammaxinie compo- 
ficae faepcnume 6 ejusdem generis Kabcndae cum nmpliciiTimis; 
quoticscunque cnim quanticarnm indeterminatarum alteia nnam 

lii t tan- 
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tancum duasve in aequatione dimenfioiies obiinec, fumptS ad la- 
bicum alreri , quae plurium dimenfionum lucnc, poflunr Curvae 

. punda psr folim regulam & citcinum inveniii ; adc6 ut fi con- 

fltruAionis (implicitas atrenderecur,«)ur:Tiodi Linea cum piimigrt* 
dAs Curvis connumeranda.forer Deinde nocandum ti\y per acici- 

:.dens tantiim fieri) uc ^quatio Bi^uadrara p. 79« ad nni dimenfto- 
ne niinorcm (ivc Cubicamrtducatur, ncc prop^erea in Quadrato- 
cubicli, uc Auflorexiilimar, pari:er procrdci c dcbere j ucpoteqaatn 
co fenfu non ad Surde-folidam , fed ad >£«4uanonem 1 5 auc 10 di« 

.menfionum perduxic Huidenius iib. j« de Red. iEquac. p* 488 

P4^. 1 1. /. w^. fii> fin. dd verhd \ Excepto in i 



DUonum Auflor in omnlhus fuIscor-.fLu^lionibus Circulum 
adhibuir, qui Locus e>Q dusrum cintum dimenfionum^hinc 
fa^um, uc per Cur^as cnjnfqje gradus conlbuere pocueric dun* 
taxat vCqu^riones dupI6 plurium. dimentioimm , quam lunc iilae, 
^«juibua earundem Curvarum nacura exprimi:ur.Cum caa.enoAen* 
^u perfacile fic, quod cujuilibct generis Curvae apcae furc ad con- 
Aruendas >£quarioncs ccc difnei)fio~>um,quocindigitat4uadratuni 
numeri dimenfionum» ad quas adfcendunc squaciones curvarum 
jllarum naturam exprimentcs. Ira per Cuivas (liu^ndimenGonum 
conftrui polTunt non foliim quanoncs bis trium fcu fex , fcd ccr 
trium fcu 9 dimi-nfionum , qualcs Auihori non pojTcnt conftrui 
nifi ope Curvae 5 dimenfjonum , utex*loc alieg. colligitur. Et- 
cnim n proponanrur duae ifquaiiones indctcrminats , puta aaj 
'30 x\Sr. X bLx-^-c^s in quanimuni; fit uniustantum &: x crium 
^imen'ion'im,ir> aiterll v«j6 6c dimenfionumtot»dcm,atqueva- 
lor ipfius^ juxra priorcm xquationcm inventus rubftitu.itur in al- 
"tcii , manifeltum , c]u6d itfultans itquatio jtt' X 4^/'^x-f- 4 ^ <% 
focura fit tcr trium (ea novem dimenlioiium, quae pcr confequens 
'medidiuibus duabus Curvis , quibus duae illae indrtcrminaca* ae- 
quationesi dimenf refpondenc, conftrui pocerit} adeo uc fi pecca- 
tum fic cenfendum in Geomecria (quod aticubi appcllac Auilor ) 
»d ejut conftru£lionem Curvaiu magis compoficam adhibcre, iple- 

m« 
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metab ejut Ijbe haud^^aa<]u:m immunis pronuncitri pofTir, ( d« 
' quibu» ftifius in A^. LipH m Jun. p. ji^.j Id vitii lam o- 
lim animadvenerar p^^a^clarus Gcometra GalluB Fermarius..& poft 
ipfum Hirius in Tiaiflatu de ConiiruAionious iC^t^acicnum, ubi 
nobifcum agnofcir qu?)d per Curvas trium dimeuiionum i^qua* 
tiones ad 9 ufc^ue dimennonu conflruanrtxr, inco tamenncnmi- 
tiu? culoandus, au6d pro aequationibus altioripua, proprittA.aB in 
Dnum Des-Carres liriaurae welut obJituf , enam num ipfe Curva» 
jdllo aittores adhiber, fif vcrK pr pro conftruoodi ^uatlone di- 
-^tnenfionum 16, quae juxta Kcguiam noftram ope du« um Cuiva- 
rum 4 dimenfionumconAtuirur , Curvam ^ dinienriortum ic^uuic^ 
-"fjuod equidcm propterea facerecoadluafaicquia pro Curva:uni al- 
'•teiS pcrpctuo talem (elegir , quie so^uatione Juoifm td>uum tirminu 
•^conllante exprimitur (quemain odum D«io Dcs Car[o ciiou* jii- 
fa fuir, qu6d pro ilii Curvam tl.iarum untitm dmitnj.unkin livcCir- 
^uium adhibuit. J Nam fi pro utidquerales alTumawtur Cui va,quae 
aequationihti« exprimuntur ejosdeni qjidetn j»radus, at piurium 
vel fi opus jir omnium terminoium , nil obftare video, qu6 mi- 
nus per lilas >t^uatio propofua, eriamfi compleca fucrit, conftrui 
polTir : quoniam duae ejufmodi itquarioncs locales plurcs fimul 
diff.rcritcs terminos comp!eftuntur,ut facili ol^endi potefl.quim 
yCquacio propofita determinara corrprehendic ; adcocjue omitca 
quantitares cognirast quae in propofiti occurrunt , includere pof- 
func. Sic duae a-quariones locales completae decem dimcnfionum 
plures fimul continent diffcrenrcs ccrminos, qu^m a*quatio dcter- 
nfiinara & completa ico dimenfionrnt continet ; quod fufficir ad 
oftendendum, confliuAionem spquatioris complerae 'ocdimenfio- 
num per duas 10. dim. non elTc impoilibilem. DifTcrenTes aurem 
voco cerininos squacionum localium, in quibus alccra velutraque 
indLrerminararum lirerarurii x & f diverfum numerum dimerfio- 
num habec , uc 4xjj > ^ V > ^^^77 > ()ui crcs dificuniet teimini 
/unc. 

Pd^. 1 8. lin, 7. 4 fn. Vcrum enimvcro, ^ A j 8, ' 

Ac proinde. 

SPirallf, Qjadr*fri3r, Cyclola, an«<juee|ufmodi CurvaE!,qu« non 
Ainc Algebraicae)ho( cft,iialIt8aE4)UAtioj)ibM Algebiakis ccrn 
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dchnici gradus pofTunc exprimi , fed omnes aequacionum gradAf 
quaH cranfcendunc, tranfendentdfes inde appeilacae, ab Auchore ne- 
ftro in ruiGeoine{ri& non pccueranc non negligi, quooiam eaium 
traAatio hujusregulis haudquaquam fDbjacec, fed recondicioris cu» 
jusdain Gcomecrie fundamencis innixa eft. Idem camen inceiim 
jure vapulic Cel. Gcomecix Leibnitio, qii6d Curvas ifUs propcc' 
rea e cenfu Geometricarum Linearum eliminaverit j cumnoncan- 
tum plurimas magnimomenii propriecace» pcdideanc, nullacenuf 
cedentesiis, quibus ca:ccra? gaudenc, fcd eas eciam vere geomecri- 
casexa^eq^demonilrabiles. Cuinon obftac, qubdmocilsquibusde- 
rcribunrnr,nullam inter ferelarioneni habeanc, quaeexa^e menfu- 
rari pofTic;quandoquidem ob banc racionem potiusex Mechanici ro- 
pudiandse forent, quap defcribeadis fcu cont^ruendismagnicudini* 
bus occupatur, quam exGeomerrii quae jam poHcarum & defcrip- 
tarumaffeflionibus demonllrandis potiHimum iiifumicur. Uc ipfe 
aiias inicio iib. i^' concr^ Vececes argumencarus efl Au^or,quipls« 
lali^ue etiam Algebraicas e Geomecrii exclufas volueronc« 

Pag, }9. J. Qucroadmodiim. 

POpularis fuic anceb&cGeomecrarum error,exi(limancium re^ 
€ti & curvi cam difparem eife nacuram, uc racio unius ad al- 
terum ab hominibus nullo modo cognofci aut comprehendi va- 
leat. Quibus bic aifencire videtur fagacillimus An£tor nofler, miH 
taturus haud dubi^ fententiam , fi paucis annis faco fuo fupervi- 
xiilet. PauI6 enim poii ejus obitum Heiiracius Batavus, (quanquam 
primae invencionis gloriam Nclio fuo tribuant Angli } Curvae ae« 
qualem redam aflignavit, edira anne 1^59 ad Schootenium Epi- 
(lola , quae ad calcem pr. part. hujas Geometriae adje^a legitur. 
Ab illo verb cemporeinfinicaealiaB diverroiumgeneniraCurvaemo- 
dernorum induflrii re£tificacionem naAae funt. 

fd^, 40, J.K. Pd^^ 244. d' Pdj» 16 ti iltm feqq, 

MEchodus haec > qu& Audor ad inveniendat Curvarum da- 
carum perpendiculares feu tangenres,Scbootenius etiamad 
Maximi & Minimi decerminationcm uticur (quse(Jue in eo con- 
(iftit, ot duae radices aequales inaequatione concipiantur ,)ad plu- 
ra quoque alia Pioblcmatai fi dcxue craAccui| adiiibcii pocerit,ad 



V TumultUari^* 437 
Jipyit alib Geometriani hanc haod facil^ extendi pofTe qoii txifli* 
oiet* Ec ne repccamus ca » quae palTim in Adis Lipf. m% Jan. fic 
Marr. i^^z. m. Jun. & m. Ott^obr. 16^4. hanc inrem publi- 
cata proflant, lubet tanrum uno alcer6vc exemplo onendeie , quo 
pa£lo nonnunquam c<idem methodo ex daci ungentium non 
modbrc^arumfed etiam curvatum condicioneipravian[impropo(i" 
ta Linea invenih debeat. 




Brrm^. primum: Proponatur Invenicnda Linei ACc, quae tan» 
gac vcl tangator «b inhnitis ParaboJis BCD, bDc, &c* luper co- 
dcm axe A E confticutis, & vertices fmgulos B, b, &c in fingulic 
axis pun^tis, parametros^ue AB, Ab,&c. diftantiis verticum ab 
cxtremo cjus pundio A aequales habcnribus. Ad lineam hanc in« 
veftigandam cogicabimus,qu6d du« qaaevis harum Parabolarum, 
m BC, bc, fe mutuo interfecarc debeant alicubi citra quaeficam 
Lineam ACc ; indecjue vicidim colligemus , qu6d ex quovis ci- 
tf^ lineam ACc dato pundo velut D, duae cjufmodi Parabolae, in- 
flc^^i poflint , quK Parairetros habeant venicum fuorum didantiif 
ab A arquales , fed t6 futiurae fibi propioies , qu6 punAom D quae- 
ficae lincae A Cc propiiis afTumpcum fuerit, ica quidem uc fi hoc iu 
ipsi Iinc& ACc accipiacur ( tcCtis AE,ED cooidinacis ejus exi« 
flentibut) ambce Parabolae prorfiis fmt coilicurse, jun^is in com- 
muni pundto verticibus earnm B & b , ipfa^ue tum aequatio ab 
A B vcl A b denomioata duaa ftquales radices habitura: unde deio- 
^pftio Pipl^lcmacc Ptrgexe noD ciic.difiicile; PoIiciseQim A£xr» 
...... - _ ED 



Digitized by Google 



NOTJE & AwiMADVfiRS. L 

"EOXiJ, AB vcl Abxi.adeoqueBE vcl bEOOx — i,hab«bitaf 
ex iiaturi Parabol» reaang. ABE vcl AbEfca xt-^ss^X))) itW 
EDq, ordinatiquc acquacionc i literi <, ss-^x s-^jyZOO ^ quirf 
wrmlnoteniis comparata cum acquationc duarum radicom aeqa»«. 
lium /i — iM+^rXo, dabit rXr, & xX a« , ac proindexOO 
1 jy quod indicac Lincam quaeUcam A Cc reaam cflTc , rationcm- 
cjac abfciiTje ad applicaum conftantcf duplam. Addimus, qubd 
tamctTi locofimplicium Parabolarum , proponatur fcrica Parab<>- 
loidum vcl Cubicorum vel Biquadraticorum, vel cujufrii altioril 
gradfts, Linea ipfas omnea tangcns nihilominua rc^la inyenitur, 
rationc.tantum intei abiciffam & applicaum variaiite. 

^■^^ ; 




Exmf,fecr. Sit pon6 invenienda Cunra GHhK , quae tanglt 
omnes Parabolai, quas globi bcllici in fin^ulis mortarii elevatio- 
nibus ejf punfto F conlbnte vi cxplofi dtfcribunt Ad hujus Pro- 
blcmatis folutionem ex arte BalilHci ut demonftrarum fupponi- 
muf , qu6d globi vi nitrati pulveris prnjefti auc miflilia quKVia in 
ters Parabolas defcribunt, quarum altirudinci fupri planum ho- 
rizoutis fiut in duplicata ratione finuum ingulorum cI«varionis 

«* toimciw 
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tonrenti. Quo ponco coniidtio, qa6d duc quxvis haram Par4*| 

(oiarum F>1 P, Fm p, q ja: curvam quaefitam tangoncin H & h^ 

fefe necefTaiio alicubi intra eandem fecent j adeo^ue etiam recipro* 

ce, qu6dfx quovif intra illam dato punAo , veluc O, duae diver*. 

Parabolae duci poflint, quae praBfcripram tangant , piaeterquirn^ 

^uando pun^um O in ipsi cuivSGHK allumptum fuerit j quo 

Cafu an.bx Parabolai in Dnam ccalefcent, xquarif earum cumini* . 

^litudinibus FP & Fp, auc ampiitJdiDum femiiTibus FL &FI» 

tum alcitudmibus LM & Im. undc rur^iis calculum pro(cqu1 

oonarduum crit: Eflo namquc altitudo jaft&sperpendicularis FG 

FLOOx, LMocJr, FNOOx, NO007,8c ducatur FR tan-r 

gent Parabolam F MP in F & occurrcns axiLMin R;^ fict<io* 

propter Parabolam LRooir» & FKOD^ n-^^it : quare citn 

tingens FR rcpiaefentet lineam direAionis mortarii feu globi e» 

momento, quo ex mortatio egrefTus Parabolam derctibcte incipic^ 

crtc pcr Lemma pratruppontum FG ad L M, feu 4 ad / , uc qua« 

dutum (infts cotius FR ad quadratum LR HnCis anguli LFK,n-. 

Vf uc ss-^^tt ad 4rr ; ande manac i/X44r— 41/ , aeqoatt<K 

prior,quae pofirionemcurvarum F MP, Fmp determinat. Rur« 

lus ut LM ad QM five t ad r — 7, ita F Lq ad OPq, b. e. ss adj- 

xx-^ixs-^-ss; ac proinde^/y— 2rx/ + f X o, aequatio alit«» 

ra, quae natuiam Parabolarum rerpicit. Harum duarom a-quatto-.^ 

Oum beneficio eliminctur alcenitra lir svel t, puca r, uc habeacuc^ 

. ^xU-^iaxjs+Mxxf-h l: x* . . . IX ^ 

•quacio OOo , in qui quia ll*^ 

tera « duos aeqaalcs valores habcre concipitur, comparetur ip^A 
cum aequatione ss-—ies+teOOo , uc (aptk j vel quia zquacio, 
duaium duncaxat dimenlionHm cfl, quaerantur per do^rinani pt 

7.cjasairibaeradices,ncmpc/X ^ — *«-f77 — 

qaseciim arqualeseffe neqacant, nifi quantitas pod fignum radi^* 
calc cvanefcar, fequetur44 — mj — -x-^JfOOo, quod arguit line« 
am quafiram GHK itidem Parabolam exiHere , cojtis vcrrex 
axis FC., bafis FK dupla FG, & latus reaurn ipfius FKduplnnvt 
Nutatidum hic prim6, qu6d fi infinitat hae Parabrlsc , quarom 
commonts tangens quaeritur, aliam quamcunque pofirioncm ha- 
bcteconcipianiur^ vu^iff» ukm.ut ipfaium verciccs cxinanr in. 
^ , it»'.-''' Jikit '■ • .- lincK* 



lincl rteii, lut in circum^erenti4 circu i, aut in alii q«lvi5 cun| 
dati, piiorunium duarum ptaecedcnrium ap.unionnm i<X4<l 
— 4ff varfabit j prafrprquim cimi funt in El ipfi, cnjus axi« mU 
noiFGm jojis cftf m.ffi^i qiioniamenim ipfa hjec El ipfi-aequ», 
tionls ncftr» L<^cui cft, i.on diffcfct co cafu Parabolarum politio 
k prsfentc, Si vc(6 quseftio propcnatur «iam in aliis lurvis quani 
Pjfa'K>Iis, runc & altcra «quario variabit *, adc6 ut hiic gfnerJi- 
ter cai.ltut, quo paft j quibuslibct iiocii poritione datii , alia ir« 
venitnda iic Linea , quae iplas omnes langit , ve! *b iia un»^ 

^ Dcinde ctiam fciendum eft, qu6d idcm Problcma fub allJ adw 
lijc formi proponi polTlt "hunc in modum: Quaeritur, qualis fif 
Curva, qu« jangit omnia pandla G, h, K,corum quae globi ex 
F conftantc vi explofi in planis acciivibus FO, F h, F K , atringo- 
rc p(»irunt remotiffima. ProbUmatie cnim hujus identius cum 
pTaeccdcnte hinc patcfcir, qobd dvCti Parabott Fmhp, qoafcup» 
vam fupra repcrtam G hK tangit in ipfo punfto h , in quo cam 
fccat planum F h , omnes aiiae cx F cduft» Parabolae curvam G h K 
•libi quim in punfto h tmgcrc debcbunr , proindc^ue ciim to* 
t« intraemdcm jaccanr, planum Fh ntc^lTarid atri punOum hr 
fccabunt. Quaequidcm confidcrario huncufum prabet , ut invo- 
niii pcflit angulus clevationis mortarii,i quo jaftus globi in dato 
pUno inclinato Fh fiat omnium longiflimu^ uti maximam eftc 
Conftat in plano horixontali FK, fi hat cxplofio fub angulo^^.gc^ 
id quod in re militari ufum quandoquc non conttmncndum ha- 
berc poteft. Etenim (iim ob angulum daium n Fh , nota ffc ra- 
lio lateiis Fn ad n h feu x ad 7 ( quae ponatur ut 4 ad * ) habe- 

^itur djOOlfx$ qaod fubftitutura in aequatione f X xx-^-jy ' 
valorcm unius radicum Kquaiium ipfius s dcnotante , gignit /09 

* ) in lequatione vcr6 dA^sj — ^xxxo rufteaum 

fxhibctitxX — hx + *d, ac proinde -f xX— ^+v^*'^-!-** T 
qdo valorc pori6 furrogato in aequatione moJ6 invcnti /00** 

''\d±yV^ > babebitur 1 X ^mT^ * & hocdcniqie fubftitato 

ij_«^uAU i/X 441— 41 J adjubcndimi » f , fitt aiX^+^::^ 
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Qutre candem ciifn FL feu x fic ad LR fcu 2/, hoc eft > ^;*^^ 

ad ,ut fin. tot. a ad tang. ang. LF R , erit ungens iftt 

k-^ylda^^hh, Quod innuit, tangentem anguli quaefirae elevatio^ 
nit mortarti cffe ag^regacum tangentis Sc (ecantis anguli indinai 
tionis dati plani nPh, quod invelUgandum crac, <jf«^ 



m 



PMg* 44« verhd X Tangac ibidem curvam li- 

neam C£,oec ip(am(ecec ^ 

SUbintellige : nip firti «fculetm, Fieri eniin poreft , oc ttCtk 
PC corvae perpendicularis Ac , & casmen circolus ceotro P 
per C defcripcus, curvam in C non cangat fcd fcGet , oempc 
concurfui duarum interfefl-onuni five contadui certis incerle^io 
accetlerit, & (tc id quod ofculum dicitur, ciTcccrit. Eademcum rc- 
ftridione eft intelligchdiim » quod in feq. paragrapho habecur, 
libi aiTeritur, aequacionCm , pcr quam invcnitur linca C M vd 
M A , continerc dcberc doas radiccs inaequales, /i circaius^rvani 
lincam tn C fecec:^oc cnim tantum dc fitnplici curvaruin (tQXo^ 
ne valet', non decotnpc^tl, quaeex trium pluriumv^ fimplicium 
ConcurCu cdaluit, cotidefn^uc radicum aequalium index cfl. Ne* 
glexic ver6 Ati£tor hinc rcnriftioncm , qu6d ejus cchipore nihil 
adhuc cxpliciti de nacterl Ofculorum notum fucrat, qUx demiini 
acucidimo Geometrae Lcibnitio diflirr^ius confidcrari, moxetiani 
aliis pleniiif cxcuri & vcntilari coepic ; qui dc re fiifiits in Aftis 
LipC mcnn'. Jun. \6%6. Marc. & Sepc. 169«. & Juo. 1^91. Ince- 
rimumcn verum efl, h&c aninMdverfionc non everti fundamcn* 
tam methodi AuAoris , quippe quod in eo rant^m poti.un eft, 
uc cum reda PC cnrvse pcrpendicuUris eft , (altem duae radicc% 
lequales in cquauonc adunt: adfunt autem bae, five circulus caiv. 
gac curvjm five ofculecuri com ues pluiefv^ iidiGet st^iules diu|( 
000 excludanc £kI inciudant* > : ' . . • a 



I^il KOTji & AirfMADV£llS. 

t ^^^»f^ & »7<^. Mii lit.OO. 

ir'oSjm non definitum nec dcmonftratum extat , in qo^m 
Circulum ittwUkt fectinda hacc Ovalis, quando FA, A 
& ^A, A^, in dicm ratione funt ; utrumque hic loci rupplebi- 
irius: utcmur autem figno :: ad indigirtndam proportionaUtauni 
quituor magnirudioumj quibus inicilciitury uc dikuilum utcua* 
<)uc conuaharTiUt* " 




tn xtti\ FG abfcindatBr ad partef G rr^la AX, qn« fit qoir- 
tt proportionalia adAF — AG, AG,&zFA, duftitv^ue ad coni- 
ftiure pur Aum z cocvae A a reAis F2, A2,Gi & Xi, dcmina- 

^f^hh WJ'^ e* P*'P'"**'^"'*''** * Quo f^fto, cum A A<::«aF. 

A G,erit pcrmatando Af. A F : : ^ <. A G ('(eu * A S) , componrn- 
^rrj d. 4uc F5. AF :: AG, hocell,* Fi. AF::G2. AG. Q^aro 
/«''^ tum anguluc F:G ' hifeft »s eft per reAam Ai, tum eriam 
xii,,,. t=:FiG DF \G::^ □F».pFA;undedividendoC=>F2G — 
«/•r/V... C3FA G ( fivc» ). C2FAG:: nFi — DFA. PFA, 

c^V.l,. iuifuui<iucp€imuundoL-Ai, □F*— □FA;;C3f AG. CFA :: 
9^ / AG. 



Dig 
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TuMUX.TaAllIJB» 4 4^%^ 
/AG. AF, & convenendo □ A 2. GFz—rFA—DAt(ii- 
vc i ^DFAP ):: AG. AF — AG::* AX. 1 FA ::/aXAP. Ll^."'** 
DiF A P. Q;K>circa OX AP 00 * Q.Az , ac proindc X A. Ai :; i» «w/n 

Ai. AP, hoccft, in Tiiangulis X Aa, t AP, I.ncra circa com- ' f^V* 
muncm angulum A func proportionalij, birg6 ' Triangula fimi- Vf^.jrntL 
lij« Erg6 ciim angulus ad P fureAus, eric criam angutus AiX i/^' 6i«.t<i, , 
Tiftus; igirur »■ in iemicirculo* Pcriphcria ergh circuli cfl: Curva 
Az X , eju((jue diamccer le^a AX. Quod detcdninanduai de- 
muuRiandumque erac. 



QU6d poficis A ^ & A < linels cqoalibus , Ovalis primi 
rertii geieris abeac in Lineam redlam, /ecundi in Hyper<^ 
boUm, quarti in Elliplin, ica faci.e oUendicur: Quia pcr conKr^ 
AR vel ASX \G vel AH, £c per hypoih. A^ X A (, eric dero* 
ptis additisve »qua'ibus, la 1 & UI OrsJi : R ^ vel S 6 X G f ve£ 
i quare circulus cencro G vel H radio Rtf vd S6 defcripcua 
alcaum cencro F per 5 defcripcum in ipfo punAo f concinget. In, 
II ovdi : S 6 ( hoc eft , pcr conflrua. G2)xAG4-A5j&/ii 
IV-^t H4OO AH— A ^ j utrobiquc vci6 F5, hoccft, F» 

VclF4.XFA-|;-A^, Undc patct diiTcrenciam rcaarum Fz,Gifc 
diffcrenciae ipfftrum FA, GAj n«c non fummam F44*H4,nim« 
111« F A + A H ac<)uari« Conftat autcni aliondc^ ilUm HjpirMa, 
'|uQ€.£i^/(;«' pcoprictaccm cxiftcrc 



QUoniam enim pcr liyp. 4 — e eft ad e, ficut ^ ad A M feu 
etic compontndo d id e, fi:uc ^ + x al x, hoc eft, (icur di& 
ferenria rcftarum QC & GA ad AM jacproindepcrnscuram harani 
Ovalmm A M fivc A H — H M dcbec cciam aequari diffcrentije ip« 
fanim AH& HC, hoc eft, HC debct elTs po HM, qaodfierine- 
quit, nifi fbcuf H infini^e diiter k punfto C vel M , linca^uc CH 
ipfi A M patallela fiat*, quo cafu corvam AC Hyperbclam «vadc» 
re conftat per ea , quc pag 174» \ Schootenio demonftrara func» 
Idcm ctiam {imili modode alcei& curvi C Y often letur, Qu6d (i 

V«b liacA A majoi minoive invcui.itur ^uam luui abfU 

<.. • • 4i Kkk I iBili 
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.tpili ratiocinio coiligiiur , focum H finico intervallo a pan£(o C 
li— vel M ad dejttram (iniAramve ejus flaruendum eflfe ) quod arguit 
' curvam \C piimi certiive generis Ovalemcire, plane ut Au^of 



* «fleruic i - • • 



6f. Poflcm quoquCt 

SUperfluihcc eft liir icacio Audoris ; poteft cmm Probltmt g«« 
neraliret confici,()uaiiscunque fic dau vicri fupcrficies, uc bcA^ 
animadverrum ab M Hugenio in Tra^acu dc Lumine pag. ii}. 
Qiicmadmodum ctiam circil.totam matertam opticAm » quje in 
hoc fecundo libro pcitra^tur , muit6 univexfaliora nunc deu£U 
habentur , poflquiim l Ccometrit praetcr panda folitaria , qus 
Focot appcll&runc, integrae cceperunt confidcrari Llnp«, k raiio- 
rum rcflcxorum & refcaAorum concutfibtia formatae , qaas CcL 
On. Lcibniciut appofiti Focot Lineares , aliiCaudicas ac Diacao» 
fticas nuncupare folent. De harum Linearum afTcflionibus lc^ 
fncrentur ea qus paflim in A^is Ertid. LipC prodierunt, praefci- 
tim quae habcntur menlT. Maj. & Jun.i^pi & i6^^ , ubi non tan- 
thcn fundamcntum omnium Ovafium Cartefianacum exponitur ^ 
& reliqu6rum inventorum fbns aperitur, fed 8c plurima alia fci- 
tu jucnnda atque ucilia exhibentnr. Quomodo verb etiam prae* 
renris Problematis condruflio ex iifdem pcflit elici , haud obfcu» 
rnm eft, fi confideremus, illonihil aliud praecipi, qu^m urdatftli» 
neScorvlreperiarur aiia,cu)us Diacauftica cxdaco pun^o conveniac 
cum darae DiacauQicii ex aliadato pun^o. Qijod confequi po» 
terimus, (i qusramus prius Cnrvam , cujus Evoluta ( hacc autena 
quid fit, ibi vide) conveniat cum Diacauflici datae curvae exiUcp 
pun^o, & deinde ilU mediantc aliam, cujut Diacauflica exaltero 
dato pun£lo cum invcntae Evoluti colncidat. Quorum utrumquc 
pcr ibi tradiu facillimo negotio efl^e^ui dare licet , mod6 daus 
cutvac tcCtkm papendicularcm inveniri poflie conccdacui; i 

... . • J^^S' ^7*^* Tanjctfi. t,,r, ^ '» 

- . ■ . ' . u ^ . 

loUDni Det-Cartes auftoritate (landum Gc,^p1uribus Cut» 
Cj i pci^ quM aliquod Problema conftnii potcR , fcirper iIU 
cligenda venit, quae gcneris cft (implictfllmi; ut nuxim^ conflru* 
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ftinrcm Sc demonflrationem Problematis mu!i6 impccliriorem redU 
dar qu^m alia, qux uno aiierove gradn magis compo(iu tfi. At 
fi affcai ratirnes clcrdcrcmus,a!cum rilentium. £t f^iie, cum to« 
tum ncgortum geometricam vel manuum vei mentis operationt 
abrrlvatur, ilia connrti^io omnium optima cenfcbirur , quae u* 
trimque piae caetens facilirat : quicquid (ic de corvae generc gra* 
duve , cujus r.pe hac conftru^io peragicur. Nim quatiquam cur* 
va gradus alnoris quiddamforte habeac in ttacuii fua magiscom* 
pofiii, qu^m aiia inferioris, raiiocinium tamen quo id colligitnu', 
in connru^ione Probiem^tis non attenditur , fcd caiiquam jain 
'antci faOum fupponiturj &nun: (blummod^rpr^arur curvs d • 
r.(iprio, cjufque ad optatam connrudlionem applicario^ quae ncn- 
nunquam vel ipfo fatcnte AuAorc facilior fimpticiorque exiihr, 
quam fi alia ir.fciioris gencrii curva aiFumeretur. Exemplum ejus 
fei iHuftie habemus in Problcmare (>«*i</r//? 7>wr?^/i7i Stdleni per 
duoi norm*tt$ rtilu , ouod fupia conttruxinius ope Hyperbo ae £c 
Curvx alicujus 4 dimenftonum , tamctli duabusiurvii triumidem 
prarRari potuiHVt in hunc modum: Attoiljcor yEquatio 8 dimen* 
firnum, quae ambas i^oblematis condiriones inciudit, fada myi- 
tiplicatione perx, ad 9 dimetifiot cs, & fublato fecundo termino 
rcducatut ad hanc foimulam : x^^.^mx^^.nx^^p x^^^tix^.rx^^sxx.tXn 
TXo j tum furrpto ad lubitum Loco aliquo j dimenf, puiaPa- 
raboll Cubic^, qux exprin i: r per daj X i fubdicuatur vaior 
ifte tpfius in \ vet 6 primis rermini.t »quationis propofita? 9 
dimeiinonum : fic habebitur pro Loco altero cquatio indetermi- 
nata 4"^;*. a^mxyj a^njfj, aapxxy. aaqxj, aarj ( vel r»'. ) 
saf X. /X. F X o , quae itidcntrium tantum dimenfionum exiftir, 
Ubi apparct , qi bd etian.fi rr^ethodus ilb refolvendiytquationem 
propoficam in duo I.oca, multories experiiiior (ic, conllruiflionel^ 
quc longc faciUores fuppediiec il'^, q::& Dn. Des Cartes uti roiet, 
fieiitamcn potefl , ur f.^a (ub<'lrutione cr efHcienrium squacio* 
nis propolitas Io*o liteiarum »« , , 6£c. Locus a^jf^.&c* 
fiat coT>(lruAu tam d.fHciJis, ipiaquc demonArjrio tam impcdira 
(6jAi, ur nemo non pra:ferendam videat nofiram conflru^io* 
nem,ad quam irfupcr ipfa Prcblcmatis narura fponrc qua(i noi 
dcduxit, or maxiir.e 4 dimenHonum curvaoi polhiler. 

Se«1 & hoc d niqueaddcre non pig bit, qu6>i H curvarom ftm- 
piiciuti noiimu* Urupulofius iiihaeiefe, pollimus unamquaoK^ue 

jf . * • , «qua- 



44^ NOT« & ANTMADVtl.f. 

«quationcm gciicralicer&facilUm^ conftruQam exhibere mcdjjll- 
ce curvi a'iquSi , quac licit tot dimenfionum fit , quot habet m- 
quatio piopofiti , cjus tamcn omnia punfta per (oli* Uneii rcau 
invcniri polVunt. Modta ulis eft: Primusaequationis terminusad- 
«quccur reliquii , dein dividttur tott aequatio pcr poteftircm ri- 
dicis proximc infwioum maximi, u( ttdix ab uni paitc fola har- 




s 

s 



B 



Wr, qu.m.dn,odam fi propofi.a fit -q».tlO X4.M-»«; 
^cyxx—d*x+c\ fiat divifio p«i X* , ot provcnut » » < + 7 
tj^U.^J.nm i!T!gn«to in refti indefiniii A B punfto A 
T/' A « 'illl ithitr.rii A B . ou<B vocror x , & qn»ra->tuf 
;e^?rp;Z"c 1 id Vanc X 8C ^^uaruad . & < .^";-<'^ 
^//fcr«4n- omnei «nJi cum qu.nt.tate « pto fifjnoiu» + 8e 

BC norLuTcr ,npUcer.,. ipfi in pnn^to fic en: pun. 
flu™ C .d cutvam defidcr,t.n. CC. DuOi «nun ..Oi A C. qu. 
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eam !psi AB angulumremire^umconOicuac,cummque!n pun. 
etis C,C| fecec, defignabunr demiifae ex illis perpendiculares C B, 
CB, omnes radices propoficae zquacionis: quod exipsi operatio« 
ne per fe manifeAum tiiy quandoc]uidem re^a BC , quacenus.a<i 
curvam appiicaca eft, aequacurper conflru^ionem quancicati 4 -H 

^ — ^ — "dcmquc quateniis eft fubtenfa anguli fe« 

mireAi, aeqiarur ipH AB feu x. Sciendum v«r6 eciam eft , qubd 
idem liceac confeqai, Qi loco primi cermini aequacionis quivia t«' 
lius caeceris adaequecar. Barrovius celebris Geomecra Anglus ia 
Led. Geom. pag. 14^. homogeneum comparacionis feu ulcimum 
terminum reliquis adaequare rolec. Sed & infinicis propemodunt 
modis ifta variari poiTunc. Ec habent fan^ hujufmodi conftru-* 
fiionea in limicum, maxtmorum item & minimorum determi« 
nacionibus aliis^ue fuos B((^s,qui in aliis conftcudlionibua vixlo- 
cum habccc poitunt. 

POfTec aliquli Tyro vel Tjronc major bic qnserere, car ad ezpIU 
CAodam aequationum generacionem & nacuram quaatiucct 
adarquaadae Goc nibilo , priufquam mulciplicentur , &c cur non 
pociua ica ftatim liceat arguere: Quia xOOx^ iteromtjue xX|» 
tic fadi mulciplicatione aequaliam x i p«r aequalia x & 2, pro- 
du£lum XX X ^> quat divcrfa planc cft squacio ab illi , quae in« 
venicur mulciplicando x — x X o per x— ^ X o. Ad hunc fcni« 
polum fibi cximendum fdre debcnc AnalTciccs ftudtoft , t^h 
quidem colligi hoc raciocinio , qu6d x qoa eft | mulciplicatum 
per X qui cft 2 , hoc eft , x x fadat ^ ; at fic qatncicatem x x fpeftt" 
ri uc re^angulum duorum valorum inaequalium , lecus atque ac» 
cipicur in iCquacionibus ex Problematis vcl Theorematis alicujus 
ffcfolutionc onis» ubi fcmpcr denocare (blct quadracum unius e- 
jafdemc^ue valoris. Qjio ctiam (enfu venic in modo formandi 
iEquarionea, quem b!c prsefcribit Au£tor. PoHto namque xX 
vel * — j Xo, (i multiplicctur x — f per qtumcanque quantiu« 
tdm, veluc pcr x— t, fequicur proilu^m xx — ^x+^ nihiloae« 
quale fore, cujufcunquc valoris ponatur x in qoancicate t a 
idto^nc terminum x x non miniis tcmtrii quadiatiun , qu^m * 

Lll 4uod. 
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quodvis aliud redanguium innucre poflfe. Quod (imiliter quo- 
que de quadiato binarii e(l intelligendum, ficubi infupet porue- 



'rimus xOOU 



ii.i^rf^. 74« 7: Ec infupcr, ot quantiras cogni- 
.,. -j, ta tcrtii tcraiini quadrato lcmillls 

fccundi maior Ciu 

IMter tlla , quae ad >EquatIonum praeparationem ab Au£lore re« 
quirtintur, ifla quoque condicio adjeAa efl> ut ufui podmo* 
diin effe pofTic in conHruend^ i€quatione fex dimenftonuni 
7*— f T^ + f/*— ^'J'-!-';/— ';4-vXo, prouc cx feq. pag. 97 
& 9.8 viderceft. Etentm li quantitas cognita tertii tcrmini <{ mi- 
nor ponererur quam -j^f ^ quadrarum remiiris fecundi, ficfi poflTci; 
lit conOruftio recundum reguiam D"» Oes-Cartes inrticuenda re<i- 
deretur impoflibiiis j utpote fecu ndum quam P araboU defaiben.^' 

da eft, cujui Paramcterfit Xv^^+^— 

?Ag. 76. /, Qu« Opcraiio» . ^ 

GEneralicer quanticas cognita (en coefHciens cnjusHbet termi- 
ni a^quacionis propofuae x^.px^. qxx. rx. f Xo , tranfmu- 
tabuur in aliam datam mulciplicando radices xquacioni* juxc^ 

doftrinam pag. 75. per fi fic coefticiens fecundi cermini ,quem 

uanfmutire velis^ auc per radicem quadratam ex -^, fi fit coii/H- 

ctcns certii: aut pcrradicera cubicam ex ^ , fi quarti ; aut pci 

quadraco-quadracam ex -j- , fi quintij &ica confequencer, fi plu» 
rcs termini adfuerint« 

Pag, 77, jr, Incipio ab ulcimo termino. 

CUr Auflor divifionem incipere jobeat \ fine^ratio eft, quU 
fi ficri non polTic, tum id plerumque initio ftatim opera- 
tionu cognolcitur. £x. gr. Examinacurus , num cquatio y^-^^ 

»74— 



• 74— fl4-f7 — 64.000, dividi podir p«r^7-i-8,divido primum 
•-^4 per -h8 , 8c habco — 8 , faftaquc pcr y j rnultiplications 
— 877 , <^u«e fubtra^a ex — 1*4.77 reiinquunc — 'i^77- Hoc . 
Ycr6 quii non ampltut pcr 8 finc refiduo dividi poceil, contcilim 
condudo, divinoncm per hoc binomium 77 -f- 8 fucccdere non 
poffe; quod alias Fatfto inicio jb^*^ non conltiiiilec , nifi polit^uaai 
tou operacio «d finem perduda fiiiiTeCt >tu> >««>^ >• ift;'*#it a 

Sf, //>>. 14 : auc ctiam pcr iplarum para- ^ , 
culam aliquam &c. 

QUomodo Problemata Solida percxiguam aliquam porno-- 
nem Se^tonis Conicae conflrui poHint, cum Au^orrdnon' 
cxpoiiac , paucit hic indiearc opc^ precium duximus : Primb' 
quia daca cil Se£tionis ponio, dabl^c quoque ' vertex Scftionit > V.^iViivij. 
cjasdue Axis, & ab exrremitatibcuSeAionitdemiiraein axem pct- ^^. 4. 
pendicularcs , quarum major vocctur 4 & minor b, Deinde per''''^ ^** 
regulas Dn> dc B:aune, quas fecundae parti Geomerriae hujos tn« 
lertas legimus, qunerantur Limites aequationis propofitae , confi-. 
derando num cadant intra perpendicularcs 4 5c necne : nam fi' 
incra illas cadanr, hoc cft, fi ucerque limes minor (it quW SC. 
major quam perfpicuum eft apquationem abf<)ue uitcHori redu«' 
ftione per rcgulas, quas h!c mox fubjungit Auftor, conftrui poflTc' 
At (i iimitum alccrurer vei uterquecadac cxrra 4 & Civt major' 
fit quim 4 , aut minor quam , tum perpendendum porr6 eil , ^ 
ocrum ab aequaliratis rationc magis minufve recedant quam pcr*' 
pcndicularcs 4 & A ; &c H magif , eoufque faltcm coardlandi funt» ' 
donec ad aequalitatcm xque vel propiut accedant , quod video • 
Yariis modis hcri poiTc: Ex. gr, Et^o propoiica itq^iatio • 

^^4-4980 — 14^08 00 o, ficque 4X ^3 , 8c ^XiS: Limcs 
jBquacionis major * ti\^^6^ , fic minor V'9^^*l>'' > «tieo^uc radi- * p*^ 
ces fingulae xquationis minores qu^m 22 , & majores quilm t \ Hf," 
fed quia 2t & 2 magis reccdunt ab flequalicate quam 4 & ^ , feu 
^3 & z8, conlliruo inter it Sc t tot medios numcros, quor requi-' 
runtur,ur bini ipforum prozimi ad aequaiitatem «que vel pro-' 
p ui accedant, ncmpe, 22* 10. 1. Quo fafto propofuaai asqua- 
tionem cranf^nendo & dividendo pcr ica reduco , uc habec- 

tuc ab un^ panc fola, puu * X ^ — > pro 

Lll a «.in 
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i. in denommicoribus pcno fucceflive valoces »»• lo. f • con* 
fidero<)ue num valores inde refulcances ipfius f. pofici» majorcf 
minoresve evadanc. Ecquoniam pofiro refulcans valoc 

minor iic qu^m it ; pofico verb «. X lo , refulcac valor ma)orquam 
10 ; quemadmodum eciam pofico z. sequali uni reliquorum na« 
merorum , vilores inde refulcances poficis idencidem ma)orei 
fiunc^ binc concludo, incer ii & lo neceilarid vei unam , vel 
omnes cres radices cadere^ & fi una,duas reliquas auc incec lo 8c 
5, auc 5 & f , aut ) & 2 conjunftim conctneri, aut prorsds imagi- 
nartas efife. Ac quoniam omnes hi limicibus incercepci numeri 
int'ii6i & i8,ceu excremas applicacas dacae particulc SeAionif 
Conicae , confiflunc ^ idcirc6 priui ad illas mulciplicacione ele« 
Vindi func, juxc^ do£lrinam pag. 75. Caciendo ^oa^^f rX^f* 
xXi^«X67'> vel eriam x. 00 77^ /X n«30 n«00 » ^ fic 
trantformando propoficam aequacionem in cocidem alus ab y , 
«, M 6c < denominacas, quarum deinde condrudiones ope data 
porcionis Sedtionis Conicx per regulam pag. 87. feqq. prcfcri- 
pcam ordine cencandae func. Ica hic per primam obcinebicur u*, 
nus valor pro^ , & per fecundam duo vaiores pro x , quibus co« 
gnicis & K. innocefcec ; nec opus efl progredi ad confti u^ionem , 
reliquarum sequacionum , cum jam omnes cres radices propoficaB 
Kquationis invencse finc : quanquam eciam ex aliis qtundoquo 
circumAantiis haud ica difficuicer cognofcacur , quid prin 6 fic 
tencandum , quid ulcim6 , uc perpenfis iis mulcum faep^ 
fuperflui laboris refcindi poflic. Sedruccindiormuh6fiercora haec 
operacio, fi propofico adhibeamus ea qus habencur in AX JErud* 
Lipf. m. Sepc. 1^8?. ubi modus docecur non inelegans appropin« 
quandi concinu^ radicibus i£quacionum per folas icCtzs iineas Sc 
circulos, quancum quis proxime voiueric. Poflquam enim hujus 
mechodi ope iimices radicum fufHcienter coardlaci, ipfa(jue asqua* 
tto fi opus fic convenienci multipiicacione radicis in aliam cranf- 
formaca fueric, poceric ipfa (lacim beneficio dacx portionis Sedtio* 
nis Conicx infailibiliter conllrui ; quorum omnium prolixiori 
exphcacione npn indigec, qui praecfdenua pcobe imcUcJLcxiL 



^d^. t6o ddtxmfkm « 00 '-^^^* 

ALitur hoc ict refolvitur : Fiit ot ^ ad itt i «1 qfunam k% 
ncc non ut ad r, ica /* ai quanam i, (amma^ae h-^i vom 
Ccrar ^ , crit z.0Ob, Vel eciam hoc pa^o : Stacuacuc Triangulam 
rc^angulum, cujus unum crus cquecur medlae proportionali in« 
Xfi t6(.dt altetum mediae incer e&cf,8c quaeraiur ad^ & hypo« 
fhiiiufini ((iaoguli ccitia pioportioaalif , quas fit UK «90^« 

SChooctiiias tret proportiooii iJlMhiti Pifj^id par dBi< p«»* 
poitiwiainatw obtiaat», finiiwdo> nttfad^piM # ad quaiw 

iamm% mtimOE>^tit9Liimmoo^dtt\ «ndf pfo "^^^^'J' - 

poterit fcribi '^',7^ fe» : qiurc fi fiac dcnub » oft 

aditf — j», ita mad^aarum^yCtit^X^a 



PRo ^i«r« qudntitate : Ponatur sjad-^bk elfe hypothenura ali« 
cujus Triangutf rtdanguli,cujus unum crus nc 4, 5c alterum 
veJ tranfmutetur in ab , ac deinde i nter a & 

flucratur mcdia proportionalis &c« Ica quantitas ^sd^hk con- 
fldcrari poioft » vd ut mcdia propottioBalii iotcr ««^f & s—^k^ 
nt cna Bnaai Trianguli redangnli , cn)Di lijpodMiafa fit 
aO«» & altemm crosXj^ &c* 9ioftfgimt funtitate : Q gBritif 
pcr modbtradiu y/aa+ff, qucvocetur wiacdeinde i/dd — mm^ 
quc dicarur i!;tandem(Jue Hat ur d-^f ad nyfic a ad quartam^, e- 
hc i X Ejusdem ver6 quantiuU» (onjiku^Uoacra ip(c ^uo^OO 
cadiibuit SUioetcniui pag, 



-■ • • * • • • 
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Pdg^ &70. jT. Ubi nocandum^ 

btc Commentator , in pun£lo Flex&s nullam re^am 
\tangere Trochoidem *, quod momni Flexu contraiioTerum. 
£i,cium li refla quaepiam intinita tangens curvam , eandemque 
prxterea (ccans alibi, ita fuper illi rotari concipiatur , ut conca- 
^Cis pun^um totam fuccedivecurvam perambulet, fieturconraflur 
i(le, quifolus exduabus interfeAionibus co5luit,in punAoFlexi^t 
contrarii tertiae infuper interfe^ioni conjungarar , cvanefcen» 
te alterutri portionum curvae , quae ad easdem teftae tangentis 
partes jacuerantj quo tit,ut contp^usproprietalis cfTede()nat,in- 
^ue fedtonem tranfmutetur quae ofiuUtio diciiur. Cui etia^ il- 
lud confentaneum eft , qu6d circuli omnes curvam ofculantea 
^ofculo ex tribus inteire£tionibus conflato} curvam noh c«ngunr| 
led fecant, ut (upra annotavimus pag 441. Nam, quod de uni- 
verfis con()at, id fpeciatim quoque de illo valebit , qui curvanl' 
in punfko Flcxfis ofcularur. Sed hic , ciim perpetu6 iafinit^ 
insgnua ede debcat , ut ex loc. A^. Lipf. ibid. allcgjt. apparcr , 
k Line& rciXi ofculanie non ditfert *, quae proinde & ipfa curvwn 
recare,non cangcre cenfendaed Et quemadmodum ofcuUntes circu- 
li, fic & punda FlexAs contrarii ob trium interre^ionum concur- 
fum per cres radices «quaies reperiuntur , quod qu& racione ab 
Heuratio in Concholide fu prcditum , pag. Z58 Ceomcccis bujut 
videcc e(lt 

ACcidit fsepenumerb, ut pra?(litis iis omnibus , qudb hic (7e« 
ri jubet Cpmmentator , numerus camcn diviforum ucilium 
per quos divi(io tcntanda forct, adhuc nimiusnc. Id qui cavere 
velic, pocerit radices propoGtae sequationis initio (latim operatio- 
nis plutibus aliquot numeris, puta unitate, binario, ternario,de- 
naiio &c. augcre minuereve , transfbrmat&^ue squatione in toti- 
dcm aiiasjdivifores ex omnibus confpirantes fcligerc. Nam tum 
aut nuUi confpirabunt^ aut (i qui confpirant, rar6 per illos divi- 
fio firudca ccntatur« KcCtc aucem monec pag. 308 lin, »7, fcqq. cu- 

^ ^ jusU". 
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juslibet aeqGatlonis ccrminuiu ultidium , quo folo id hoc nega- 
tium inuigemuS) polTc repenri) uc integ<a xquatione non fic o« 
pus. . Hoc ciiim tic, muluplicanio coefficicntct terminorum pro» 
pofitx aequationis per numerns concinui proporcionale^ ab uni* 
^Ute: videlicec uUimum tetminum per unitaiem , ccefficienteni 
penultimi rermini per numcrum quo augercvcl mlnuerc volumuj 
radiceSjCoefHcicntem antepcnultimi pcr numeri hujus quadratum, 
iequentis pcr cubum, & ica deincepji acque triouendo produflif 
eadem ubiw^uc figna , quae occurrunt in aequatic)oe daiS, li radi- 
cefl minucndae > murando ver6 illa in locis paiibus ab uUimo, fi 
augends fint. Aggrcgatum namque omnium produftorum cric 
nltimus icrminus aquationis quarfirae, Ex. gr. tfto propolita ^ 
^uaiio: x* — ^xx — ?oxH-7iXo, & cxplorandum fu , num 
dividi ponir ptr r-f- ve! — di\ ifore aliquo ultimi termini. Mul- 
tiplico coefficientcs terminorum recrorfum pcr i , i , i , i > per i , z , 
4, 8 ; per I, j, 9, 27, &c. per i, lo, loo, loo-^. &c. fcrvaci» Ci 
ica lubec iisdcm fignis aequjtionis datse , produ^iq^e ooinia c- 
jusdem ordinis addo, hic racione : 



II II 

S 4 > I 

■ *7 > i * 

TOOO lOO lO I 

4- 8 —IX — 60 +7* X+ 8 
4-*7 — *7 — 90 30 — 18 

+ 1000 — joo — ^oo +71 X4-47* 
Sic prodibunc 40, 8, 18 & 472, pro ulcimis cerminis flrquatlo* 
tium, quarum radices unitate, hinario, teroarioi ac denario mi** 
nores funt radicibus aequationis propoficse* 

Divirorcs autcm numeri 40 funt Q i , 1 , 4 , ^ , S , le , 10 , 40« 

«8 . . 8 1,1, ?,<5,p,i8. 

471. . 8 l>i»4>8»iy»"*»*^^»47»t 
hopxm priffii uniuU MCti efficiuns 

. . • . tttm 
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tum +1, U 5,<,9,ii,»i,4i>'<"netiacn — o, i,|>4>7>^i9ilf« 

fecundi binario auAi exhibenc 
tum 4-3, 4»^> »0 > ^ — o, a,^. 

tercii auAi ternaiio dant 

tum 4-4,5,^,9, — O, ?, 

Cc qnarti denique denano aufti gignunt 

iui«4-n.ti, 14, «8,69» «-8> i46> 482 > tum ctiam 4-^» !■ 
6,s, 8c — 49» «08 > li^, 4^*« 

Qjii quidem omnes inter fe & cum diviforibus numeri 7% (qui 
runc 8 I, »,},4,6,8,9,ii,i8,a4»)^>7*)collatiexaffiimativia 
nnum lenarium,eumque unicum,confentientem habent,ex negativifl 
nuUum : undc fufpicio eft , unam verarum radicum aequationis 
propoficae efTe 4- 6 , cam<Jue proinde dividi po(fc per x — 6 00 o, 
quemadmodum reipfe dividi pocdl , oricui^ue «quacio irreduci« 
biiis XX4-JX — IX Xo. 

T4g» jit» 4^ Problem4de P4r4boU, 

Ciim non condet, utrum ProWematis hujus conftruflio & de« 
monQratio Hugeniana aliquando lucem viderit , nec fi vi- 
dit,omnium manibus tcratur \ idcircb lubet hicexponcre, qua- 
litcr exiftimcmus iilam i fubtiiiffimo Viio olim concinnatam 
aiifTe: 

AtiAljfts ita babct : Data fit Parabola E A E, cujus vcrtcx A ,la- 
tus reftum AB,& axis AC , fu^ue datum intra exrravc illam 
punflum C,pcr quod ducere oportear icAam ECD Parabolse 
perpendicularem. Ello hunc in finem dcmilla ex C in axcm nor- 
malis CG,& ponatur ABX^, AGX^, GCXt , & EHXat, 

sdco^ue ex naturi Parabolae AHx^,&HDXv4. Quo fa- 

ao propter fimil A'""™ E H D & C G D , erit E H ad H D , five 

X ad -^4, ut GC feu £ ad G D, quae (lc fiet '-^ *, ac proindc H D 

^GD fivc HGX4-4 — & AH4-HGx'^4-S-4-.j^, 

quod , ut apparet, sequatur ipfi ^ feu A G : unde fafii reduAio- 
nc habetur x* y)^-^abx — \ 44x4-^44^ Quac>€quatio cum 
ed paucioies dimcoiioncs depiLmi non polfic ( quod hlc abfque 

Blccdo- 
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Dltcriori tentimine ex Regulis Huddcn, li & 14 colllgitur) in* 
dicat Problema folidam exifterc. At qnia in quxAionis datis ip- 
fa jani Parabola includitur, pocerit iili mediante conniudio ro;^ 
lis re^is lineis & circulo abfolvi hoc modo : 

. 0»/?r. : Faai G N X -r A B , bifccetur A N in L ; crcft <jue fa-^ 
per axe perpendiculari LMX:J-CG, defcribatur centro M ra«* 
dio A M circului. Hic fecabit Parabolam in punftis E , E, E, i 
quibus duikae per C reftae E C Parabolac perpendiculares erunt, 

Dmonflr, : Ad hoc fynthetici demonftrandum juQgantur poii6 T 
reftae A M, M E, & dcmilTi in axem perpendiculari EH, doftis- " 
<iuc axi parallelis MO, CR,bifecetur RH in I, fumantur^ue in, 
*x« LQOOLH, & GPXGN. Hinc quoniam A M X - M E, • ^*^'*» 
erit quoque AM^ (* A L^ + LM^ ) X ME^ ( * MO /4-0 E^), '>4M- 
demtisque aequalibuf AL^— MO^ feu « LH^ XOE^ — LM^-C j4.t. 
fcu ' HO^. Scd AL^ — LH7X ''HAQ, &OE^ — HO^X 
* HEI. Igitur& H AQ^HEI: undc HAeft adHE(hoceft, ^ 
exnaturi Parabolac HE ad AB) fjcut«EI ad A Q, & permuran' J 
doHE ad EI , ficuc AB ad AQ. Eft vcr6 ABx/ aCNX / 

Moiiii 
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gi^i PN,& AClpo^ HN(ob ALx/LN,&Lax/LH);qil«. 
SsO^u-l- re & H E ad E 1 , ficut * P N ad H N , & convertendo HE ad 

ficut PN ad PHi fumptis<Jue confequentium duplia HEad HR, 
l if.j. m PN ad iPH Cfea i PG ad PH), iterumiue conrertendo HS 

ad R E, ut PG ad HG feu « R C. Ciim erg6 piopter fimil. 

HED8f REC.HEGtad RE, utHDadRC j crit quoqu« 

HD ad RC, ficut* TOad RC ; ac proinde PG feu/-i-AB OD 
rtf. A. HD. Notum autem aliunde, hoc cafu reftam ECD Pirabobi 

pcrpciidiculatcm wdl^e^c Quarc coniUc propofinun, 

Ps^. }}^ Praecerca. 

^ /^Ptimi h!c tnimadvertit Commentttor , qnM obi tre« »i 
/a« NM,CB,DE omoea funt aequalca, coincidentiba* 
nimirum tribua intcrfeaienam panaia M, B & E , fiiturim fit» 
Bt Circolas Parabolam, quam hoc cafu ofcubri dicitur, ru>n taif 
gat fed fecet *, quod plan^ conformc eft iia, qu» fopr^ pag. 441 
Ic 451 ez Aais Lipf. de wnu&u ofadt huc uaQiluHnuM» 

* 

M Yftcriam btc quaerlt Schootenil Commentator Bartbo?».. 
nus iaeo, quod lapfus tanciim calami fuu in Schooteniow' 
Kefcio eaim , qu^ incurii faaam , ut vera figna quanricacan» 
BM , HC fic ^DE in coiKexcu immucata fiierinc. Commentator 
boc ^aam proptcreii exiftimavit , qu6d aliat membra negativft' 
prcValerent afivmativif ; fcd in fubjunAo calcuio paralogizat, fic 
~ cz incoofequelici falfum ioferu imonfequins eft, dum trguit 1 

>44^f mdjcrtfiqnim 7aff> 
mftratm 144^^ «M>f gtum i^^f» 
* ulinquctm 144^9 — i^fftiufnqmm^6f%, 

Kam 12 mxpt qa^m 7, & 10 mafor qu^ ^ ; nec ttfflcn it^i* 
ieu a, ma>or quim 7— ^ (ca 4 Dcinde enana tbfoftttc fdlfum efl 
fttod coctdadicuc : irfjk i44ff »M/ar fuim 144^/+^^^^; qao-> 



Biim i^^pp + i6^q elt fumma. quadratorum cx np & <f , ficue 
144-^ f duplura reaangulum laterum, quod fumml quadratorum 
pcrpcrud minus cfle conftac. Qu6d vcr^ 144 hic loci etiani 
minor ic quam 14^ pp-^i^jqq , adeo^ue figna pccperim muca- 
U fueiinc, dc liquec: Progrcffu calcuii , ut videre tl\ adlic.O & V 

lnyemturPAcflreadAQ,ficucif-,.I^id^f+^, i er^ 

com^oncndo P Q^ad A Q , hoc cft , f ad ^ , Ccuc f ad f ^ 4- ; 

findc^Xlf+7jf,,&//X^ff+,7^ j qui Taloret in 
quanciucibus propoficia \oco p &c pp fubfticuci dabunc 7aff-f« 
»iffV} proH^^f. & 7»,i7f + "ffVl pro i44Af -+-ir f f* 
Scd 7if minordtquam 7*^^94-1« ff^j , ut appa* 

iec. Qttarc 8c 144/f niinof quam i44/f +i7f f i quod often* 
dyuiduoi crac, 

-P-^. }88 AT. 4i/ vw'^^ : Qijam quidem ^ 

radicem. * 

ETiam h!c impingic Commcntacor. Nam & altera raduc 
t 684>->^9oVm ^ Dicendum fuiffet , 

radiccm negligcndam eflc, qubd major fic quioi 

j, qui minoc tiTe debecec ob SV (/«f. ) minorcm quam A V 

(»•> 

/^^. 41 1» 4^ Mtdgm mvtM^ mnx. c$mm^ Divis^ 

T 

MOdut iftc Huddenianuc qucrendi maximnm communeitf 
Diviforem dnarum quancitacum Algebraicarum reipfe noa 
diffeicab illo vulgari, quo AuaocPrinc. Math. Univ. ad fradio- 
Bum abbreviationcm ucicur Parc II. Geom. hujui in Ezemplif) 
pag. 11« & quem in numecis pnefcripfic Euclides prop. 1, lib. 7«* 
Id qi^od in* prs(cnti czemplo, ubi calcuJum fecundum hanc op«a 
ffationca appofocco 1 palam fiec : Redaais. qaanucacibua in* 

MmiD a •tdi«^ 
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\>rdinem /ccunJum literann aliquam , veiut d, uc iubeJtur 
^dd—Xdbd-i- 1 ddb^ & d^^Vb — 4d,dd'j~4abl/ y divido ilUrn» 
jn quiiic. d piures dicncnfiones obcinet, pcr alteram inqui pau- 
€iore«, diccndo : d^ in d^ habeo d ; quod multiplica cum pcr divh> 

. forem & decra£tum ex dividcndo rclinquit — />^-f-i'»^^'*^» 
jlJ — laAbd-i-udbb -y 8c quia video literam d eciamnum cot di- 
mcnriones poHlderc in rdiduo quoc in diviforc , pergo dividere 
ad* pcc d\ ut fiat^, quod in diviibrem duAum & fubtradum ex re- 
fiduo relinquit — tb-^-iabydd+adbb — la^b, Hic vcr6 quia 
lit. d non ampli^s tot dimcnfiones habet quot in divifore) inver- 
to terminof , ponendo diviforem loco diviHendt, & refiduum lo« 
co diviforis , denuc^ue divido ita : '^bb+-xdbydd in d^ habeo 
faftS multiplicatione & fubtraAionc manet rtnduuoi 

«m^ddd-^-da — labid+iaab; & quoniam fufHcicntct adhuc di« 
Dienfioncs adfunt litcrc pergo dicere : — bb+-idbydd itk 
j rr^dd dat ^> faili opcrationc reftac ad^idb^d — 4' 

*+iddb. Hoc jam pro ptcr d unius dimenHonis pono loco divi* 
fous , ficu c ^bt>-\- xab^dd-^aabb—ZdH loco dividcndi . 
quc dico: 44— 24*,4/in -^Vb + ^bydd invcnio :Z^±t}^ 

^ am — x«A ». 

tcc, remancr^ue — 4^^-f-£44^, ^+44^^«— 24^^ , quod. rur- 

fts diviflim pcr 4 4 — iab,d &c in quoticnte exhibct --~r^ff*^> 

rcmanct<^nc nihil. Undc colligitur , propofiras quantitatcs com-> 
pofitas ciTe, carumc^uc maximam communem menfuram haberi, 
per denominacorem ultimi quotientis aa — lab dividarur ul- 
timosdivifor ; qui quidem ipfcmet optatus divtfor effct, (i qno- 
tiens qufntitas integra fuinec. Qu6d (1 quis hanc operationem 
9un Huddcniani conferre nonpigiacus fucrit,cadcm fer^ iniit^ 
^ue vcfiigit dcpichcndcr. , i ^ k 

l Pdg^ 414. lin. 15. dd vcrhd : Exccpto tantum. 

RE£li hlc obfcrvac Ampliflf. Dn* Huddcnius , ^ri quando- 
que pofTc, ut duae quAiititates habcanc communem divifo* i 
rcm, ctiamfi is perlircram aliquam, eo modo qui hic docctur, in- 
Yeniri ncqueac Id cnim tum fic, ciim iicera illa , quae canquam 

inco- 
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inCognha (peAarar, incoinmunt divifore non reperlrQr ; queni« 
admoduni hic b non reperitur in W — u : quo cafu , priur^uam 
conciudicur , non dari duarum quanticatum (eu «quationum 
communem divirorem, videndum cA> num termini cujufpiam ad 
Arbuiiuai Tumpci cognita quanticas » aui quanticatis divifur ali« 
quif ucramque a^quacionem collac, nam fi non cotiic , neque ec- 
iam per R.eg. Hudden. comunis divifor invenitur,tum demumccr* 
Cum Hc, plane nulium dari. Verum quidem eil> aliud \\U crira» 
fium prupoai quo id cognofcacur: fed ccfpitavic Au^or faisa nik 
xus hypoibefi, qu6d vaior alicujus quantitacis expreira; per fra^ 
Aionem,cujus numeracor &c denominacor per decerminacionem 
quandam nihiloaequalcs fiunc,invenirinequeat.Ecquanquam poft 
revifionem hoium iplcmec error^mcorrexericin pcculiarikhed&ad 
caicem pr» part. Geom. fubnexS , reilringcndo afTcrtum ad iiias 
tanium fiaAionei .quaiumanibotermini per eandemquantitacein 
^unc indivilibiies i frui^ranea camcn hec videcur elle limitatio : 
Quandoquidem omnis fra£lio quae cerminos habec nihiio aequalef » 
(i raiionaiis e(l , illos quoque habec communiter dividuos : & fi 
irrationalis efl , quanquam ccrminoi habeac communiter indivi* 
duos, vaiorem camen habec omnin6 definicum & decerminacuni| 
non (ecus ac racionalis quaepiam fraftio. 

Sed quia non facile apparec , quo paAo valor Cra^ionis ejuf* 
modi per mechodum 0>'>l Des Carces iiveniri debeac , & cai- 
menfctucinium ifludelegans cft,& minime vulgare,luber h!c mo* 
dum , quo id inftitui poilic, in graciam Amatorum Ceomecriae hu» 
)tts exponere* 

Propofua Hc Fra^io quaecunque, compoflca interalias exquan^ 
ticactbus4 & acque calis, oc pofiti ^X^ , ambo ejus cermini 
cvanefcanc, quaeritur quis tum fic fraftionis valor ? Ad hoc in« - 
dagandum , converto primo cerminos dacae fra^ionis in alios^» 
climinando lir. illam<!jue poncndo majorem vel minorem quani^ 
4f quancitatealiqu4 indecermina^ii x. Oeinde pono numcritorem 
aequaiem quanciraci f x, ortamque binc ai^quacioncm a furdicace 
libero, adhtbicis fi quancitaces valde nnc impliricae iis fubfiJiis^,^ 
qux On. I-!uddenius pag. 4.Z9, fsqq. ixplicuir: qoo rice peraAo 
necelTarib dfftruencur vcl deficient unus plurcfvc cermini in fine^ 
sequacionis , Hcuc illa pcr x, aur x r, auc &c. dividi poffic. Hind;|- 
ptceccr illoi ceiminos qui per fe d.-ficienc , eciam ulcimuni eoranr' 
i|tti icfDaoIcrioc pooo nihilo aeqoalem, & cx hS^Q hypo;he{i vaio- 

Mbid 3 uai 



tem quaero licerae r, quem in locum numcracoris proponne Bri- 
^ionis (ub(iicuo« Tandem etiAm (imiii modo cum denominaco* 
«eoperor, e^ue ratione novam FraAionem propoficae aequalem 
«Dbcineo. Et (i hujus ambo cermini adhuc fint aequales nihilo, re- 
|>eco de novo operationem, poncndeiingulos datae fraAionii tcf- 
cninos ODtxx j & fi valor litcrae r etiamnum evanefcac pro ucro» 
<juc termino, pono illos Xrx^ hinc rx*, rjc^&c. donec prodeit 
fradio, cujua non uccrque ccrminui evanefcic, quod necetfari^ a« 
liquando ficc. Qu6d C\ vtrb poft primam operarioncm pro utro- 
<)ue termino valor ipfius t prodirec inHnitus, ordirereciam novam 
opcractonem, (ed ponerem fucceiriv^ Fradionit cerminot Xr^x, 
fVc.XtfWx, &c donec r pio altcrurro vcl utroquc cermino fi- 
nicum valorcm acquirerec. In quibus operacionibus illud cum* 
primis obfervandum eft, qu6d non opus (ic coc& aequacionum re> 
du^ioneuti, fed cantum quaccnus ulttmo cermino inveniendo 
conducic, qai pleninquc lcvi negocio ab acccnco Anilyfli eruc- 
cur« Exemplis rea clarior fiec : 

ExemfU i : Sic propofita Fraaio — liizl^ '' * " \\ , cujofl 

Ambo cermini pofiti <.X'* cvanefcunc-, qu mitur ejus valor : Pro 

4b^h^4d — tax—mx 
M» ponc 4-t-«» cnc frawo ^j^^^m.^ . 

— 4X — V^'* J*** — ** 

Fiat rxX4*— *^44 — i4x— *x, fiibiaci furditace habebis 
Hxx-^-ttxx-^lahix — idbtx *X o, poficocjue ultimo cermino 
2dbbx — a4^rxaequali o, invcnies rx^, qv> novus eft fra^io« 
nisnumcracor.Fiacicerum tx Xv^44 — 4x--^c 4'— »4i4x-»4xx— 
(ive ( ponendo brevicacis ergb p loco ^44— -4x, & f loco 

— *4 4x — |4xx — x') rxX^ — y^vel^x^ — tx, Ca- 
betur cquacio , & prodibic ^'XA^ — lppfx-\-^pttxx — f^x», 
omnibus^ue mcmbris , quz fignum radicaie exuerunc, ad unarnT 
partcm cranslacis, 6ct f^H-j^^rx+f»x'XA vn pf-^jttxx^ qua f 
fi porr6 quadretur , tequacionem producec O + 
X^^O^/+f >^^><iuae abomni furdicace libera cft. Ac quo* 
niam non incegrl hic aequacione indigemus , fed canciim quate. 
niis duobua ultimis cerminis inveniendis infcrvit, poterit in fub« 
ihcaci»»e omncs illos negligcic » io quibus k plurca dimcnfionct 
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Mctpmti qnocira loco f ^ ponc rantiini 4» — , loco 
•amum $44tx, ioco Off+ltixx folu mmod^ Mjitfi^ 
•tque fi c loc o invcntat sqaationis □ ^ '4-?//rx-f-f^* X//Q 
//-f jrrxx, non nift 4*— 6 j^x-f tf4^ix«tc X«* — l-^l^&^ 
adcoquc fublatl 4* , qtiai fe fponti dcftrait. — <4?x4-6 45rl 
kc 00 — J45X 8cc five 645rx &c. XMi* &c. ; unde polKO, 
*^5'* — M5«00o, babebis rOQ-^prooovo Ocooiniiucoic £r«v' 

Aionis propofitat, cujus proptcrea valor crit x f«a ^ 

MxmpL 1. Proponatur Fraftio '^H^^Z^^^T^^ cujuf teii 
nini in cafu cX4 rurswjcranefcant, quac4ac^rtto ^x^— * 
iD iftam tranfmuutur -ii^li±lfL p™ t.^^ /— r— •J' 

fublati furditatc -jrJ+x^x^rxx , fac ultimum tcrminum ttxm' 
» qua|em n ihilo, & babebis roQ o ; vcJ brevius ita: Quia rxX 
W^x4-xx,erit rXv^4x-f.xx,hoceft,cimix, propter ^x—t, 
faiga tur mhilo «qoari , eric quo^ue r X o. Ponc deindc r x x * 

r^^j^Z*'* ^*^"**-»-**— a-rxxo, & quia a^rx cvan». 
fccrc dcbct . erit ctiam rxo j adco^uc fradio propofiu X-^^ 
Sed quuraloc .jua nondum fic cognolcitur, pincdcnu6 1»^ 
X x V4X-hxx, habebisciue , - ^ 00 O, & quia ^ deber «va. 
■cfccro, coJliges ipfum t pro numeratore valoris effe kifiniri. Si- 
Mili modo operare ctsm denomiiiatore,poncndorxxX4~i^44:^ 
& mvemes r x ^4 j adc6 ut ipfa fraaio abfoluti infinita cenf^ 
*a fK , quar conrri proniu cvancfcerct , fi numerator finita , de. 
■ommacof infinita quantitas ftiiffet. Sed. quod hic peculiaritcr 
•bfe.vandum vcn« , fi pc^ fccundam hanroperarioVL ambo 

in^' V"^"^* ^^^*"» cvanueranV, infiniri redde- 

•Mtur , fic ut nec ita fraaioms vaIo« cognofci poflfet , nof» 
alomeBdam eiret m feq. operat. ,x3, rx^ ncqae ctiatn' t^Z 
»>/C.x,&c fed rxv^x, &c. Omitto aHa. obfcrvatioDc. & cautda^ ' 
mmtA haittin leiuai mcdiuuo LcOori foggercu , 
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Pdg. ^^9i& fiq<l' Regnldm XI, 

i 

Cum inventio tot tam<Jue differentium Thcorcmatnm qua 
hic Rcgula contincntur, non poflit non magnam admira» 
tionem cxcitarc apud ignaros>quos aitificium methodi latet, non 
ingracum iis fpcrq fore, fi qualecanquc arcanumrctegam , 8c in uni 
alter&v^ pane regulae modum olUndam, quo non cantum iila,fed 
& plera^uc alia ab ingeniofiflrimo Epiftolae hujus Auftorc inveniri 
potuerunc. Mechodus enim ubiqus eadem eft, & in eo confilUc, 
ut fupponintur Ibcim duas acquaciones ejufmodi quales quajrun- 
tur, ac dcinde fa^li ipfarum multiplicacionc per fcinvicem com.- 
parcncur feparatim omnct termini produ^ae cum omnibus termi- 
nis propoficae aequationis > qu6 inde co6/Ticientcs quaHcarum ae- 
quacionum elici & dcterminari polfint. Quae quidcm mcth«>dus 
non diffcrt nifi in applicationc ab illl , qui ipfe 0^*^« Des-Car- 
tes in conftru^Tionibus Problematum folidorum & hyperfolido- 
rum inveniendis ufus efl, 5c quam alias etiam folcnncm fibi fuiP- 
fe facctur pag. 49. Imb h«c illa efl , qulquicquid in Geometrii 
irdui &c praclari ufpiam habctur , repcfiri dcbuit j ciim fruflri 
6ne haec & ttlia a priori tentarcntur. 

' Quod fpcciatim Regulam hanc undecimam concernfr, obferva- 
mus prim6, qu6d fefe cxtendat tantum ad illas aequationcs, quac 
exmultiplicationediiarumproduci pofTuntjinquarum altcrutriii- 
nus plurefvc termini dcficiunt \ cujas rei ratio cfl,qu6d fi quis fimilia 
condcre velietTheoremata prO illii,quaB ex duabus com pletis produ. 
cuntur,is incideret in aequationes nihilo limpliciores iis,quas Hbi 
folvendas propofuit.Deindcanimadvercimus, qabd nonnulii Divi- 
fores copulancur vocuia &, quando vid. formula atquacionis pro- 
poficjB uno tanciim modo in duaa acquationcs refolui , fcd ejat 
Divifor ex plurium terminorum coHarione determinari potcfl : 
alii disjunguntur voculi rr/, quotica iila etiam pluribus modis in 
dmas rcfolubilis exiAit. 

Ex gr. Sit prop#nra «qnatio hujus formae x*, xarx, 
/«. vXo, derurque iilam dividi pofTe in duas alia« , quarum u- 
nafit unius, altcra t dimcnfionum. Ponantur hae elTe x-h? X o, 
^;js-^4jc++*x'4-cxx4-rfx+«00o, iquaium duilu proda- 

cicuc 
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clcar x*+4x^-f-4A:^-|-<ar +ixx-f-rx-f-f7ao O, qu« termina% 

•+-7 4-V 4-^ -H7 -M> 
tenCis compiraca cum propofiti ar*^, /xx, f x, rX o, fo- 

qucnces exhibet atquationes, rf-J-j-X o, ^t-f-^^X o, c-f-^^X o,, 
i-f-c; X<,«+i/;Xr, &C rjoor-i five <X— *X — -»7X77». 

<x — *;x— <'x^— <7Xx-f-7*, #x'— «/7, fic^^xv.Ec 

qaoniam in aequattone x^-f-^x* &c aliquis rerminus nihtlo ae« 
qualis requiricur, videndum quisillenc : faciie autem apparec , 
occ M nec ^ nec c nihilo xquari polTe, cum recuseciam evaneTcefeC 
TTContra hyp. neque ecitm r, qui ulcimuscerminuseflie debec j fed 
folum d 5 quo cafu fiet 7* X — s, * X ' , & tjOOv, unde porr6 

fluit 7 X } X 8 — * X -~ X &c. «deoque x -f.7 X * + ' 

JfRv^V — 'X* — ^unt ipfi'T>mi Divifores aequt- 
tionis propoficae, qui in Au^ore habentur pag. 441. 

Rursiii proponatur iEquicio x^^x*, *,*,/x,fXo, poni- 
tur^ue dividi poiTe per cquacionem complecamduaruni, &aliani 
trium dimenfionum. Sunto hae xx-f-^rx-f-^ X o, & x' + 4xx 
4-^x-f-cX o, i quarum mulciplicacione oricur aequacio 
X ^ 4- 4 X ♦ -f- * X 3 -f- f X X -f c 7 X + ( <. X O 
+7 +'7 +^7 

+'«C 

confercnda cam propofiti 

it%^x'*,*,*|ix,fXo. Quod qainqne novaf asquariones fub- 
fniniflrat: 4+;X^, *+«7+^Xo, f+*;+4cXo, ^7+ 
*iX') & «^Xf. Scd quia in atq. xJ + 4xx &c aliquis tcrmi- 
nus dehcere fupponitur , videoque duos htc deficere pofTe , pono 
primb 4X0, dclecisqae in novis his cquacionibus iii membris, 
in quibus 4 habetor, reperio per primam earum ^X^, nec non 

collacit 1, J & f<* aeqaationibas, *X 8 ~ ; vel , coll. a , J • 

6c 4» «q. — ^^?.+/Xo, yel, coIL 2, 4 & ^t» aeq. t»+*t— • 

^rxo; vel deniqnccolL j, 4 & ft^ aeq. ^x-^: *dci> nc »- * 

quttio propofitt femper dividi hoc cafa pOlTit pei srx +^x+«, 

«xiftcntc vcl tX 8 vel ^^— ^^^+xXo, vtl O+t^ 

*-^/Xo, vcl ^X^-^^,> qaorum divifoniin omnium tantuin 

f umiM in Auftoc« occuiiic pa^. 447. 

Nna m 
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Si de^nde ponam ^OQo, delendj ea membra> in quibus ^ha^ 
betur, invcnio icerum colUcu onnifiriam xquarionibus quatec- 
nis varios vaiores pro j &c Sed AuAor illorum tantiim ratio» 
nem habuic, qui fluunc ex comp.iracione cum i}2,4& f^^ttum 
.2,3, 4 & V* s^uacionis ; quippe quarum illa prasbec^X^-f* 

Podquamica (ingulos terminos incermediot in «quarione x* 
•f>4xx &c nihilo equales ruppofuimus, nunc ambo fimul defi- 
jcere fupponendi eiTent , faciendo 4 & fed (lacim apparec, 

«lon poiTe ucramque evanefcerr, quin concrik hyp. evancfokc quo- 
cue Adeo ur i€quatio f dimenC ejus formx, cujus e() propo* 
uta, non poHit ex aequ.nion^ quadrati compleci per cuhicam ni- 
(\ gemino modo produci, nempe (ic, ut in cubic& vel deficiac 
cundus terminus tantum, vel cercius tancum* Acque»d eundeni 
-quoque modum prolixiota illa Theoremata quarcx & quinta?par« 
tis Regulx hujus Tyrones invenirc (eu examinare polTunt, inquo 
fcnicinio illud cumprimis obfervare debent , uc omnes variatiov 
nes poflibiles enumertnc, quibus Hcri pocell,uc hi vcl illi cermi- 
ni in alteri duarum aequacionuin» e qiurum du&u piopofitapto- 
duci £ngitur , deficianr, 

P^/.46p & 470 1 dd Re^ulam XVJL t 

EXliibet hic porr6 Aufloc Epiftolx qusdam Thcoretnata pco 
reducendis y^quationibus , quae per alias nullo ternuno ca^ 
rcntes dividi poflunr. Horum primum & (Impliciilimum , quo^ 
«quacionibus quadraco -quadracis infervit , fic eruicur .* Pofitit 
duabus xquationibus quadratis, xx 4-4x4-^ 00 o , 6c xx-J-^x-f- 
kOOOf comparetur orodu^um ipfarum 

**-+-4x^ + ^xx4-^Tx-+-^*Xo, , * 

•+-/ -4-47 -t^iif 

-hb ^ • 

^Qoad fingnlot terminos cum aequatlone propofiii x^+pjfl 
Hr XX -|- rx-H.<Xo. ot exindc prodeant quatuor novi^ 
aeqaarionet , * + 4^4-AX^,*r-H^*X r, 8tVhOD^ 

Deinde neg'ccl& fecund&qul non indigemus , cxcerae confcrantur 
iDtci fc I quo 6ec ac eliminacis ipfaium ope iiteiis aic h , inve- 
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niatur 7 X (. . Exccpio tantum , cum / decerminacar td kh^ . 

h 

& rimul r x6. hp\ quo ca(u ambo fraAionis termini cvanefcunc >. 
& in ciusl ruiu, car;r ex his foiis dacia inveniri nequeac : quace, 
tum telida cerci^ aeqaacione fecunda in auxiliutn vocanda eda^ 
qu^ cnm caeceris debito modo collatl repcricur)' X 4 8 
\l ^pp'\-i.b^q, £ quibui manifeda fiunc Theoremaca , quae 
kic dedic Au^or ; fimul^ue caetcra quoque diliicilioia iavelli- 
gandi aoodus patercic. 



r 
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RAirionem hujus operationis facis percipiec acrencus LeAor ex 
iis , qu£ fupii pag. 4^3 commencati fumus \ cum perind«' 
fic, addere produifla coefHcieacium aequacionis per numeros con«* 
tinue proporcionjlci ab unitace j atque furrogarc liunc, qui uni- 
tacem fcquicur, in locurn x, & cunc aggregacum ipforum cermi> 
noium fumeie* 



Part. II. T 

Fd^. If. ddExempL \dh — \da)^\d^ b-\-^^ddb^ — 

f^Unq-^fuHq^^tf^H^q-^-^f^M^q. 

IN Divifionis operatlone id preeprimis Tyrones monendi funt, 
uc airumpto membro aliquo Diviforit fin quo quaedam litera 
plurimas vsl paucillimas dimennones habet) pro principali Di- 
vifore, non primum quodlibet quod occurrit Dividendi mem- 
brum per ipfum dividanc, fed cale fcligant, in quo eadem litera 
stidcm maximura vel minimnm dimenfionum numenim habec; 
quod fimilicer in coto operacionis decurfu , quotiefcunque de 
novo inveniendo quotience agltur , atrendendum venic. lca (i 
in prinlo Exemplo pro primario divifore flatuamus y4^,ubi 
tera a minimum, aut h maximum numerum dimenfionum haber, 
dividi per ipfum debet^44^*, non -fx**'*^» & fiprodiviforefe-. 
ligamus-^-S-^f^i dividenda quanticas •—45 (' nc ia^am ab Au-' 

Nnn ik ao. 
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ftorc Introduftionis ) non alia. Qu6d fi vcrb ih divifort ptritef 
«tque in dividendo plura habeantur merobra, in quibus litera ali- 
qua maximum vei minimum dtviferum numeium habct i illi li- 
teri negleflS habenda c(l ratio reliquarum. Ita quoniam in poO. 
Exempio dividendus continet duo mcmbrt — 4/*«'*^ 8c + 4/> 
M*q, in quibus lit. u quatuor j & diviforduo, in quibus cadem 
duas dimenfiones obcinet, nempe — ffuu & +fiun ; riauidem 
lubcat per altcrutrum horum, puti divifionem inlutucre, 

divido pcr ipfum— ^/'♦«♦f , non ver6 +4/3 «'♦^ 5 ciim reli- 
^ua litera/plures ibi quam hic dimenfionet habeac , mi qoMue 
plurcf habet in +/j«« quam in — /*/"««. Morum vcri.cbfcr- 
▼itio idcb neccflaria eft : quia feciis fi Tyrones faxint, atquc eum 
fcmpcr in dividendo ordincm fequi velinc , quo propoficae funt 
quantitates , fieri intcr opcrandum poteft , ut fubindc in orbcm 
redeant, & vei nulium divifionis finem inveniinCi vd cum de- 
mum poft fupcifluat circuitionet aflequancur, 

^^^. jf. Rario aiKcm. 

POteft adhuc alitcr cognofci, num propofitae quanritatet fiir> 
ds Communicantes fint, nccn^ \ ncquc opus eft partem il- 
laruffl priiit ex figno radicali liberare » quod fsp^ ob diviforum 
innlcitudincm non parum moleftum. Critcrium tale : OuAi 
quantitatum propofitarum uni in tlteram , fi fint affe^ Jatcrc 
quadrato j aut in quadratum alterios, fi fint tffeftae latcre cubico; 
aut in cubum, fi biquadratico; aut in biquadrarum , fi furdcloli- 
"do &c confidcrctur, an produftum inde ortumfit perfeftumqua- 
dratum, autcubus,aut biqua^ratum, tut furdefblidum &c.namfi 
tale fit, quantitatet datae cemmunicantet erunt j fin minus, non 
crunc: & fi coromuniuntes func , erunt ad feinvicem , ut didi 
produAi sadix quadrata , tuc cubict &c ad altertm quantitattim 
rationaliura , cum cujus poteftate mBltipIicario fafla fiiit. Ex« 
gr, Quantitatcs ^27 & ^^48 fanc comtnttnictntcs, quia up^ pro- 
du^um 27 per 48 cit qutdracum j cujut radix cum fic crit^i^ 
td>^48, ut Z7 td 5^, feu ut^ td 4. ttt 40 & v^C i|5 func 
commtinicantes, quoniam ii^ooo produ^um ex 40 pcr 
cft cubut , cu)us radix 60 j unde %^C 40 td v^C 1 1 5 cft, ut 49 
•d 60 1 ica i «d 3. Scd ^Ss^ 20 & ^Ss. 140 non communican- 
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ces fant, qoia 2140CC00 piod.Biquad,cx 20 per 140 non eft pei« 
fcAum rurfoliduin. 

Simili indicio condat , num duc qoanticates fnrdae potcntii ' 
fint commenfurabiles; FaAli enim muiilplicatione quadrari aniuf 
per alteram, ubi fnnt affe^ae latcre cubico j aut per quadratum af- ■ 
t«riu8, ubi latcre biquadratico j aut per cubum, ubi rurfoiido&c» 
ii produAum inde onum deprehendarur effc verus cubus , aut 
(juadrato-quadratum, aur rurfolidum &c. quantitates datse faU 
tcm potenria commenfurabiles funr , earum^ue quadrata crunc ^ 
uc pioduAi radix compctens ad alceram quantitatum rationatium, 
cum cujus poredate variabili multipiicario fa^a fuit. £x, gr yj 
a4^&v/C. 576 funt potentil commenfurabilis , corum(jue qu*>« 
drau, ficuc ^24 ad 576, five 9 ad 16 \ quoniam 314 c(l radix cu. 
bica numcri 94012224 produAi ex muiriplicatione G" 24^ petf 
576« Non fecus cciam , H cubus altenitrius c datis quantitacibus 
ducatur in alrcram, vcl in qiiadratum aircrius, vel cubum , vel 
/urde-folidum &c. prout affeifls funt vel latcrc biquadratico, vel 
furdefoiido, vd quadrato-cubico &c. atqueex h&c muiripiicatio- ' 
ne producarur perfetflum biquadratum , vel furde-fblidum , vcl 
quadraro cubus &c. crunt propofitx quantitates potenii& Cubici 
comaienforabiies, fcu ipfarum cubi cronc iit numerus ad nome* 
rum. Et ita confequenrer candcm (empcr ob^ervando progref' 
lionis lcgem pro fupcrioribus poceniiis. PJerunque ver6 non cfl 
opus huc progredi. Quoriefcunque cnim quanrirares furdaefunc 
commenfurabiles fecundum aiiquam poreniijm , cujus exponent 
ad exponentem figni radicalis fit primus, eriam fi^cundum longi- 
tudinem ca^terasque omncs potcncias conimcnfurabuntur. Et (i 
divifor maximus exponentium figniradicalis & potcnriae, (ecun-* 
ddm qium propofirae quancitstes commenfuranrur, cfl binarius , 
etiara fecundi potcnti^, omnibus^ue iilis quat binarius metitur, 
ccmmenfurari porcrunt. £c fi divifor cxponcnrium maximuf 
cO cernarius , poierunc commenfurari fecundum cerriam porcr>* 
ciam omne&que illas quas cernaiius muirur. Ade6 ot fl dai« 
qjancirarcs furdae nec Jongicudine , ncc porencii fecondl , nec 
cer la &c. func commenfbrabilcs, eriam commcnfurari nequeanc 
fecundum ullam aJiam, cujus & figni ladicalis. cxponentcs calef 
func, uc unicas, binarius aoc cernarius &c. ipfbruiii maxima (tc 
communis menlura. Scd non arcinec iflis diuuiis immorari. 
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REgulahzcextrahendi RadicemquadracamexBlnomns/unds- 
tut in prop. feqq.lib. lo. Elem. Eucl. pocuit<juo analycict 
fic inveniii; Ponatur binomium 4-4- > ejusque radix f + v^/i' 
eric igitur quadratum hujus xx-^j-{-ix^yOi)* + ^b, Fianc 
duae «quationes fepatatae , xx+y X fi: ixyJjZO^b : per pri- 

HiarahabeturxxX4— 7,peralcecanixAfX — i unde & 4— 7 
.30 ~,feu;7X4;— i''»^;'»^-^^^^^*-, *c proindc * * 
(4 — 7 ) X * ^^^"l ^ , Qjiare candtTD fiec x + ^7 "dix quaefi- 

tt binomii xV^^^^^^+V^-^^^'5 quod id ipfum eft, 
quod hJccRegula praecipit. 
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